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PROP. VII. THEOR. + 1 7 
2 eadem recta linca duabus eiſdem rectis lineis acl 
duc rect᷑ & line aquales, altera alteri non clin „ . 
entur ad aliud, atque aliud punctum, ad eaſdem par- 


2 eoſdem, ꝓuos prime rect line, terminos 4. 
nes. 3 


by 

Si enim fieri poteſt, in eadem tecta linea AB duabus ei 
dem rectis, lineis A 0 CB aliz duæ rectæ lineæ ap DB. ET 
altera alteri conſtituantur ad aliud, atque Waden Y 


eoſdem habentes terminos A B, quos pri- 
mz rectæ li 1 quidem ſit æ- 
qualis-D A, 7, gue uem ipſa terminum, 

A; CB vero lit æqualis DB, eun- 
dem habens g; terminum; & Ob jungatur. 
Traque quoniam a c eſt equalis Ab; erit, 


Major igitur eſt A Dc angulus angulo 
BCD. = angulus BDc angulo BcD 
multo major erit. Rurſus quoniam c 8 eſt 
æqualis D.B & us BDC æqualis erit : 
BCD: us autem eſt ipſo multo major; 
feri non poteſt. Non i 2 
dem rectis lineis aliæ rectæ lineæ xquales, altera alteri 
conſtituentur ad aliud, atqne aliud Pundtuin, eaſdem par- 


tes, eoſdem, quos primæ NOT, 2 terminos habentes; 
nd chi = 1 dun en 
PROP. VIII. rr mad: > 
S7 duo triangula 4 latera e lareribi Ba- Ir 
beant, alterum alteri; babeant alem, Te im. ba/i 
equalem ; angulum e lateribus 
continetur * 


Feen r . i 
Sint Ain i a ch ber, A Nuigt D Hο⁰οαν, 
quæ duo latera A B, 4 C duo- N 
bus lateribus DR DF æqualia 
— alterum alteri; ut ſit 


AB quidem æquale DE; AC * 
vero: ipſi ———ů— D 1 2 
re BC baſi E F æqualem. TEES LL 


] W an 1 J. LIES II 


4 Pico angulum quoque BA C bb nien el Tri- 

1 Feen: enim ABC applicato ipſi DE triangulo, & puncto 

nHuidem B — recta vero linea Bc in Ef: congruet, 

ali c c punctum ncto F, quoniam Bc ipſi E F eſt xqualis. 

fin 1 Fraque congruente 3c i E F; congruent & BA AC iplisED 

1 DF. ſi enim baſis qui BC baſi E F congruit ; latera au- 

1. tem BA Ac lateribus ED DF non congruunt, ſed ſitum 

mutent; ut £6 GF: conſtituentur in eadem recta linea, dua- 

„us eiſdem rectis lineis, aliæ duæ rectæ lineæ æquales, altera 

us eiſ- 3 teri ; ad aliud atque aliud punctum; ad eaſdem partes; 5 

2.8, z- (hh oſdem habentes terminos. non conſtituuntur autem; ut de- 

1 * «eſt. non igitur, ſi baſis Bc congruit baſi n 

don congruent & BA AC latera lateribus E D DF. congruent 14s 

*Dzitur & angulus BAc angulo EDF congruet, & 

2 phi erit æqũalis. Si igitur duo triangula, duo latera, duobus 
ateribus æqualia habeant, alterum alteri ; habeant autem & 


Hbhaſim baſi æqualem: um quoque 2 lateribus 
contentum angle #q habebunt :- NE 
18 n 


' PROP. IX.-PROBL, 
Datum  anguluen reffilmeun bifariam ſecare.. 


quod Sit datus . rectilineus 8A c. iraque oportet ein 
us eil- ¶ bifariam ſecare. Sumatur in linea 4 B 
a alteri 2 mer D; & à linea 4c ipſfſi A. | 
m par- AD zqualis « auferatur A E; Tee e ; ; | 243 hujuc. 
entes; ¶ conſtituatur ſuper ea! triangulum æquilate- 3 
rum DE; & Ay jungatur. — 7 — * 
ac à recta linea A bifariam | 

Nuoniam enim A p eſt æqualis as; com- 
nn nis autem AF: duz DA Ar duabus. 
lia ha- EA AF zquales ſunt, altera alteri ; _— da- 
1 540 C eg. bujus. 


ſis DF. æqualis baſi EF 
bus pA angulo EA eſt æq 
tus 1 BAC 3 | 
A F bifariam ſectus eſt: quod. ficere oportebat. 


PROP. X. PROB L. 


Datam reckam lincam {erniinitam bifariam 2 


Sit data recta linea terminati 4 oportet iplam 43 bifariam 
lecare. conſtituatur ſuper 4 ca triangulum . 1. kujus 


22 ͤ ee en we ——ůĩů we, es rt 
— — - Ws " —— bsi ᷑ — — — 
— — * ——ʒ— 2 


- — 


——— —•— 


———U— — 


| 
| 
| 
' 
1 
1 
4 


— 
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12 EUCLIDIS ELEMENTORUM 3 
9. hujus. & ſecetur 4 c B angulus bifariam reQta linea op. Dico Ty 5 


c & hujus. a p baſi Bp eſt « zqualis. K 1 
id — * 992 ewe AB on ſecta el in * 8 

PROP. XI PROBL. 4 

Date rea lineæ à pane in ipſa dato ad rector an- 


- 2 3 3 8 . 
n 
. 6 

A a a * a > 


punctum C. - 
nin jpla pag . 1 
D: ipſique cD =- | 


Q * 


5 


PROP. XII. PRO BL. 


Super data refs livea ia, & dato punc ro 
2 ea . e e K lncam 


„ 


"ud e ee datum vero 
66 "Oparter fuper dic reg 


Sb SSE 


* 


582882 


D AB 


«(7 
4A 
=D 


= es os 7 3” 13 
une infinita 4 8, A dato puncto c, quod in ea non 
ducere. Sumatur enim ad al-. N 1 66 


Iteras partes ipſius A B rectæ li- 
neæ quodvis punctum Þ : & 
centro quidem c, intervallo au- 1 
tem c Þ circulus « deſcribatur G 
Xx DO: & EG in bifariam ſe- 


cetur: junganturque CG CH 


| 4 Poſt], 3. 


et * 6 10, hujus. 


on. Dico ſuper data recta linea infinita AB, à dato pun- 


2 iam enim æqualis eſt GH ipſi HE, communis autem 
nc, duz GH Hc, duabus EH HC æquales ſunt, alter al- 
eri; & baſis c eſt æqualis bali c E. Angulus igitur c H 
angulo E Hc eſt © xqualis, & ſunt deinceps, cum antem recta . 8, hujus. 

lnea ſuper rectam lineam inſiſtens eos, qui deinceps ſunt an- 
gulos, æquales inter ſe fecerit; rectus eſt uterque æqualium 4pifio. 10. 


opor- angulorum & quæ infiſtit recta linea perpendicularis appel- 


- — 1 + _y Cui 1 data 1 linea in- 
;D X- finita 4 B puncto c, quod in ea non eſt, perpendi 
cularis ducta eſt cx. Quod focine doornber a | 


CCF THEOR. 
Cum rect᷑a linea ſuper rectam conſi ens lineam anou- 
— duos rec tos, vel duobus recti — 


1 

. Recta enim linea quædam 8 ſuper rectam c n conſiſtens 
is DF angulos faciat nA ABD. 85 854 A BD angulos; vel 
eſt Z- duos rectos eſſe, vel duobus fectis zquales, fi enim cz a eſt 


ualis ipſi AB D: duo recti 
Aqualis ipſi ABD : duo re 


ſunt; ſm minus 5 
i punto  ipfi cn ad rectos 6 an- 
gulos BE. anguli igitur EE 


eſt æqualis, communis appo- FH | 
natur EBD: ergo anguli E * * & 
EBD tribus angulis CBA ABE EBD ſunt quales. Rurfus, Axiom. 2 
quoniam DB A angulus eſt duobus DBE EBA, com- | 
munis apponatur ABC. anguliigitur DB A ABC tribus DBE 
EBA ABC æquales ſunt. At um eſt 22 
CBE LD I e ſunt 
Jualia, 4 & inter ſe æqualia ſunt : ergo 1 * E BD 1 Axiom.t 
ps 48e funt whuales, funtque c3x EAD duo recti 


14 


4 13. bujus. 


rectum ſibi invicem erunt. Quod 


B 
0 pits ELDRgy 
e ſiſtens N facit cx A AED; emunt hi - duobus . 


f 1 2 rs Ro 2 


verticem ſunt, inter ſe æguales efficient. 


co k. Dico angulum quidem 


EUCLiDis ELEMENT ORUM 


linea ſuper rectam lineam 
cerit, vel duos — vel Wg _—_ quales WR | 


PROP. XIV. THEOR, 


Ad aliquam enim rectam lineam 4B arque 3 ad —_ 
in ea B, «rene VE BH, won ＋ 
ſitæ angulos, qui deinceps ſunt, ABC A u 
quales faciant. Dico BD ipſi a Al 
cB in directum eſſe. 3 
non eſt in directum ipſi c 5 
9 in directum BE. "ho P33 
CBE "=. ' 
ul ABC ABE® duobus fectis 1 
æquales. Sed & anguli 

ABC ABD ſunt æquales duobus rectis. Anguli igitur CBA 
ABE ipſis CBA ABD zquales erunt. Communis auferatur 
ABC. Ergo. cs: ABE ne uo ABD eſt _ minor 
= ri quod on igitur BE atm de 
1 BC. Similiter _ —_ neque aliam quampiam eſſe, WF 
— BD. Ergo cs iph e Si igitur ad 
aliquam rectam lineam, e in ea duæ rectæ 
lineæ non ad eaſdem partes poſitæ angulos, qui deinceps 
ſunt, duobus rectis æquales fecerint, ipſæ rectæ line in di- 

demonſtrare oportebat. e 


PROP. XV. THEO. 
$ due refs Ines ſe ien feuer, angus qui ad 


Duæ enim rectæ lineæ 4B >, 
cÞ ſe invicem ſecent in 8 


AEC angulo DEB; angulum — 


vero ER angulo AE D qu A 
lem eſſe. Quoniam enim recta 
linea A E ſup̃er rectam c o con- 


ergo ęequales. Rurſus quoniam recta linea DE ſuper rectam 4 

s te. cFonſiſtens facit angulos "AED DEB, erunt AED DEB an- 

ficietr, uli zquales « duobus rectis. Oſtenſum autem eſt angul 
*Fquoque CE A AED duobus rectis eſſe æquales. Anguli igi- 

tur CEA AED angulis AED DEB zquales ſunt. Communis 
uferatur A E D. Ergoreliquus ct A teliquo BED eſt æqua- Axiom. 3. 
is. Simili ratione, & anguli EB DEA æquales oftendun- 


in ca 4 r. Si igitur duæ rectæ lineæ ſe inv icem ſecuerint, angulos, 
gulus qui ad verticem ſunt, æquales efficient. Quod oftendere 
rink ; 4 11 portebat. | | 


1 Cor, 1. Ex hoc manifeſte conſtat duas rectas lineas ſe in- 
num — 1 ſecantes, facere angulos ad ſectionem quatuor rectis 


* 
8 22 
* Pong 


Cor. 2. Omnes anguli circa unum punctum conſtituti confi- 

iunt angulos quatuor rectis æquales. „ 
PROP. XVI. THEOR. 

E MOmnis' trianguli uno latere producro exterior angulus 
* utrovis interiore, & oppeſito eſt major. | 
7 CBA Si crangulum ABC, & unum ipfius latus- Bc ad D pro- 
feratur ducatur. Dico exteriorem angulum AacD utrovis interi- 
minor More, & oppoſiro, videlicet cBa, & BAc majorem elle. 
rectum WBecetur enim Ac bifariam · in E, & junta | 


A - 410, hujus,; 


Ws producarur ad r ; ponarurque ih 


I6 EUCLIDIs ELEMENTORUM 

PROP. XVII THEOR 
Omni iriangult duo anguli duobus rettis minores ſin, 1 
A * 


* 8 thus 


— ABC — 

416. WM ACD major « eſt 

interiore, & oppoſito A BC: 

communis apponatur ACB, An- 

igitur a cb Ac; angu- / 

- ACB ma ſunt. / 3 

6 13, bojus ACD ACB ſunt 6 zquales n 48 
, duobus rectis. Ergo anc Bca duobus rectis ſunt minores.” 

Similiter demonſtrabimus imus angulos quoque 34 C Ach item. 

que CAB ABC duobus rectis minores efle. 8 00 ; 
trianguli duo anguli duobus rectis 2 don whe —_—— 

Sn res. Quod demonſtrare oportebat. 3 


| _ PROP. xVILL THEOR. I 08 


| — abe ABC habens 
Dico, & ABC _— =" al maj 


—_—_— rr A, 


REG RO: e. 

BDc exterior 

rogulus of 403, ors d. * 

„ 16.hyjus, Or © interiore, oppoſito pcs ws be 

beh. Sed aDB zqualis Feſt? ABD, | 8 

qudd & latus as lateri ay fit n 

æquale, major igitur eſt & 43 
quare ABC Os nn AR 

Erd — igets 


5 


W PROP. xix. THEOR.. 
C 


Sit triangulum ac majorem habens 4 N 
duo 3c 4 Dico & latus AC latere AB — $i 2 


o 


"nod 


LIIERX I. ] 17 


non eſt — (0 el wies vt po are, 
Nc gquale igitur non eſt, nam & +, ; 
"ſin ae 4.3 angulo 4 e 

Jualis « eſſet; non eſt aufe 

3 Non 3gitur ac ipſi a8 eſt a- hl 
hos an if aue Sed neque minus. eſſe t! ras. 
S eſſe enim & angulus ABC angulo © - wa 
* 7 Facs b. atque non "eſt, TINS EDI 
non igitur a c minus eſt ip BY © © a: 
— E ergo Ac ip 
44 eſt maus. Omnis igitur trianguli ma 
” 1 aus lubtendit n alias, Fad 


1 


N55 618 2.bujus, 


3463. De vain. 


PROP: xx. TREOR. e 


Þ | 2 
ninores NC mis trianguli duo latera eee, ſaw, ner 
n item. docungue ſumpta. 002i lan * 
is igituß | Sit enim triangulum ABC. Dicoi Ap trianguli duo 
jomodo-# 0: hatera reliquo ma jora eſſe, quom nque ſum : vides 
ilicet latera BA AC ISL _ bc; ſarera vero 
; ae majors laters AC! [ori | | 
Latera BC CA mapota ipſo a8 
12 oducatur enim B A 8 55 
| P rut 25 -ponaturque 1 

CA æqualis A Dp. ñ& DC jun- 
Zarur. quoniam 180 DA cit 
equalis A C erit & angulus 

\ DC angulo ACD æqualis +. B 


W PROP. XXI. Hrn 


57 4 terminis unius late ris trianguli du# rest lines 
2 conſtituantur, h 2 reliquis umbur rrianguli la- 
lum an Zcribus minores quidem erunt, majorem vero ange. | 

_ enn um continchnme. © . 
non! | B Trian- 


18 EUCLIDIS:ELEMENTORUM 


Trianguli enim/a Bc in uno latere Bc à terminis Boduz 
rectæ linez intra conſtituantur BD Dc. Dico BD Dc reli- 
quis duobus trianguli lateribus Ba à4 C minores quem | 
eſſe, - vero continere angulum 
BDC majorem angulo B A C. 
producatur enim BD ad E. & 
quoniam omnis triangnli duo 

« 26. hujus. Iatera 4 reliquo ſuntmajora « erunt 
tijanguli AB E duo latera BA 

An Mmajora latere BE. com- 22 

munis apponatur EC. ergo B C © y 

b Axiom. 4 BA AC Ip BE EC majora 5 ſunt, rurſus quoniam CED 1 

duo latera CE ED ſunt majora latere c D, commu- 

1 DB. quare CE ar iphs ep D; ſunt majora3. 

um eſt BA ac majora eſſe BE HC. multo G, 2 

IT AC ipſis xD D majora ſunt. rurſus quoniam omnis 
£16. bujus. ng exterior angulus interiore & appolis eſt major : 


CDE exterior angulus BD.c major ipſo CE D. 1 

Faden ratione r ABE exterior angulus c E B ipſo 

BAC eſt major ſed angulus 3; p oſtenſus eſt major an- 

gulo. CEB. multo igitur BD g angulus angulo ga C major 
Quare fi à terminis unius lateris- trianguli duæ work » 
Then infra conſtituantur, ha reliquis. duobus trianguli la- 

teribus minores quidem erunt, majorem; vero e con- 
. tinebunr.” Quod demonſtrare cporteh rn. 


* 
94 5 
* 
s : $4: ©-2CI4 


\/ PROP.”XXII. PROBL, 233 


8 Hides reffis leis, gue tribul rectit lneis tel ; 
4 e. font, trianguluſm cunſtituere. Oportet autem 
duas relipua thajores eſſe, quomodocungue ſumptar; 
A,  quoniam omnis triangu/: duo latera reliqus major 
unt, quomodocungue ſumpra. © # 
Sint tres datz rectæ linez A B c, quarum dux reliqua f ma - 1 
jores ſint, nm ee eee umptæ, * ſcil. A B ee al 


4int majores quam c, 
à c vero majores quam 


2 . oy g = ' " 

F 

2 of hb 8 rt 7 8 0 
T 


N 
3 es 
q r * . x 
+ 4 rob © —- * = 8 —_— be a > a» 4 — r 8 — 1 by Te * 4 A 
my 8 + a 4, #8 3 ; — 2 
the FERC "S | 1 \# . 


8 


B, & —_— B 5 ma- 

jores quam A ue ö 
— ex rectis lincis * — 5 
zqualibus ipſis a BC} 

triangulum conſtituere 


exponatur aliqua recta 
bogey DE, ente duden yo v, dnnn yo) add. & 
= ponatur! 


ponatur ipſi quidem a æqualis 4 DF, ipſi vero B æqualis FO,  ;. hujus. 
& ipſi c æqualis GH: & centro F, intervallo autem FD 
circulus 4 deicribatur DX L. rurſuſque centro o, & intervallo 6 3. Poſtul. 


LIDE I. 19 


Ia alius circulus K L # deſcribatur, & jungantur x KG. 
Dico ex tribns rectis lineis æqualibus ipſis à B; c triangulum 
x conſtitutum eſſe. quoniam enim punctum centrum 
Felt px L circuli; erit D æqualis Fx. ſed F p eſt æqualis . difin. 14. 
A. Ergo & R ipſi A eſt æqualis. rurſus quoniam punctum 75 


i - ad datam rectam lineam 4 B; & ad datum in ea punctum a 
oc, æqualem angulum 5 
f rectilineum conſtituere. 
ſumatur in utraque ip- EN. „ 
5: farum cD R quzvis | 
s dat puncta D E, dncaturgue {| 
aulem px, & ex tribus redtis G 
mptas; lineis, quæ æquales ſint 8 
majors tribus c D DE EC trian- B 
gulum : conſtituatur arg ._.. | 4 24. hujus. 
ta ut co ſit æqualis af, & CE iph ac, & DE iph FG. 
iqua ma · ¶ Itaque quoniam duz Dc CE duabus FA AG #q ſunt, 
quidem altera alteri, & baſis. D E eſt zqualis bafi P G: erit,- & an- 
mJ us DCE o FAG æqualis . Ad datam igitur rectam ; g, hujus. 
— meam AB, & ad datum in ea punctum a, dato angulo 
__B_Frectilineo DE æqualis angulus rectilineus conſtitutus eſt 
c MFaAG. Quod facere oportebat. e 


3 cant, alferum {ek aqgnive autem anguls majo- 


= centrum eſt circuli Lx H, erit 6 H æÆqualis © GK. ſed GH 
eeſt æqualis c. ergo & GK ipſi c æqualis erit. eſt autem & 
po æqualis B;: tres igitur rectæ linez KF FG GK tribus 
4B C æquales ſunt. Quare ex tribus rectis lineis K F FG GR, 
quæ ſunt æquales tribus datis rectis lineis A Bc, triangulum 
conſtitutum eſt x FG. Quod facere oportebka. 


PROP. XXIII. PROBL. 


A datam reftam lincam, & ad datum in ea punttmm, 


dato angulo recrilineo aqualem angulum rectilineum 
c e 
Sit data quidem recta linea a B, datum vero in ipſa pun- 


Kaum 4; & datus angulus rectilineus Dc Ex. Oportet igitut 


PROP. XXIV. PROBL. 
$i duo triangula duo latera duobus lateribus ægualia ha- 


rem, 


1 


20 E UCLIDIS., ELEMENTORUM: * 


rem, qui æqualibus rectis lineis continetur : & baſim. 
_ baſe majorem habebunt., © „ GS 


Sint duo triangula a8 C DEF, quæ duo latera AB ac 
duobus lateribus DE DF n be, alterum alteri, 
videlicet latus quidem a B æquale lateri DE ; latus vero AC 
xquale'd F : At angulus a | | 
BAC angulo EDF fit A D 

major. Dico, & baſun | 

BE baſi E F majorem eſſe. 

quoniam enim angulus 

BAC major eſt 

4 23.hujus. ED F, conſtituatur - ad 
rectam lineam 5E; & —2.4 _ YE, G 
ad punctum in ea b, B ba 
angulo B Ac æqualis an- * 

5 3. hujus. gulus E Do, ponaturque alterutri ipſarum Ac DF zqualis 5 
DG, & GE FG jungantur. itaque quoniam AB quidem eſt 
æqualis DE, AC vero ipſi DG ; duæ BA Ac duabusED DG 
xquales ſunt, altera alteri ; & —_—_— BAC eſt æqualis an- 

54 hvujus. gulo E DG. ergo baſis Bc baſi Rx o 0 is. rurſus qui niam 

4 f. hujus. æqualis eſt DG ipſi Dr; & angulus'DrG: angulo DG F 4 X- 

qualis: erit DFG angulo g 6 major. multo igitur 
major eſt EF angulus ipſo EGF. & quoniam triangulum eſt 
E Fc, angulum EFG majorem habens angulo x F; majori 

519. hujus. autem angulo latus majus ſubtenditur e; erit, & latus EO 
latere EF majus. ſed. EG latus eſt æquale lateri n c. Ergo, 
& BE ipſo EF majus erit. Si igitur duo r ee latera 
duobus lateribus æqualia habeant, alterum alteri, angulum 

angulo majorem, qui æqualibus rectis lineis conti- 

— baſim baſi majorem — — oportebat 

S. e enn , 


PROP/XXV. THEOR. 


H duo triangula cho laters duobus lateribus equalia ha: 


= 


_ angulum angule, qui ægqualibus lateribus continetur, 


majorem habebunt. 


Sint duo triangula ABC DEF, que duo latera AB ac 
duobus lateribus DE DF æqualia habeant, alterum alteri, 
videlicet latus a B zquale lateri DE, & latus A C lateri DF: 
baſis autem BC baſi EF ſit major. Dico, & angulum 
hin 't "8: danke: 7 


Eæqualis eſt-B-a C angulus an- 


LIBE X I. 


BAC angulo EDF majorem eſſe. Si enim non eſt major, 
vel zqualis eſt, vel minor. Æqualis autem non eſt angulus 


BAC angulo ED: eſſet enim, 4 
& baſis B C baſh E x æqualis 4, f 
Non eſt autem. Non igitur \ 


D 


gulo EDF. Sed neque minor. 
minor enim eſſet , & baſis Bc 
wh EF. Atqui non eſt. Non 5 | | 

igitur angulus Ba C angulo R Cor Wer te MP 
E Dr eſt minor. oſtenſum autem eſt neque eſſe æqualem. 
Ergo angulus Bac angulo E DF neceſſario major erit. Si 
igitur duo triangula duo latera duobus lateribus æqualia ha- 
beant, alterum alteri, bahm vero baſi majorem ; & angu- 
lum angulo qui zqualibus lateribus continetur, majorem 
habebunt. Quod demonſtrare oportebat. 


PROP. XXVI THEOR. + 


S duo triangula duos angulos duobus angulis aquales Ba- 
beant, — 1 wo rages, ue latus uni * 2 
quale, vel quod Hacet angulis, vel 

—— — — & reliqua 
ltr Aus e lateribus equalia,alterum alteri, & re- 
e angulum religuo angulo æqualem habebunt. 


1 


— 


Sint duo triangula a Bc DEF, quæ duos angulos A Bc 
5 CA duobus angulis DEF EFD æquales habeant, alterum 
alteri, videlicet angulum quidem aBc æqualem angulo 

EF; lum vero Bc A angulo EFD. Habeant autem, 

unum latus uni lateri ” * 
le, & primo quod æquali 
adjacet angulis ; . nempe us 
BC lateri EF, Dico, & reli- 
qua latera reliquis lateribus c- 
qualia habere, alterum alteri, 
latus. ſ. an 5 & la- P 
tus AC ipſi DF, & e B F 
angulum B Ac reliquo angulo E pf en Kerim in- 
æqualis eſt AB ip DE, una ipſarum major eſt. Sit major 
A B, ponaturque & æqualis DE ; & Gc jungatur. Quo- 
niam igitur BG quidem eſt æqualis 7. BC vero ipfi 2 5 
duz g Bc duabus DE EF æquales a altera alteri : 


5 GRC æqualis angulo DEF. baſis = GC bat 


DEF, & re- 4 bvjus 


„ a 


liqui 


21 


4 4 hujus. 


6 24. hujus. 


22 


| angulo DFE. ſed angulus DFE angulo BCA en. po- 4 


4 4. hujus. 


ex byp.! 


616. hujus. 


2 BAC reliquo angulo E DF eſt æqualis. Si igitur 


lia, alterum alteri, & reliquum angulum reliquo angulo æ- 
habebunt, Quod oportebat demonſtrare. 


EUCLIDIS ELEMENTORUM. 


liqui anguli reliquis angulis æquales, alter alteri, quibus K 4 
qualia latera ſubtenduntur. ergo — B angulus 8 4 


nitur. quare, & BCG angulus angulo 3 CA eſt xqualis, | 
minor majori, quod fieri non potelt. non igitur 3 * 
eſt A ipſi PE. ergo æqualis erit. eſt autem, & EC qua- 
lis EF. Itaque duæ AB Bc duabus DE Ex n 
altera alteri, & angulus A Bc æqualis angulo DEF. 5 
igitur A c baſi DF, & reliquus angulus B; a c reliquo Bak Bm 
EDF eſt æqualis. Sed rurſus ſint Jatera, quz zqualibus an- 
gulis ſubtenduntur æqualia, ut a B 15 DE. Dico 2 & | 
reliqua latera reliquis lateri- | g 


bus #qualia eſſe; a c quidem 

ipſi DF, Bc vero ipſi EF: & 

ad huc reliquum angulum 

ny Ke uo angulo EDF #- 

i enim inæqualis eſt 

BE E F, una ipſarum ma- 
Sit major — ſi fieri B ö 


ponaturque BH — — EF, wax Ba at Quo- 


— BH ualis EF, 4 B . * 
duz AB BH RO DE EF 8 ſunt, al 2 & 


angulos zquales continent. ergo © baſis a H pes ps bo 

lis: & ABH triangulum triangulo DEF & reliqui anguli 

reliquis angulis æquales erunt, alter alteri, quibus æqualia 

latera ſubtenduntur. 2 itur eſt angulus B HA an- 

gulo EFD. ſed EFD 23 ve BCA. Ergo, — . 

BHA angulus angulo BCA ſk Xq triangulo igi 

AHC exterior angulus BHA æqualis eſt interiori Rs 

7 2p BAC, quod fieri non poteſt . quare non inæqualis 
eſt Bc ipſi EF. æqualis igitur. eſt autem, & A Bñ æqualis DE. | 

duz igitur AB Bc duabus DE EF æquales ſunt, altera alteri : 

que æquales continent. quare baſis ac æqualis eſt 

1 DF, & ABC triangulum tr DEF, & reliquus 


"ou } 9 _}m_YT MY C Oy Vi, LG AY SO 


duo triangula duos angulos duobus angulis zquales 
alterum alteri, unumque latus uni lateri equale vel 44 


zqualibus adjacet angulis, vel quod uni 
rum ſubtenditur ; & reliqua latera reliquis tbe —4 


qualem 


Gerne eee ese ese. 


1 > 4 - * 
> ** 4 6: S © IY 


non eſt parallela, productæ 
243 Cp, vel ad partes BD con- 


riore & oppoſito E FG. ſed & 


LIE EX I. bs 2.3 


+ PROP. XXVIL THEOR, 

Si in duas rectas lineas recta linea incidens alternos an- 
2 inter ſe æquales fecerit, parallels erunt rect 
imee. J 

In duas enim rectas lineas 4B CD, recta linea Ey inci- 


| 


s 


uales inter ſe faciat. 


dens alternos angulos AEF EFD 


dico rectam lineam AB ipſi c 


venient, vel ad partes A c 
producantur, conveniantque 
ad partes BD in puncto G 


itaque G EF trianguli exterior 
angulus AE F major « eſt inte- 


C kid ee 
| | 416. hujus. 


ualis 5, quod fieri non poteſt. non igitur A B c p productæ ; ex hyp, 
partes BD convenient. ſimiliter demonſtrabitur neque 
convenire 955 A 55 vero in — — — 2 
niunt, elæ inter ſe ſunt. parallela igitur eſt a B ipft . pifn. 35. 
CD. Cate ſi in duas rectas lineas recta linea incidens alter- 2 
nos angulos inter ſe æquales fecerit, parallelæ inter ſe erunt 
ed s 8 1 off ere oportebat. 23 n 


PROP. Xx XVIII THEOR. 


$1 in duas rectas lineas recta linea incidens exteriorem 


anzulum interiori, & oppoſite, 2 ad caſdem partes 
e,qualem fecerit, vel interiores, & ad eaſaem partes 
uobus recti aquales ; paralielz erunt inter ſe rect 
hee. has ins ae A Epos 
In duas enim rectas lineas AB CD recta linea E r inci- 
dens exteriorem angulum ER interiori, & oppoſito G6 HD 
zqualem faciat; vel interiores. & ad eaſdem partes 8G H 
G HD, duobus rectis æquales. E Sets lie 
dico rectam lineam a B rectæ 


q — — bf 
n 6 : BN 4 | 22 byp- 
* ny __ —D 15. hujus. 
1 „ paral- 5 . 
la igitur eſt as ipſi c De. rurſus quoniam anguli 30 , x 
ern — & ſunt AGH BGH K- cedente. 
> ; 


1 


„ 


— 
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— 


SGH GHD _— 
igitur a GH 

AB ipſi c b. 
recta linea incidens exteriorem angulum interiori, & 0 
poſito, & ad eaſdem partes æqualem fecerit, vel interiores, 
ad eaten 


— — - 


qualis reliquo GHD: & ſunt alterni. «ergo 


—Y 
a — * — — - * 
n 223 LEE — N 3 

n * | ne —— b 

— —— — — — — IO —ů—— ͤñU‚B˙B—U— — —l — 


ws 


— 
— — —— n — ſ ä — 


ſe rectæ line r. Quod demonſtrare oportebat. CLARE 
PROP. XXIX. THEOR:; | +) 


effuciet. | 
. In parallelas enim rectas lineas A B c D recta linea inci» 
dat E F. dico alternos angulos a GH GHD inter ſe æquale 
efficere, & exteriorem EG 8B interiori, & ad eaſdem partes 
GHD æqualem: & interiores, | | 
& ad eaſdem partes BG H G¹ 
duobus rectis æquales. fi enim 4 
inæqualis eſt AC H ipſi 6c HD, 
unus ipſorum major eſt. ſit 
major AGH. & quoniam a1 - r — 
angulus major eſt angulo o pp; Wen 
communis appona! 3 n — 
igitur Aa H BOH angulis BGH G HD majores ſunt. 
= ny ES go H ſunt æquales duobus rectis . ergo 
. BGH GHD anguli ſunt duobus rectis minores. quæ vero à 
minoribus, quam ſint duo recti in infiritum producuntur 
6 Axiom.12 rectæ line ſe conveniunt 5. ergo rectæ line A C 
in infinitum productæ - convenient inter ſe: atqui non con- 
veniunt cum parallelæ ponantur. non -igitur inæqualis eſt 


* 


en 


e 75. hujus. angulus autem a 0H æqualis eft angulo EGB. ergo, & 
E085 ipſi up æqualis erit. communis apponatur BO H. 
li igitur £GB BO H ſunt æquales s BOH GHD. 

ſed EGB BG H æquales ſunt duobus rectis. Ergo, & 30 1. 
au duobus rectis æquales erunt: In parallelas igitur re- 
ctas lineas recta linea incidens, & alternos angulos inter ſe 
æquales, & exteriorem interiori, & oppoſito, & ad eaſdem 
partes æqualem; & interiores, & ad eaſdem partes duobus 


AGH angulus angulo GHD. quare neceflario eſt æqualis. 


* 
2 
- 


"x 
1 
3 


#13, bujus quales duobus N erunt, anguli A0 u BGH angulis ©} 
ales. communis * auferatur B; C H. reliquus 


lela erit. vi igitur in duas rectas lines 


m partes duobus rectis æquales; parallelæ erunt inter 


In parallelas re&as lineas recgta Iinea incidens, & alter» 
nos anerlos inter ſe æquales, & exteriorem interiors, | 
& oppoſito, O ad eaſdem partes æqualem, & wte- | 
rioreꝶ, O ad caſdem partes duabus rectis aquales | 


1 


, LIBE R 1 77 


— | PRO XXX." THEOR. © 
ergo — eich ret lnee ſons falle & inter ſe 7. 
* Tallelz erunt. 
es, Sit utraque ipſarum a R D io EP 2 dico . 
inter Xs ipſi cp parallelam eſſe. Incidat ie recta li- 
nea Gk. & quoniam in paral- P Ab 4.2 55 
2 lelas rectas lincas AB EF, re- | e og 
cta linea on omg A. on A—————_——4B} 
ac angulo Hr eſt æ qua- 
aller- lis «. rurſus quoniam in pa- * * + —_—. 29.hujus. 
vort, Trallelas rectas lineas EF 5 eee 1 
"9g WFrecta linea incidit & x, æqu - be SIG 
lis eſt our angulus angulo - | 
ales K D.. oſtenſus autem eſt, & angulus A Gk angulo our 


equalis. ergo, & 4 G K ipſi oK D æqualis erit. & ſunt al- 

<= ela igitur + ipſi c D. ergo que eidem 6x7, hujus: 
rectæ lineæ ſunt n & inter ſe erunt. Quod | 
oportebat demonſtrare 


PROP. XXXI. PROBL. | £2 
Per datum puniFum date refs linciæ parallelam re- 


Fam lineam ducere. 


Sit datum quidem punctum a, 9 recta linea Bc 
oportet per a punctum ipſi BC rectæ lineæ parallelam re- 
cam lineam ducere. Sumatur in Bc n en 10 
& jungatur AD : conſtituatu- 

que 2d rectam lineam DA, & FA | 
ad Dane in ipſa a, angulo 

abe zqualis angulus DAE: . 

& in directum ipſi x A recta e ee . 
linea A producatur. quoniam Wagon yr 7 mT 1 
igitur in duas rectas lineas mu ___ 

r recta linea AD incidens al. 

e HAD $77 inter ee EF i 

BC ela erit 1257 map oy m A datz 'b 27. hujusi 
lineæ Bc parallel du of n EAF. 1 facere 
Ay » 


. XXXII. THOR, week 


gui an latere produtto exterior angulus . 
2 ſatis 9 equalis, & triass.. 
rom nine  anobus-refFis aqualcs ſunr. 


7 n 
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Sit triangulum a Bc: & unum ipſius latus Bc in h pro- 
ducatur. dico angulum exteriorem a c D duobus interiori- 
bus, & oppoſitis Ca ABC. æqualem eſſe; & 1 tres 

qua- 


interiores angulos ABC BCA CAB duobus rectis 
8 31 hujus. les. ducatur «enim per pun- 
cum c ipſi A B r — 
parallela C Ex. & quoniam A B 
ipſi CE lela' eſt, & in 
ipſas incidit A c, alterni an- 
guli Bac ACE inter ſe æ- 
quales ſunt 5. rurſus quoniam 


AB parallela eſt c E & in ipſas E C .D 28 


incidit recta linea BD, exterior angulus E c p interiori, & 

629. hujus. Oppoſito A Bc eſt æqualis 5. oſtenſus autem eſt angulus ac E 
#qualis angulo Bac. quare totus Ac D exterior angulus 

æqualis eſt duobus interioribus, & oppoſitis BAc A Bc. 
communis apponatur AC B. anguli igitur A c D Ac tribus # 

| ABC BAC ACB æquales ſunt. fed anguli A c D Ac ſunt 
e 13. hujus. æquales © duobus rectis. ergo & AcB CBA CAB duobus 


rectis æquales erunt. Omnis igitur trianguli uno latere 


ducto exterior angulus duobus interioribus, & oppoſitis eſt N 


æqualis; & trianguli tres interiores anguli du rectis 
æquales ſunt. Quod demonſtrare oportebat. | 


COROLLARIA. 


1. Omnes tres anguli —.— trianguli ſimul _ xquales | 


ſunt tribus angulis cujuſque alterius trianguli ſimul ſumptis. 
2. Si in uno triangulo duo angult aut ſinguli aut ſimul 


angulus rel iquo æqualis. 


3. In triangulo ſi unus angulus rectus ſit, reliqui ſimul 
unnm rectum conficiunt. | " 


4. In triangulo Iſoſcele fi 5 quis. cruribus conten- | 


tus rectus fit reliqui ad baſim funt ſemirecti. | 


5. In triangulo æquilatero angulus quilibet zqualis eſt; | 


duorum rectorum vel 5 unius recti. 7 * 


: - 1+ THEOREMAEE 
Ones ſimul interiores anguli cujuſcunque figure rocti- 


| lines conficiunt bis tot rectos demptis quatuor quot ſunt la- 
tera figure. 


; Nam figura ung queque reftilines re obvi poteſt in ring 
ft quingus i 


tria | 


fauciora quam ſunt ipſius figure latera, V. 
zuatror laters habet reſobvitur in dus triavgula 


æquales ſunt duobus angulis alterius trianguli erit reliquus 


e 


Ra ty A, 53 = -©@ 


wm AF hr H 


= 
_- N 
=P 
bog 

2X8 


7 1 

1 | Sw > 
$ 3 ; 2 
1 


axguli equales ſunt angulis figure interioribus ; quare omnes 
anguli interiores figure equales ſunt bis tot rectis quot ſunt 
triangula, hoc oft bis tot rectis demptis quatuor quot ſunt 
atera figure. Q. E. D. | 4 


AB C. 1 
Nag 5 | THEOR. II. | 2 9 
Juobus BE Omnes ſimul exteriores anguli cujuſque figure rectilines con- 
2 pro- fs iunt quatuor rectos. ä 1 
itis eſt Nam exteriores ſimul cum interioribus conficiunt, bis tot 
| rectis rectos quot ſunt latera figure; vero ex precedente Theor. 
| omnes mteriores ſoli conſiciunt, bis tot refos demptis quatuor 
quot ſunt latera figure quare exteriores conſiciunt quatuor 
rectos. Q. E. D. | TH 
equales | PR OP. XXIII. THEOR... 
"pes. Su æquales, & parallels ad eaſdem partes conjun- 
| phe 7 þ a 5 
3 — Lunt rectæ lineæ, & ipſe equates, & parallelæ ſunt. 
= Sint æquales, & elæ AB CD: & ipſas conjnngant 
| fimul — — lineæ AC BD. dico Ac BD xquales, 
x parallelas eſſe. ducatur enim Bc. & quoniam AB paral- 
onten- BF lela eſt co: in ipſaſque inci- PHT | 
dit Bc. alterni anguli anc 
lis eſt 3 CD #quales ſunt .. rurſus 


quoniam AB eſt æqualis c p, 
communis autem Bc, duæ AB 
ſunt æqua- 


by duabus Bc CD * ws x 

es; & angulus A Bc æqualis | „ 

angulo BCD, baſis igitur ac an Be bY ; 
BD eſt æqualis ; triangulumque 4 Bc triangulo Bc D: 64: hujus. 

& reliqui anguli Gary x angulis æquales erunt, alter alteri, 

quibus ia latera ergo angulus acB angulo 

CBD > eie & quoniam in duas rectas lineas ac BD 

recta linea 3; © incidens, alternos angulos a c CBD * 


= 

N 
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28 EUCLfDliSs ELEMENTORUM 1 

© 27. hujus. les inter ſe efficiet, parallela eſt Ac ipſi 3D e. Oſtenſa au- 4 
tem eſt & ipſi æqualis. Quæ igitur æquales, & parallelas ad 

eaſdem partes conjungunt rectz linex, & ipiz æquales, & 
parallelæ ſunt. Quod oportebat demonſtrare. 


Diffin. Parallelogrammun e a quadrilatera cujus bina 0 
oppoſita latera ſunt a, for * J . 


. PROP. XXXIV. THEOR. a 
Parallelgrammorum ſpatiorum latera, que ex oppoſits, 
G angulz, inter ſe æqualia ſunt ; 8 diameter ea 
bifariam ſecat. 5 
1 ABD c, cujus diameter Bc. dico 
ACDB parallelogrammi latera, et oppoſito, & angu- 
los inter ſe æqualia eſſe; & diametrum Bc ipſum bifariam 
ſecare. Quoniam enim parallela eſt as ipſi c b, & in ipfa5} 
incidi linea 8c; anguli "Re, Es 8 


alterni ABC BCD inter ſe æ- 8 
quales ſunt . rurſus quoniam A 8 _ 
AC ipſi 3p parallela eſt, & in 

ipſas incidit Bc ; alterni an- \ 7 
guli ac OD æquales ſuntwaaq : | 


« 25.hyj;us. inter ſe . duo 1gitur triangula Wi „ e 
ä ſunt ABC CBD, quæ duos an- | 

gulos AB c BCA duobus angulis Bc D I DXquales habent, 

alterum alteri ;- & unum latus uni lateri æquale, ſcil. quod 

626. hujus. eſt ad æquales angulos, utrique commune 8B C. ergo, (& re- 

liqua latera reliquis lateribus zqualia habebunt alterum al- 

teri, & reliquum _—_— reliquo angulo æqualem. æquale 

igitur eſt latus qui AB lateri CD: latus vero AC ipſi 

BD, & angulus B 4 c angulo BDc æqualis. & quoniam an- 

gulus A Bc eſt æqualis angulo BcD; & angulus CBD an- 

gulo acB; erit totus angulus ABD. æqualis toti A CD. 

s autem eſt, & angulus BAC o BDC. #qualis. 

| run eur 7 9 latera, quæ ex oppo- 

& anguli, inter ſe æqualia ſunt, dico etiam diametrum 

ea bifariam ſecare. quoniam enim æqualis eſt A B ipſi c D 

communis autem Bc. duz AB Bc duabus DC. CB æquales 

— , ſunt, altera alteri & ABC æqualis eſt angulo BcD. 

-4.kvjus. baſis "igitur - C baſi DB #qualis. quare, & triangulum 

28 triangulo dcp zquale exit. ergo diameter BG paral- 

lelogrammurn 4c DB bifariam ſecat. Quod oportebat de- 
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ee {inet 
arallelgramma ſuper eadem baſi, & in ciſaem paral- 


W-. 
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12 
nſa au. 1 
lelas ad 
les, & 5 


Elis conſlituta, inter ſe aqualia ſunt.” 


ius bins int parallelogramma ABGD.EBCF ſuper, cadem baſi Bc, 
c in eiſdem parallelis A F Bc conſtituta. dico AB C D pa- 
allelogrammo E BCF æquale efle. Quoniam enim paalle 
ogrammun eſt AB CD, qua- 3 
is - eſt ad ipſi B c. . 
ppoſito, guoque ratione, & Ey eſt k- 
ter ea Fualis Bc. quare &, AD ipſi 
Er æqualis erit“: & commu- 

S DE. tota igitur AE © toti 


. 6 34 -hujus, 


Axiom. t. 
e Axiom. z. 


C. dico r eſt æqualis. eſt autem, & "A bag 

- Hon. n æqualis p c. ergo.duz EA B C Ie Ye 

ifarian B duabus FD Dc æquales ſunt, altera alteri, & angulws 
oc æqualis angulo E A B, exterior interiori 4, baſis igitur 4% hujus. 


in iplas i © | | : 

in ip B bah F c eſt « xqualis, & E AB triangulum æquale trian- . . hujus. 
| pulo PF DC. commune auferatur DG E. reliquum igitur tra- 

pezium AB GD reliquo trapezio EG CF elt;zqualeF. com- axiom: 


* une apponatur Bc triangulum. ergo totum parallelo- 9 


grammum A BCD toti parallelogrammo ERH CH quale erit. 


Parallelogramma igitur ſuper eadem baſi, & in eiſdem pa- 
.D llelis conſtituta 18 ſe zqualia ſunt. Quod — Fed 
demonſtrare. . e . 53 
. quod Wl FRO. XXXVI THEOR . 


l e eee, 

parallelis conſtituta inter ſe equalia ſunt. 
Sint parallelogramma a86d ET OH ſuper æqualibus ba- 
ſibus Bc Fe, & in eiſdem parallelis aH BG. conltituta. di- 


o parallelogrammum 4 BCD parallelogrammo EF GH e- 
1 


4 © - uale eſſe. Conjungantur enim 8 
equalis. 3E CH. & quoniam æqualis - | a 
por Weſt Bc ipſi FG & F æqualis ig en * 
necrum pe zu; ert & 50 iph Ea 48 

TAL * ualis. ſuntque parallelæ, & | TH 2 

1 770 plas dun e wy 

| paral- quales, & parallelæ ſunt 5. ergo EB, CH & ſunt, „% Rufus 


bar de- & parallelæ: | Hel M | uale 
gee : quare EB CH parallelogrammum ett, & æquale 
ror. Ne=logrammo ancd*; dim enum eandem. habet 5. f. ben. 


4 
* 


39 Eucr Ibis ELEMENTORUM 


S in eiſdem parallelis Bc, a D conſtituitur. ſimili ratione, 3 
&EFGH patallelogrammum eidem parallelogrammo rau 
eſt æ quale. ergo parallelogrammum aB parallelogram- | 
mo E FGH quale erit. Parallel wo Foy ſuper 
libus baſibus, & in eiſdem —— conſtituta inter 8 


zqualia. Quod oportebat demonſtrare 


PROP. XXXVII. THEOR. 


Tri a ſuper eadem ba „O meiſdem alles con- 
kites 5 — e 


en be Spee e bub 5b W K h | 
is AD BC conſtituta. dico AB c triangulum trian- 
gulo DBC æquale eſſe. Producatur a D ex utraque parte in 
E F puncta: & per B quidem A D 
ipſi C a parallela ducatur BE, E 
« 31. bujus. 4 per c vero ipſi B; p parallela 
oer parallelogrammum igitur 
eſt utrumque * 7s E BCA 
DBCF, & elogrammum 
37 hujus. EBC A eſt zquale « parallelo- | | 
DBCEF;'Etenim ſuper B 
_ eadem ſunt baſi xc, & in eiſdem parallelis 8 c E r, 4 
6 34- bujus. rallelogrammi quidem E Bc a dimidium 5 a Bc tri 
cum diameter A B-ipſlum bifariam ſecer : parallelogrammi 
vero DBCF dimidium 6 triangulum DBC diameter enim 
c Axiom,7. DC ipſum bifariam ſecat. quæ autem  xqualium dimidia 
inter ſe zqualia funt. TR ABC triangulo DBC 
F Seng e 8 *. Geer e 
paralle tuta in q 
demonſtrare. RG 


PROP. XXXVIII. THEOR. 


7 riongula ſuper baſibus, equalibus, G in ei tom 10 
lets 1 8805 inter fe ant — . 1 


Sint triangula aBc DCE ſu BC CE 
7 f elis B E ä 1 


A Bc trian-— * 
l Pro- \ *. 
enim 4A wag 6 #-4rmags | 


— I ogg & VAAN 1 
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quidem ipſi — 7 "a t 
4 33: hujus. catur B r E vero — 1 79" OS Ie 
2 . Dec. pa- G 
s T MLT 


3 Atque 


atione, 
Ogram- 4 


5 _ þ 
ſe 0 


411148 Lu E R 1. h * 31 


1 
atque eſt parallelogrammum 6 z c a æquale 4 parallelo- #36. hujus. 
grammo”DCEH: in hs enim ſunt baſibus Bc c E, & 
in eiſdem BE GH. parallelis. 'parallelogrammi vero 6BCA 
dimidium e eſt a 2 c triangulum, nam diameter AB ipſum e 34. hujus. 
biſariam ſecat. & parallelogrammi po RH dimidium -eft 
triangulum DE, diameter enim DE ipſum ſecat bifariam. 


quæ autem æqualium dimidia 4, inter ſe æqualia ſunt. ergo 4 Axiom . 


ducatur a per A punctum ip 


: a BC triangulum triangulo DoE eſt æquale. Triangula igi- 
eien lis ä 


tur ſuper æqualibus baſibus, & in paralleli 


© cuta, inter ſe ſunt æqualia. Quod demonſtrare oportebat. 


PRO. XXXIX THEOR.- * 
Triangula equalia ſuper eadem baſi, ty ad eaſdem ber- 
tes conſlituta, in eiſdem quoque ſunt parallelis. 


Sint æqualia triangula Aa Bc DRC ſuper eadem baſi 8; C 
conſtituta, & ad eaſdem partes. dico, & in eiſdem paralle- 
lis eſſe. ducatur enim aD. dico Ap parallelam elle ipſi 
BC. Si enim non 2 1 


5 31. hujus. 
Bc parallela recta linea a E, & | 
Ec ducatur. æquale igitur | 
eſt a Bc triangulum triangulo 
EBC®, 7 eadem enim eſt 


* 


baſi Bc, & in eiſdem Bc, AE | 

lis. ſed aBc triangus 3 TG; 45 injuitrt « 
um tri DBC © eft æquale. ergo & triangulum DBC. Ex byp. 
æquale eſt ipſi E B c tri o, majus minori, quod fieri non 
poteſt. non igitur A E iph Bc parallela eſt. ſimiliter oſten. 


1 
i 


demus neque aliam quampiam clam eſſe, præter ipſam 
AD. 9 A i 1 ff — 5 — — 
ſuper eadem & ad eaſdem partes conſtituta in eiſdem 
quoque ſunt parallel * Quod oportebat demonſtrare. | 


i: RON XI. THEOR kw Mow, 


Tria equalia _ ſuper baſibus equalibus, & ad 
eaſdem partes conſlituta in eiſdem quogue ſunt pa- 
| rallelis. 6 rden 5 We) Pros 1 
Sint æqualia tri ABC ep E fuper æqualibus baſibus 
BC CE conſtituta. dico etiam — — — 7 4 


catur enim AD. dico A D ipfi BE parallelam eſſe. Nam g 
ſi non eſt, ducatur per 4 ip B&- parallel A & v du- 431. hvjug; 
TUBS can, 


\ 
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cum ſuper æqualibus baſibus, 

& her, rod parallelis BE AF 15 

conſtituantur. —— 

A BC æquale eſt triangulo 

Dock. ergo & triangulum Px 

FCE æquale erit, 

pork. mag quod fieri non 

* r Ar ipſi ß B 


eaſdem partes conſtituta, en e ee 
. 


PROP. X LT. THEOR. 


mum ipfins trianguli e erit. 


Parallelograminuiy enim A Bc & triangulum EB c 
baſim habeant eandem Bc, adorn ſint parallelis Bc 
AE.” dico um AB gg. EBC r 
elle Jungatur enim A c- tri- X E 
3 igitur ABC triangulso — 7 
# 37.hu'us, EBC eſt æquale ; namque fu» | 
per Bc, & ine ! 
dem BG AE parallelis conſti- . 44 
tuuntur. ——— o 


634 bujus. f 430 — —4 Ac i- Cc 
pſum bifariam! tecet. & re rrianguli able 


Ark. Si igitur mum, & 
bafim habeant, & in ei ſint parallelis ; 9 — 


1 trianguli. d demonſtare 
PRO xLII PROBL. ve 


+ — 3 equale parallel ammun on cnflitur i 


* 2 2 roam contin ET te ABC jy v e 


& parallelogrammam, C triangulam candem bafim 1 
rae eiſdemque ſint parallelis; Parallelgram. 1 


i 


Sie Am rriengulum ABC, 4 autem N an- 


$38. bujus: catur. triangulum igitur à B c triangulo FCE wu 1 


s 14 —" 


— demonſirabinus's neque Alam quan LY 
iam e, prater A D. ergo AD ipſi B E parallel 
pa Ep ſuper Dabu 225 & ad x 


mn HEE SURE 


tür 50 bifariam - in E, & juncta An; 2d rectam lineam + 0 2 
e n ls DE =] ©. oh 
P as, * A, enn | Hogg hu'vs. 
equalis ipſi o: & per r * 

3 In ipſi x c parallela ducatur, ._- ., 

o; per c vero ipli FE du- 
WLatur parallela cd. lo-... 
KC grammum igitur ECG. 
c quoniam E. clt 2qualis xc, een cam 

Þ ri & 4 BE triangulum triangulo AEC ale, ſuper æqua / 4 38. . 
"2 ibus enim ſunt Baſibus Bs. E C & incidlan nc A0 paral- 

. elis. 2 trianguli A xc eſt duplum. eſt 7 

Bute , & parallelogrammum yk c6, duplum * — 
| cd Arne gs rang gies & in eiſdem eſt — 

igitur eſt, PER parallelogrammum triangu ABC. 
abetque CE angulum zqualem angulo p dato. Dato igi- 

baſim ur triangulo a Þ C æquale parallelogrammum rc con- 
ram. e * Rt re-. 7o96 8 


oy zi hajus, 
1 5 


PROP. XL III THEOR... 


Dimnis R ogrammi ſpatii carum, cerca 4 
abe fe ſunt , N 5 
inter fe ſunt ua 


Sit paralle ABC cujus diameter i Bj Kc Circa 
plam BD parallelogramma —— ſint _ EO, —— 
omplementa dicumur AK k. di 


omplemento x © = 6 pale 


| um eſt en & H 
2 eter B D * Sr | 

duplu riangulum 3 BDC... 
—— rſus quoniam Hx r p paral- 
e rr eſt cujus dia {| 


A4 hujus. 


DK, triangulum H DR 
| —ͤ— DF K æquale - erit. c <T 
©... - Badem ratione, & triangulum ; 
U GB triangulo KEB eſt — cum igitur triangulum 


tnere in uidem BER æquale fir bt ces BGK triangulum vero 
2 IDK iph PR; crit triangulum BEK una cum triamgulo 
DK æquale rriangulo BGK una cum DFX.triangulo. eſt 


utem, & totum triangulum A B D zquale tuti BD c. reli- 
e paral- Wuum igitur à x complementum reliquo completnento K c 
ht #quale. Ergo Oomnis nr a act Pa 


eorum, quz 
CHCa ' 
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circa diametrum ſunt parallelogrammorum complementa in- 
ter ſe æqualia ſunt. Quod oportebat demonſtrare. 


50, "PROP. ILLY.. PROBL. j 
Ad datam reftam lineam dato triangulo aquale paralle- 

- logrammum applicare in dato angulo rec rilincb. 
Sit data quidem recta linea an; datum vero triangulum 
c, & datus angulus rectilineus p. oportet igitur ad datam 
rectam lineam a B, dato triangulo c æquale elogram- 
G mum applicare in angulo ipſi D æquali. Conſtituatur trian- 
411. hujus. gulo c zquale « parallelogrammum BE Fe, in E BG, 
qui eſt æqualis D. & ponatur BE in directum ipſi A B, pro- 
ducaturque FG ad H: & per 4 alterutri iplarum BG EF 
631. hujus. parallela . ducatur AH, & HB jungatur. quoniam igitur in 
22 AH EF recta linea HF incidit, anguli AHF HF E 
c 29. hujus. duobus rectis æquales 9 FP. | E 1 


ſunt. quare BHF HE N e en, i 
duobus rectis ſunt mi- | RIES OOPS xt, 
D- 


nores. quæ vero a mino- 


ribus, quam ſunt duo re- . | . 
Ei, in infinitum produ- [ 8 — 
* Axio 12 cuntur, conveniunt 4 in- | f 
ter ſe, ergo HB FE pro- | 28 
ductæ convenient. pro- l 
ducantur, & conveniant „ 4 
in K: perque æ alterutri ipſarum EA FH parallela ! ducatur 
KL, & AH OU ad L puncta producantur, parallelogram- 
mum igitur eſt HLK F, cujus diameter HK, & circa HK 
parallelogramma quidem ſunt a & ME; ea vero quæ comple- 
menta dicuntur LB BF: ergo LB ipſi BF eſt, zquale. fed, 
* +3- hujus. & BF æquale eſt triangulo C. quare, & L B triangulo c æ- 
- +5. bujus, quale crit. & quoniam GBE angulus æqualis / eſt angulo 
n ABM, {ed & æqualis angulo p, erit & angulus a BM 
p D #qualis. Ad datam jgitur rectam lineam A B, dato trian- 
gulo c æquale parallelogrammum conſtitutum eſt 1:8, in 
angulo 4 3½ qui eſt zqualis angulo p. Quod facere o- 


22 "PROP. XLV. ROB. 


Reftilineo dato aquale parallelggrammum comſlituere in 

| dato angulo recti. 
2 232322 * "\ > avi \ P 8 4 [8 x % * "A . 43 4 , 
oF . 4 Sit datum rectilineum AB c p, datus vero gulus recti. 


. 


F r * 
lineus E. itaque opoget rectilineo a gc g quale paallelo. 5 
78 KL ” > * 4 . 3+ # < »I? ; . 32 : 
A — ISS Þ». LACS f | 1 1 e 2 85 grammum 7 
- 7 WF - 


Lizrz I. : 37 


grammum conſtituere in angulo ipfi E æquali. Ces: 
enim DB, & conſtituatur tri Pee zquale « parallelo- 44> bahn. 
giammum FH: in angulo HK F, qui eſt 5 angulo E. 
F inde ad rectans. lineam oH 8p — — DBC -þ . 
uale 6 parallelogrammum 6 M, — HM qui —— 44-hyjus. 
7 oft mqualis: & quoniam angulus E æqualis eſt utri 
ipſorum HKF OM, erit & HKF angulo GHM =q 
communis apponatur x HG. anguli witur FEH KHG an- 
8 KHG GHM N ſed FR H KHG ſunt zqua- 
8 e219 hyjus, 
& KHG 9 | 
rectis æquales erunt. ita- 
que ad aliquam rectam 
lineam G E, op 
in ea punctum i duæ re- 
ctæ linez KH HM _ 
ad eaſdem partes 


a deinceps — 
—— 2 50 0 BU s 
in directum igitur k H iph HM. quaſi = d 14. huji 
elas KM FG recta linea HG incidit, alterni anguli M Hg N 
HGF æquales e ſunt. communis apponatur'H G L. anguli igi- 

rM HG HOL, angulis KGF HGL ſunt æquales. at an- 

MHG HOL =quales « ſunt duobus rectis. quare & 


Enguli nor HGL duobus redtis zquales erurir. in directum 


( igitur eſt FG ipſi GL. & quoniam KF ipſi 1G & æqua- 

lis eſt; & parallela; ſed & HG * ML; erit KF* ipſi ML g go. bujus: 
8 zqualis, & parallela. ipſaſque conjungunt rectæ line 

M.FL. ergo & KM FL æꝗ 7 & parallele ſunt. paral- 733. bajus. 


elogrammum igitur eſt K FL M4: at cum triangul 
dem ABD e fit parallelogrammo Er: 3 
ero D BC el o GM; erit totum ABCD recti- 


ineum toti lelogrammo KFLM æquale. Dato igitur 
ectilineo 1 logrammum conſtitutum eſt 


Uu in o FEM, n Quod 


Xe 7 
ctis manifeliun 2d datam 
etam A ho —_ rectilineo —5 — 


n balir in daro angulo 
Wan "PROP. reer PROBL... LS Soak 
Super data refta linea. quadration abide. 


Santa lors AB. oportt ſuper iph 45 — 
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. «41.hujus, deſcribere. Ducatur * rectæ linea — — in ea dato 
b 


6 3. bujus. Bandai row, rn & ipſi A B AD 
4 punctum p ducatur « DE iph a» parallcla, & per; | 


e 31- be Tragen ducatur BE. r eſt 
ä N Ne A's quidem eſt 4 zqualis v =_ 
434 hujus. A D vero ip ens. ſed & 8 A ipſi aD 

æqualis. quatuor igiturBA A D DE ER in- 
ter ſe æquales ſunt, ideoque æquilaterum 15 
elt A DEB paralle dico et- 5 —— 
iam rectangulum quoniam enim in | | 
parallelas a B DE refs lines incidit AD, 4 
e 25. bujus. 27j0uli BAD ADE duobus rectis ſunt · æ- 
quales. rectus autem eſt g 4 D, ergo, & 
ADE rectus erit. parallelogrammorun. _ 
vero ſpatiorum, quæ ex oppoſito ſunt la- - 

71 hujus, _ anguliF inter ſe zqualia ſunt. re- 
ctus igitur eſt Oy oppoſitorum A BE BED angulorum : 


& ob id rectangulu AD BE. Oitenſum autem eſt æ. 
uilaterum = © ratum igitur fit neceſle eſt, atque ef 
ſiper recta linea A B deſcriptum. Quod ipſum facere oporteba: 


cor. Hinc omne elogrammum habens 
rde, r 


ra: „ THE OR. 


tn rectanguli 8 Kr aud 2 kttere rectum angn. 
— yoo rs 1 47 atum cual ef 

atts, quæ à lateribus 2 porn cont! 
. ae cribuntar. 


Sit ttiangulum re ABC, fectum habens 3 A c an 
gulum. dico quadratum deſcriptum a recta Bc æquale cf 
„ quæ ab ipſis Ba Ac de- 

— . N ; 

quidem quadratum BD Ee, * 

4 45. hujus. E A AC quadrat * © B FE Fe 

alterutri ipſarum BD CE parall 
catur AL; & AD FC jungantur. Quo- 

niam igitur uterque orum BAC 
$Difin.30- BAG rectus 5 eſt, ad aliquam 

lineam BA, & ad datum in ea pun- 

ctum 4 duæ rectæ Ine Ac Ae non 


> 2 


2 


514 kujus. — in dem gi br e CA i 
nn AH 2 


7 Mas, crir-& quadratum quod,  _* 


ex De quadratum 96: 
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p Bc eſt æqualis angulo F Ba, rectus enim uterque eſt, com- 
munis apponatur ABC totus igitur 9A angulus toti F | — 
eſt 4æqualis. quod cum duæ 4 BB D.duabus. FB BC qua- (Axiom 2. 
les 4 fint, altera alteri, & angulus pA æqualis angulo F Bc; EE 
erit & baſis aD baſi ꝝ Cc ægualis e, & AD triangulum « + bujus. 
triangulo F Bc quale. eſtque / trianguli quidem aBD du—- 
plum BL parallelogrammum, baſim enim eandem habent 
BD & in eiſdem BD AL ſunt parallelis: trianguli / yero #41. hujus 
FBC duplum eſt n q ;. rurjus enim baſim habent 
eandem B, & in ciſdem ſunt parallelis FB G c. quæ autem 
æqualium duplicia inter ſe æqualia s ſunt. ergo æquale eſt g Axiom.s. - 
parallelogrammum BL ipſi o B quadrato. ſimiliter junctis 4 E 
Bk, oſtendetur etiam CL parallelogrammum æquale qua- 
drato HC. totum igitur DE C quadratum duobus quadra- 
tis G B HC eſt æquale. & deſcribitur quidem DBE C quadra- 
tum à recta linea Bc, quadrata veroGB HC ab ipſis BA Ac. 
quadratum igitur BE, A latere Bc deſcriptum quale eſt 
uadratis, quz deſcribuntur à lateribus Ba ac: Ergo in re- 
— triangulis, quadratum, quod deſcribitur à latere 


rectum lum ſubtendente æquale eſt * 
— — — — de buran el 


oportebat 


PROP. xLVIII THEOR. 

8 e, deſcribitar - uno laterum * 
gui æquale ſit quaaratis, quæ à reliquis trianguli la- 

reribus deſcribuntur; angalus — duobus trian- 
uli lateribus contentus rectus erit. | 10 

Si trianguli ABC, quod ab uno latere nc. deſcribitur qus- 
dratum zquale ſit quadratis, quæ à reliquis trianguli lateri- 
bus r deſcribuntur, Hong in, BAC rectum elle, 
ducatur enim à puncto A ipſi ac ad rectos angulos ad; 
ponaturque AD iph ; A x! 87 e red bi 
qualis, & DC jungatur. hl os a | -D 
niam igitur DA eſt æqua | , 


deſcribitur ex DA quale 

quadrato ex AB. e * 

apponatur quadratum, quod ex 

142 — „ ONT 

AC æqualia ſunt quadratis quæ ex BA ac deſcribuntur. | 

ſed quadratis quidem, quæ ex DA Ac æquale a eft, quod . gy. kujus. 
. tectus enim angulus eſt Ac: qua- 


* : Ep | a 
Fae, 7 ws Sos a fit a1 > ao, £64 8c - 
” C * 4 we 1 ; +4 2% 47 & * 
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dratis vero, quæ ex BA AC æquale ponitur quadratum, 
quod ex gc. quadratum igitur, quod ex Dc zquale eſt ei, 
| quod ex BC quadrato. ergo & latus DC lateri B eſt x- 
uale. & quoniam A! ualis AB communis autem A c, 

| du pA AC zquales ſunt duabus Ba ac; & baſis p c eſt x- 

68. hvjus. qualis baſi c x. angulus ! igitur D Ac angulo BACelt æqualis. 
rectus autem eſt DA c. ergo & BA rectus erit. Si 1gitur 


quadratum quod deſcribitur ab uno laterum trianguli, . 
quale ft quadratis quz à reliquis trianguli lateribus deſcr: 
buntur, angulus reliquis duobus tri i lateribus conten- 


— % . * 8 * * 4 
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LIBER, Ee VD US. 


DIFFINITIONES 
on yp 2 
wer Fabel recngulum ee 


eee 4. = | 
Omnis parulllogrmen baden unum os eum que 


circa diametrum ipſius ſunt parallelogrammorum, cum duo- 
bus complementis gnomon vocetur. | 


PROPOSITIO I. THEOREMA. 


$i ſnt duc rect lic, alters autem ipſarum 2 
fuerit in quotcungue partes ;, reffangulum ſub dua- 
bus refs lineis contentum equale eft ets retFangu- 


lis que ſub recta linea iges, G cult Fd li- 
bus continentur. | 


oor EE gar oo 1 
punctis p E. dico rectangulum De 
rectis lineis a Bc contentum | - WALE 


æquale eſſe 
continetur ſub 4 & BD, & 
rectangulo quod ub e: 
ub KY 
tinetur. | q wee ar — A 
cto n ipſi BC ad rectos s | A | arr. primi. 
da BP: que ipſi 4 ponatur 6 2qualis BG: & per 043 primi, 


& ei quod & &K REC con- | 
9 
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31. primi. quidem ipſi BC parallela « ducatur GH : per E D c vero 


ſub ipſs a & BD, continetur 
enim ſub G3 BD, quarum on ee & rectangu- 
lum pl. eſt continetur ſub 4 & B quoniam DR, 
hoc eſt BG iph a eſt æqualis; & ſimiliter rectangulum £ H 


i! ducantur DK EL e e . it 
iq tur ; H eſt quale rectanguy 'B | Le 
1 lis BE LEH; atque eſt u 
a | _quidems/ quod. ſub a & BC. 6 , 

'k contittetur q etenim contine- . 
Wi tur ſubGB Bc; & Bs ipſi a Ss. ee 
WW; eſt zqualis ; rectangulum au- NTA BL 
1 tem I K eff quod continetut MET * 
iſt | 

+ 

4 

+ 


— — 


8 = _ : - N r r 8 r 
. — — 1 2 - As N. * 
3 IE "I a N A 2 3 8 — — 29 
p | : 0 5 3 
* — 4 — * 
— = Diwali : * * N 3 * a 4 
. 932 ** oy 4 os 28 —— 
_ pe s- _ «a 8 4 — 2 1 — 


-_ cha 94 eſt 4 1 rectangulo —— A 2 BD, 

contento ſub-a & DE, & adhue contento ſub 4 

Si igitur ſint duæ recte Imeæ altera autem i ta 

fuerit in quotcunque partes; rectangulum {ub duabus rectis 

lineis contentum eſt æquale eis quæ ſub recta linea inſecta, 

— git 7 Ys — penn Qugd n 
- PROP. 11 'PHEOR: - Sales, hams 


s refta linea ſefta fueri! micungue ; rectangula qua 
s continontiur- quake 


far e yes reef quits wp ati Hae 


Recta enim linea 4 2 ſecta ſit «i eee 
Gn quodgfub AB Bc z um cum 


e ee ele ex 6 
4 46. primi. ear ants ARE 1 — 


"ADEB, & per c du- 
i primi. catur 5 alterutri iplarum ab 


4 5 AP 6B. fb p £0295 
que eſt, ax quidem quadra- Aab 
tum, quod ex & AP; AF vero dag 
DES — | 
AC; etenim ſub DA — quenin- AD FY) 
eſt zqualis, & fectangulum C x.:continetur ſub 


cum rectangulo ſub AY &"BC 
8 Angry — utcunque 

ub tota, s partilius 
„ee 


2 uod ſub a & E c continetur. ergo rectangnlum conten- 


eren oo 


a cum 
BE fit zqualis A B. ergo e D 60A C: una: 


Fin £4 $1, 
PROP. III THEOR.. 


$i rea "Las ulcunque \ſetta fuerit; bag, 2 
lola, & una ejus parte łuntentum 


rectungulb, quod ſub partibus continetur ' 05 4 * 
a prædicta parte fit quadrato. 28 
Recta enim linea a B — W d. 


ex B © quadratum DEB; r oe 0 & per 


A alterutri ipſarum c o BE pa- 3 PAT BIS, 
rallela ducatur AF. æquale 4: ; 


2 | 

D e e SIE B ibi IN 
ipſis A DOE: & eſt a E qui- | 1667 eee 
dem rectangulum contentum Hy $2 eh $f c9 
ſub 43 3 etenim ſub 2 AY r p ; 
[BE continetur, quarum BE . 

BG ; rectangulum ve- * 5 
ro Ap eſt ſub Ac cz, cum DC iph e 


continetur 
. & DB eſt quadratum, quod fit ex BC. ergo rectan- 
ſub 4s BC eſt zquale- rectangulo ſub ac CB un 


SED ö 


1 
. 


"PROP. V. re Nee 


— — * a" faerit utcungue, quadratum a 
Fit a a tota 2 5 ent O& udratis gude 2 per * 
funty 15 Y > 7 bis ſub arti cn 9 re. 


— 2 linea AB ola fit. ic utcungus in 45 au- 
dratum quod fit ex EN er CE 
8 ee ul quod bi ſub A 


: {Wc » continetur. Deſcribatun- * oO 
enim ex AB — — 2 W 
Ane B Cc ZC 
em alterutri Ann $a (+42 
una — >ducatur co per 
vero alterutri 4 DE 
r duoatur 4 _— 


at ei, I niam on eſt la ipſi Aer in in beers: BD: ert 


10122: exterior a 
SW 
HH 


co ſub AB & Ber e rechngulo ſub AC 
Bc um cum quadrato, — a Bc. deſcri enim 446. primi. 


* 6 zi. primi. 


1 primy, 


O © interior, & pppolito a b qualis ©: 19. primi. 
angulus 


on Evcuipts ELEMENTORUX 


95 
1145 
275 
aha 
1 
775 


5 
niam enim cd CEE 
BK & in ip fas incidit c — 


IC Tc» duobus — | 
ant ES c rectus autem A 
. ergo & re- D F E 
ctus GB, & anguli | oppalic cor sx recti erunt. "reQtan- 
gulum igitur eſt co K E. ſed oſtenſum fuit & —_ 
eſſe. quadratum igitur eſt cr, quod quidem fit ex Bc, 
eadem ratione & H eſt quadrarum bt” en 167 hoc 
elt ex ac. ergo HF CK ex iphs ac quadrata ſunt. & 
203 primi. quoniam rectangulum a d eſt quale s rectangulo & x; atque 
eſt Ac quod ſub A c continetur, eſt enim d ipſi cn 
zqualis : erit & 6E quale et quodcontinerur fub 1c CB, 
quare rectangula 40 GE æqualia ſunt ei quod bis ſub ac 
c continetur. ſunt autem & HH ox quadrata ex Ae CB, 
quatuor igitur HF CK A0 RE pes —— Ac c & 
ei quod bis ſub a c conti 2 —_ 
_ ck 46 —— componunt — 2 dae 
= t ex AB. exaB 2xq 2- 
rms oh "quod bis AC qual, Brqua 
are fi recs | inca utcunque ſecta fuerit ; 3 quadra- 
— tota æquale 900 8 Rb bor ur 2 parti- 
bus funt, & ci rectangulo us contine- 
tur. atque illud ett quod abe — — 5 
cvr. Ex hoc perſpicue cbftat in quzdratis Iputlis paralle- 
1 W Circa rd 
FU we og CITY 


- PROP; V. THEOR.. NT 5 885 0 


n, erit in pat tes & ales, S1 | 
tes inæquales; — Sec ſub in 25 , 2 
partibus tontentum una tron quadrato line 


e 
inter ene, interjicit 4, 2 67 , 4. + 

pO hits cop + ee. 
Recta enim linea quævis u f ſecta fit in partes gurl male 

| ed panctum c, & in partes inæquales ad p. dio | 
be ſub AD , una cim quadrato n 


n 


— 


— 


* E 
— * 
8 n my > 
= — 
0 ; PP _> _—_— 
© 1 
a _ — fa wan. 
" — * 
* —— en = — 


= #- — — 
* 
— — Gs — en. . * 
1 > r — 
* — — 22 
ws ſe " * & 
— 1 p << * 5 — 


* 


2 


Fa * r 
5 22 
- _— l 1 
— J i 
— — 
— w»— 


* 


© I i 8 K 43 
c D#quale eſſe ei quod ex c n fit quadrato. Deſcribatur « enim 446.primi. 


ex BC quadratum CEFB : ducaturque 3E; & per p qui- 


dem alterutri ipſarum cx BF parallela 6 ducatur Ho; per 5 31. primi. 
H vero ducatur K Lo parallela 6 alterutri ipſarum cB EF: | 
& rurſus per 4 ducatur alterutri c L Bo .parallela b a R. & 

quoniam C H complementum æquale « eft complemento HP, c4;.primi. 
commune apponatur po, totum igitur co toti D eſt æ- | 
quale. ſed co eſt æquale 4A L, Arn Bl ssprimi. 

1 TITER 11 
AL æquale DF. com- I > & 

mune apponatur CH. totum i- | 
gitur AH ipſis FD DL æquale 


erit. ſed AH quidem eſt quod a 
ſub a D ps continetur, etenim $4. 
DH ipſi D eſt zqualise; FD e cor. <4 


DL vero eſt gnomon M Nx. igitur MN x) æqualis eſt ei hyjus. 
quod ſub aD DB continetur, commune apponatur LG, X- 
quale : ſcilicet Ä hoy c D. ergo N x gnomon, 
& L ægqualia — quod continetur ſub A D D's, 
& ei, quod fit ex o q ſed M Nx gnomon, & 
ſunt totum quadratum En, quod quidem ſit ex C B. ergo 
rectangulum ſub AD D, una cum quadrato quod ex e b, 

uale eſt ei quod ex C quadrato. Si igitur recta linea 


ſecta fuerit in partes æquales, & in partes inæquales, rectan- 
gulum ſub — rotius rtibus contentum un cum 


quadrato line quz inter ſectiones interjicitur, æquale eſt 
ei quod à dimidia fit quadrato. . 


1 
2 


is 1 1 for "Se * ha 4 X I : 
299 ia * pu FO 1 þ 1 N ? 8 
pROP VI.- THEOR.. _ 
PROP. VI. 4 — CT mY + - - * — 1 


Si refta linea bifariam ſecetur, atque ipſi in utrectum 
 adjiciatur guadam recta linea ; arcades ſub rota 
cum _ _ adjetta contentum, una cum qua- 
drato dimidias, tquale- oft quadrato mod ab ea us 
ex dimidia & adjet7a conflat, tauquam ab una - 


Recta enim lines Huævis A h ſecetur bifariam in puncto c, 
& adjiciatur ipſi in directum BD. dico rectangulum ſub a D 
DB una cum quadrato ex Bc quale eſſe et quod ſit ex c D 
Ne Deſcribatur . enim ex p quadratum cEFD, 


n Þ.E 5 (per, een ipfrum C's DF pe «46 primF. 
tallela;6 ducmur BAG: & per h ducatur K L. M parallela f . primy 


C * 2 — — a o 85 

8 — : l KDE 

P T 
10 — ? J * 52 4 
E CY *. 4, * - - —— „ 5a "4 : 
4 3-5. ED — * 2 72 — r 
— " . = ufc £9 D> * a”; * SEEDS 4 1 4 2 — 
1 2 — 2 III ghee > ge 3 7 F en 
* — — — _ _— A — * 
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quadra gp oe rectangulum igitur ſub ad DB un 

2 cum quadrat r 1 
* — Nx Oo, & LG compommt cEYD 

tum quod quidem fit ex co. rectangulum a | 

DB um cum qua EX'BC e eſt ei, quod 3 


alterutri ĩpſarum ap EH; & adhuc per 4 alterutri cL 2 1 
n Ax. Itaque quoniam ACE quali CB erit, & 
ib prim. CH quale c. or be CH, dle A — — D 
443-prim, elk up: ergo & AL i 7558 
æquale erit. comme appo- "WEN 4M 
natur CM. totum igitur AM Mans 4 
gnomoni N xo eſt zquale. at- 49-4] 
| que eſt AM, quod ſub ad DB | jj 
5 bc“ continetur, etenim DM . e 
us. qualis ps. ergo & | PIE 
6 Nx o æqualis eſt angulo 2 n 
ſab aD Ds. rurſus commune apponatur I. o, æquale e ſcilicet 


(bs "PROP. vn. Turok. 25 
Sb * utcungue ſefta fucrit, wy tota, & una 
parte fiunt utraque quadrata & 5 i ſunt, 2 rec lan- 
Zulo, quod bis ſub tota, ac ditta, e continetiur, © 
ei quod à reliqua parte fit q 
Recta enim linea quædam 2 uxcunque in pr 
to C. 1 AB BR: - , 


$9230 Ln 


3 LEII EI TI. 45 
t, commune apponatur c: quare totum a toti cx eſt 


JF & | . igitur AF CE dupla ſunt rectanguli AF. 

D leg AF CE ſunt Lk M gnomon, & quadratum CF, ergo 
24M KLM gnomon, & quadratum CF, dupla erunt rectanguli 
un AF. eſt autem id quod bis ſub 4B BC continetur duplum 
wk ba ipſius Ar; etenim BF eſt « Kqualis B C. gnomon igitur : Cor. 4 
. KLM, & quadratum CF æqualia ſunt, ei quod bis ſub A B Hajus 
"+1 BC continetur. commune apponatur HF, quod eſt ex ac 
—F quadratum. ergo gnomon x Lu, & quadrata CF HF æqua- 

44 lia ſunt ei quod bis ſub aB Bc continetur, & quadrato ex 

oF” AC. ſed gnomon KLM, & quadrata CF HF componunt 

ſcilicet ANEL OOF > gut Ween AB Bcquadrata. quadrata igitur 

'B um ex AB Bc.zqualia' ſunt rectangulo, quod bis fub as Bc 

dc ipſi WM continetur una cum eo quod fit ex a C quadrato. Ergo fi 
A- 


recta linea utcunque ſecta fuerit ; qua à rota, & una parte 
u 


ipſi GK is % BD vero 
ipſi x N: erit & GK æqualis 


KN, eadem ratione, & PR.ipli K : 
Ro, Eſt quali. & quoniam E 3m 
> +». (Wc ct æqualis 8 D, & 6x ipſi KN; erit rectangulum : qui- 
N dem ck tectanguſo g N; rectangulum vero & ipſi & xx! — 
N quale e. ſed CK eft 4 Xquale x N complementa enim ſunt c ;6.priml. 
i. 


parallelogrammi c o, ergo & BN xquale eſt o x, —— 443. pr 
. 8 r . 
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07, Ts? 2 


WT. < 


22 — - 
„„ 
& * 


—— 


: *," + ſer 4 _ bm 


— 
— 


F * 
5 8 2 > 
* 8 
Wa > Sa N 
7 d 1 
- r 
— 2 K 
— 4 . 7 * > 


my 
- 


1 

4 

12 
: 


= 8 if ** 


] „5 *.-+ * m 
— 44 * , , — . —ʃ:̃tete Oo — ow — 
RG, ag IS — x 7 ©. G6 a K 22 2 — 12 ©. 


_ 
—— 
— 7 
3 
— — 


= - — 2 = _ 8 — 
- 9 ny 3 : * : \ 
. ” 2 2 
— ·˙¹w ² ͤ˙unmLAʃ0— ' ier . 7 — ot 5 
14 — * f 3 . — RET p . — on . 6 
2 * Is _ — rn 
* 0 p „ N 1 - — 24 4 * 0 * 4 ** 
—— — WE * — —u—U— ” of r voy * > \ 5 * 2 20 4 
rn 8 
. * „5 W P. — 1 5 2 2 — pd - — „ 8 — ö — — 
— — > + * — q . J - N K+, - w . 
— 4 - bY * p 9 ; A. | 
. * * o -- _ F * by WE 1 1 1 - m, — - 
— — , _— — 7 - ” : = . a 
oy — hs q J 8 my * 2 8 4 — » - . * 5 =. — 
— — of p * — a —— — — — „ — _ np — — 


46 


4 43-primi. 


411. primi. 


pla. oſtenlum autem eſt, & 
FE A RN qua- E Ne 


quater ſub AB Bc ipſius A x q 
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rectangula DK K C GR RN inter ſe æqualia; ideoque qua- 
drupla ſunt rectanguli cx. rurſus 2 r 
BD, & BD quidem ipſi BK, hoc eſt ipſi c 6 æqualis; C B 
vero ipſi G K, hoc eſt @Þ : erit & c 6 qualis G p. eſt autem 
hear ona RO æqualis, rectangulum igitur a C rectangul 
MP, & 1 A 


lum PL i | C 


RF æquale crit. ſed MP el þ* 
 #quale PL; complementa e- S N 

nim ſunt M L elo * a 

quare & AG F. æqua- 25 


le. quatuor igitur AG MP PL 


RF inter ſe æqualia ſunt, ac 
propterea ipſius A G qua 


pla eſſe c x. quare octò continentia gnomonem $T i- 
pſius' à & quadrupla ſunt. & quoniam à K eſt quod ſub a n 
BC continetur; etenim BK elf: ualis Bc; erit contentum 

bros: at demonſtratus 
eſt gnomon sr quadruplus ipſius a x. quod igitur quater 
ſub AB Bc continetur æquale eft isTY. commune 
apponatut x n, quod quide — Ac eſt . quale. 
ergo quod quater ſub a B Bc continetur una cum quadrato 
ex AC æquale eſt ipſi sr V gnomoni, & quadrato x H. ſed 
sry gnomon, & x H totum ſunt 4 E F D quadratum, quod 
deſcribitur ex a b. rectangulum ' igitur quater ſub aB Bc 
contentum una cum quadrato ex A C æquale eſt ei, quod ex 
A b, hoc eſt ex AB BC tanquam ex una linea deſcribitur 
quadrato. Ergo 6 recta linea utcunque ſecta fuerit; quod 
quater fub tota, & una parte continegur rectangulum, una 
cum quadrato reliquæ partis, æ qua re myo quod ex 
rota” & dicta parte, tanquam ex una linea ibitur. Quod 


— 
7 
on 


ES wow: coat 
Si recta linea in paries equates, & in partes megua: 
les ſecta be ang | aue as totius 
partibus agſcribuntur, dupla ſunt & ꝙuaarati di. 


midiæ, & quadrati linea cjus qua" inter ſec kiuues 
44 Mn BEET? 0 IR 22 ie H £36 


nter ſiritur. 


5 
* 


dere um ſine ques tn Gen fit in partes wquales 


A 


” _wF Wto< = RF = _ Bf wy EF / WA, © . COARSE. . A TED 


£m A «a +. XA £2 _ tw 4 


as . 


ds «+ a So ft ff SS XA a Sc 4 Oi S_—_—_ AM A — a __ cc 


qua- 


| 9 9 LE 199 | TER Bs 47 


\s veg 


quales inter ſeſe. utervis 4 3. cor ze. 
e ä prime, 


iplorum ER EBC. ergo totus 
— AEB rectus eſt. & 
quoniam angulus GE F dimidi- 
um eſt recti, rectus autem æ or,; A 
æ qualis enim e eſt interiori cx 


ee 

oppoſito E c B, erit, & reliquus E A recti dimidium: æ- 
qualis igitur eſt GEA angulus ipſi EFH. quatre & latus E G 
lateri 6 E eſt f æquale. ruxſus quoniam angulus ad B dimi- f6. primi. 
dium eſt recti, rectus autem h B, quod fit æqualis interi- : 
ori & oppoſito E c B: reliquus By b recti crit dimidium. 
angulus igitur ad B æqualis eſt angulo p; ideoque latus 
DF lateri D B quale. & quoniam a c eſt æqualis C E, erit, 
& ex A c quadratum æquale quadrato ex c E. quadrata igitur 
ex AC.CE dupla ſunt quadrati ex ac ; quadratis autem en 
AC CE quale g eſt quadratum ex E A, ſiquidem rectus eſt g 47-primi. 
angulus ACE, ergo quadratum ex E A quadrati ex AC eſt | 
duplum. rurſus quoniam x d qualis eſt o, & quadratum 
ex EG. quadrato ex GF eſt æquale. quadrata igitur ex EG 
& o dupla ſunt quadrati ex GF.-at. quadratis ex EG GF 
æquale £ eſt quod ex EF quadratum. ergo quadratum ex E F 
quadrati ex F duplum erit, æqualis! autem eſt 6 F ipſi c D. 2 3 primi. 
quadratum igitur ex EF duplum eſt quadrati c d. ſed & 
. ex AE quadrati ex Ac eſt duplum. ergo qua- 

rata ex AE EF dupla ſunt quadratorum ex A c cb. qua- 
dratis vero ex AE EF æquale geſt ex AF quadratum; quo- 
niam angulus a EF rectus eſt. quadratum igitur ex A F qua- 
dratorum ex a c op eſt duplum. ſed quadrato ex Ar æqua- 
lia ſunt ex A D DF quadrata. rectus enim eit angulus qui ad 
D. ergo ex A D D quadrata dupla ſunt quadratorum ex Ac 
c eſt autem ox ipſi ah æqualis. rata igitur ex A D 
D B quadratorum ex Acc dupla crunt. ſi recta 
linea in partes æquales, & in partes inæquales ſecta fuerit, 
=_ ab inzqualibus totius partibus deſcribuntur quadrat 

upla font, & quadrati dimidiæ, & quadrati lineæ eſus que, 


e 29. primĩ. 


"Ie > fe % 4 772 4 
CTLLEES nt 


. * 8 * 2 * 1 , 1 
inter ſectiones int 0 oſtendete opottebat. 
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46 primi. 1 ger DG. rurſus quoniam EGF eſt dimidium re- 
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PROP. X. THEOR. eſt 

Si refFa linea ſecetur bifariam, & iþfi in directum que: 
vis recta linea adjiciatur; qua 4 tota cum adjectn, Ml oſte 
G adjeffa finnt utraque quadrata * Jant, G erg 
rati dimidiæ, & quadrati ea gue er pla. 
aimidia, & adjetta conſtat, tanguam ab una linea drat 
deſcribitur- | 
Recta enim linea A 3 ſecetur bifariam in c, & ipſi in dire. N ex 4 
ctum adjiciatur quævis recta linea B D. dico quadrata e DB 
AD DB quadratorum ex ac cp dupla eſſe. Ducatur enim nea 


441-primi. puncto c ipſi A B ad rectos a angulos c E, & utrique ipſarum adjic 
AC CB æqualis ponatur ; ducaturque AE ER, & per E qui-{W quad 


_ 6;r.primi. dem ipſi A p parallela > ducatur E F; per p vero ducatur D: ab e 


parallela “ ipſi c E. & quoniam in parallelas E C FD rech linea 


eg primi quædam linea EF incidit, anguli cEF EFD æquales « ſurt 
. . aucb wy 


us rectis. i igitur 
FEB EFD e = 2 | ——ů—ů— 
minores, quæ autem a mino- 
ribus, quam ſunt duo recti in 
infinitum producuntur, con- 
4 Axio. 12. venient inter fe 4. ergo EB A 
FD productz ad partes BD 


tan 
ac eſt xqualis c E, & v AEC angulo BAC —— 


Orum 


cti, autem qui ad F, eſt enim oppoſito qu 
ad c æqualis; erit, & reliquus r E recti dimidium, & 
æqualis ipſi E C g. quare & latus GF lateri EV eſt zquale x, 
& cum ⁊ c fit æqualis c a; & quadratum ex x c æquale eſt 


ei quod ex c A fit quadrato. ergo quadrata ex Ec ca duph i 
ſunt quadrati ex c 4. quadratis autem ex E c c A æquale + cli 
| ex E A, quadratum igitur ex E 4 ,quadrati ex Ac 
eſt duphum. rurſus quoniam c eſt qualis F x, quale eſt, 
& ex GF quadratum quadrato ex FE. quadrata 1gitur ex GF 
FE quadrati ex EF ſunt dupla. at quadratis ex G F F ee e 


4%. primi. 


946 ISR TÞ-+2994 Wy 


eſtꝰ quod ex E quadratum. ergo quadratum ex E d du- 
plum eſt quadrati ex EF. æqualis -autem eſt EV 5pſi op. 
quadratum igitur ex EG quadrati ex c duplum erit. ſed 
4% oftenſitm eſt quadratum ex E A duplum quadrati ex A c. 
ergo ex a ® £6 quadrata, quadratorum ex a C cb ſunt du- 
» ex pla. quadratis vero ex AE EG æquale eſt quod ex A0 qua- 47.primi. 
— quadratum igitur ex A duplum eſt quadratorum 
ex AC CD. at quadrato ex AG æqualia “ ſunt ex AD DG 
; quadrata. ergo quadrata ex A D DG ſunt dupla quadratorum 
Jire-W ex Ac CD. fed Ds eſt æqualis DB. quadrata igitur ex A 
a er 2— ex AC c ſunt dupla. Ergo fi recta li- 
nea 


= 
* 


im 4 ifariam ſecetur, & ipſi in rectum quædam recta linea 
rum adjiciatur ; =_ a tota cum adjecta, & adjecta frunt utraque 
qui- * dupla ſunt & quadrati dimidiæ, & quadrati quod 
54 


ea quæ ex dimidia, & ad) conſtat uam ab una 


FRO. XI Rol. 
Datam rectam lineam ſecare, ita ut guod ſub tota, & al. 
tera parte continetur rec rangulum æquale fit ei quo 

a religua parte fit uaamadvvsp. 
Sit data recta linea 4 B. oportet ipſam A» ita ſecare, ut 


uod ſub tota, & altera parte continetur rectangulum quale 
nian ic ci, quod à reliqus parte fe, quadrato. Deſcribatur : enim. ,.;m; 
ualis Mex A B quadratum ABCD : ſeceturque ac bifariam in Ex, & 
rum E ducatur : deinde ucta A in r, ., | 


ponatur ipſi BE qualis E: deſcribatur- 
que ex AF quadratum F HA: & MH Ad 


idium ¶ producatur. dioo A ſectam eſſe in , 5 15 
tenin a ut ſub A5 BH rectangulum æquale 'B 
dimi- Wit quadrato ex AH. Quoniam enim recta | 
us BD inea A © bifariam ſecatur in 2 q 'F 
im re · ¶urque ipſi in directum A F,-retangulum J-— I}. |[7 
to qui ub c g F 4, una cum quadrato ex A E; æ- EE . | 1 . 
m, & Hale + erit quadrato ex E F. ſed EF eſt | l Js. pus. 
nale . Ngualis E B. rectangulum igitur ſub Cf 8 


ale et 4, una cum quadrato ex A E æquale eſt (: —_— | 
dupli i, quod fit ex E D, quadrato. quadrato autem ex EB æqua- 
le + clt u ſunt : quadrata ex B A AE: etenim angulus ad 4 f eſt. c 4. prim. 


ex Ac HHN o rectangulum ſub F Fa, una cum quadrato ex A E æ- 
ale eſt, Muale eit is ex BA AE. commune auferatur quod ex 
ex off fit q . reliquum igitur um ſab CF Fa 
quale quale eſt quadrato ex AB. eſt autem ſub CF Fa rectan- 

| ND gulum- 
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gulum FX; liquide Ar eſt æqualis : quadratum au- | 
rem ex 4 B eſt iplum 4 D. rectangulum igitur ꝝ x æquale eſt 1 
quadrato A D. commune. auferatur. a k. ergo reliquum F x 
reliquo HD eſt æquale. atque eſt H D um ſub as 
B Hy CUM AB fit æqualis B B, & FH eſt ratum ex AH. 

um igitur tub AB BH quadrato ex 4 uale erit. 
Quare data xecta linea 4 8 ſecta eſt in , ita u PAN ZH 
rectangulum e. ex AH fit Sale. facere 
nt. a 


- PROP. XII. THEOR. 


i 2 tie ulis triangulis, quod 4 latere obtnſum an. 
am ends fo py: alum majus et quam 
uadrata 2 fiunt 4 lateribus obtuſum ang ulum 

| en, rectamgulb contento bis ſub _— late- 

rum que funt circa obtuſum angulum, in quod ſci 
2 oh reren perpenaicularis cadit, & linea 40 


2 e. 4 — al uten ob 


ing wt 29; es i ce 3 wn 
412.primi. habens BAC: 885 ducatur · à puncto 8; ad C4 I 


perpendicularis 8D. dico quadmtum ex Bc majus eſſe, quan 
tne, en AC, — bis ſub CA AD con- 
niam enim recta linea c 295 We 
— N 2 

4 hujus. ©» uale ©, & ex 8 
. & ei quod is ſub ca AD 
continetur rectangulo. com— 
2 . 
tum. quadrata igitur ex CD DB | 
e e ex ca 
AD DB, & rectangulo quod D | | 
5 * CA AD continetur. ſed quadratis ex cp Ar 

ſit ee f 1 
TR 3. . vero ex 4D. ip 0 
47 primi. n quadratum ex c æquale ef 
& quadratis ex CA-AB, & r bis ſub C4 A D- col 


rento. ergo quadratum ex eg majus eſt quam 
| Ea A chips quad: bis e contin. 
igitur 7 
tuſum um angulum f fit , majus quadr, 
r edeuſar apa contiventibus, -- 
angulo contemto bis fub uno laterum quæ ſung circa c - 100 f 
Ul 4 7 


| L283 11 1 51 
u- — 2 , in Pte protractum perpendicularis cadit, & 

— — mpta exterius à payeadicutari ad I obtu- 
'H — Quod denne eee, | 


H, | PROP, XIII. THEOR. 


un Ts ge trianguhs, 2 latere acumm . 

ere nam ſubtendente fit 3 — fo mmus eſi quam 

3 guadrata gue fiant — acutum anguluni con- 6 

3 rec rangulo ee bis ſub und lalerum 
& ſunt circa acutum angulum, in quod per pemdicu. 

arts cadit, & linea 4 fer, a 2 | 


ad angulum acutum. 


, Sit acutangulum triangulum ABC acutum habens angu- 

15 lum ad 3: & ducatur a puncto A: ad Be perpendicularis a D. !2.ptimi. 
dico quadratum quod fit ex a c minus eſſe quam quadrata quæ 
T's er ch 54 fiunt, rectangulo quod bis ſub C B Þ continetur. 
0 Quoniam enim recta linea cn nne erunt | 

| quadrata ex wb BD qualia 5, A; 7 hujus, 
& rectangulo quod bis ſub c B FT 
3D continetur, & quadrato 
ex DC. commune apponatur 
ex AD quadratucm. quadmta 
r OX GB BD DA ualia _ | 
unt, og is ſub C * 9 
BD contento uadratis ex 
AD DC, IS BD ede, *. AB 
quadratum; hap np . eſt qui ad v. 
vero ex AD DC #quale eſt quadratum ex A 0. (ren tha primi. 
igitur ex CB . ſunt æqualia 2 —— 
bis ſub C BÞ continetur rectangulo. quare 5 
dratum ex 4 C. minus eſt quam Bag * 
Nsulo quod enn 
uur triangulis quadratum quod 1 latere acutum — 
Wiubtendente fit, minus eſt quam quadrata quæ fiunt à la- 
teribus acutum angulum s, rectangulo contento 
bis ſub uno laterum que ſunt circa acutum angulum, in 


„aud perpendicularis cadit, & linea  perpendiculari intus 
5 n acurum. Quod W N 18 | 


42 g 


8 


T is 


| eh grief pats PROP: 


65 27+ 


_ * 
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PROP. XIV. PROBL. Mo 
Dato rectilineo æquale quadratum conſtituere. ä 
Sit datum rectilineum A. ipſi A rectilineo æquale 
2 ituatur 3 A _ - 
parallelogrammum rectangulum BcDE. fi igitur B; E eſt x- 
qualis ED, factum jam erit quod proponebatur, etenim 
rectilineo a æquale quadratum conſtitutum eſt ; D: ſin mi- E 
nus, una iplarum BE ED major eſt. fit BE major ; & pro- 
ducatur ad F, ponatur- | 


ue ipſi ED æqualis | 
22. * ſecta F B bi- 
fariam 5 in 6:centro qui- 
dem o, intervallo autem I 
unius ipſarum G O * 
C 


ſernicirculus deſcribatur 
BHF ; producaturque 


DE in H, & GH duca- 


tur. Quoniam igitur re- 
cta linea BF ſecta eſt in #quales ad 6G, & inxquales / 


£ hujus. 


4 g7.prim1. 


Ex eſt æqualis 28 BD parallelogrammum quadrato 


quale 
ſtitutum eſt, quod videlicet ex ipſa EH deſcribitur. Quod 


ad x ; erit rectangulum ſub g; E E, una cum quadrato quod 
fit ex EG <,zquale quadrato ex d r. eſt autem d F æqualis 6 H. R 
rectangulum igitur ſub Be EH una cum quadrato ex G E, æ- ** 
quale eſt quadrato ex 6G H. ſed quadrato ex GH æqualia 4 ſunt 
ex HE EG quadrata. ergo rectangulum ſub BE EF um 
cum quadrato ex E o, æquale eft quadratis ex HE EG. com- 
mune auferatur ex EG quadratum. reliquum igitur rectan- Ci 
gulum ſub E E eſt æquale quadrato ex E H. ſed rectan- 7s 
gulum ſubs E Ey eſt ipſum ; D parallelogrammum,quoniam 2 
ex E H eſt æquale um autem BD eſt æquale 
rectilineo A. rectilineum igitur a quadrato ex E H deſcripto 

erit. Quare dato rectilineo A quale quadratum con- 
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I 
A. 
II 
III. 


DIFFINITIONES 
Quales circuli ſ diametri 
vel quorum que ex centris fant 1 5 . 
2 E projects pen Bt "ra . 
Circuli contingere ſe dicun- 
nn care, le ipſos 


centro rect Ihen dicuncur. a 
quando A centro ad ipſas per- 
pendiculares ductæ ſunt æ- 


quales. 


18 


1 
8 
BI 
' ö 
he + 


. ant. 


— 


a 


— 


54 


qui recta linea, & circuli cit- 
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VII. 
Segmenti autem angules >, 
cumferentia on reer 


5 
. 


8 
. 14 


uz 52 rote: egmenti re- 


2 nez ducantur, angulus 
ductis lineis POE 


4 


ERS: 


in circumferentia ſegmen- 
arque ab ipſo ad d tereminos iner 


. 
* autem coutinentss 
anꝑulum rectæ liner —— 


Sector circuli juando lus ad centrum — 
—— — dee 6d cen comprehendenti- 


ut, figurs 


N S ipſis "oe: 


Sirmilia circulorum ſe 
ta mt, quæ angulos . 
wales vel in quibus an- 
conſiſtunt 


une 
guli zquates 


\ 
0 


ſtite- 


OP. 


quodvis E, 
DB. Quonigm pA eſt xqualis 


Kuren l . - If 
PROPOSITIO.1. nog 
Dati circuli centrum invenire. 


Sit de Celli ABC. oportet circuli a Bc Huy: in- 
venire. Ducatur in ipſo quædain recta linea a & utcunque, 
& in puncto D bifariam ſecetur. E puncto autem D ipſi « io primi. 
. ee Ny. & ſecerur 11. primi. 
CE bifariam : in p. dico pun- | 1 5 
ctum y circuli a3 c centrũ eſſe. 
Non enim, ſed ſi fieri poteſt, 
fir. 6 centrum, & GA ds 
ducantur. itaque quoniam v 1 
eſt æqualis v B, communis au 
tem DG, erunt due 4 DU D WY 
duabus & D DB æquales, altera | 
1 N & baſis 6 A #qualis « eſt daft GB; . 

ntro 6. angulus igitur 490 angulo G DB IF. primi. 
am mn fine ſuper e em e ria. a 
los qui deinceps ſunt, 3 inter ſe fecerit, erectus eſt 

ue qualium angulorum. er go zngulus 6 D's oft rectus. e Diffin. - 


\ 
on & rectus FDB. Aqualis igttur Pet yDB angrilo *® 1 
amel a minori, quod fieff non . 8 2 eſt 

ABC centrum. ſimilitet vffe 
prater ipſum'F. ergo F centtutb eſt cult A # ABC. 0590 


invenire o 


Cor. Si in circulo quzvis red 9 W quaridari bifa- 
riam'& ac Tangutosrectos ſectt, inffecante etit centrum circuli. 


31 CS 4 2 4 


PRO II THEOR. mußten 
Sin tifcmnferentis crredb au Auf Pl punt fa 
Ta 2. fe gy Tells Lnea, 1 eircu 


. ene 
uzxvis puticta B. rectam lineam a puncto 7 
citur, intra circulum cadete. £ . 8 
fumatur im recta AB punctum . 

— = 11. en 


erit 5 angulus vx angulo AE 


major, angulus autem o LOWE 


aid lt ane var, ego vas agile ne vz | 


DB, erit « angulus DA B æꝗ ualis 22 h 45+ Primi. 

angulo RA, & wat i £2142 . 

anguli DAF latus a producitur A 345 8 
| 4 „616. primi. 


* 
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eſt major. ſed majori angulo majus latus ſubtenditur. major 
igitur eff DB ipſa DE. ſed DB ad circumferentiam tantum per- 
tingit. ergo DE non eo uſque protenditur. adeoque pun- 
cum, x cadet intra circulum. Si igitur in circumferentia 
& c. Quod oportebat demonſtrare. PE, 
cr. Hinc ſi recta circulum tangit, in unico puncto eum 
- PROP. III. THE OR. 


Sr in circalo rect linea per centrum aucta, rect᷑am 
liueam quandimm non duct᷑am per centrum bifariam ſe. 
cet, & ad angules rettos 2.5 ſecabit. quod fi ad an- 
gules reos ſam ſecet, & bifariam ſecabit. 


Sei circulus AB; c, & in ipſo recta linea per centrum ducta 
CD rectam lineam quandam 4 B non ductam per centrum 
* bifariam ſecet in puncto g. dico ad angulos regtos ipſam 
- ſecare./. ſumatur enim circul!tti , 
4 1. hujus. Ac centrum , quod fit E, K | ters 
r Es Jungantur. Quoniam 
a igitur A H eſt æqualis B, 0 - 
munis autein FE, duæ duabus 
Feu i 4 . 2 
zqualis, ergo & angu- 
lus A FE angulo nF E æqualis 


: 


$8. Primi. 6 erit. cum autem recta linea ſuper rectam inſiſtens angu- 
« Dia 10. ſos, qui deinceps ſunt, zquales inter ſe fecerit, rectus eſt < 
Fiimn uterque æqualium angulbrum. uterque igitur A FE BFE eſt 
rectus. quare recta linea c p per centrum ducta rectam li- 

neam AB non ductam per centrum bifariam ſecans, & ad 

angulos rectos ipſam ſecuabit. Si vero q p ſecet 3 ad rectos 

angulos, dico & bifariam ipſam ſecare, hoc eſt A F ipſi n 

eſſe. iiſdem enim conſtructis, quoniam E A, quæ 

2 5. primi. ex centro eſt æqualis E , & angulus EA angulo 4 EBA 
æqualis erit, eſt autem & a HE rectus æqualis recto 3E. 

duo igitur triangula EA FH duos angulos duobus an- 

gulis æquales habent, unumque latus uni lateri æquale E r, 
commune ſcilicet — quod uni angulorum æqualium 
ſubtegditur. ergo & reliqua latera reliquis lateribus xqualia 
*:6p1101 « habebunt atque crit AF ipſi y A xqualis. Si igitur in cir- 
| culo ect linea per centrum ducia rectam lineam quandam 
non ductam per centrum bifariam ſecet, & ad angulos rectos 

ipiam ſecabit. quod ſi ipſam ſecet ad rectos angulos, & bi- 

tariam ſecabit. Quod oportebat demonſtrare HET 


. 
* 
EB 


* 


i PROP. IV. THEOR. 


Si in circulo due ret lines ſe inuicem [ecent non 
dufte per centrum, ſeſe bifariam non ſecabunt. 


mit circulus ABCD; & in iplo duæ rectæ lineæ ac. BD 
ſe invicem ſecent in puncto E, non ductz per centrum. dico 
eas ſeſe bifariam non ſecare. innen 
bifariam, ita ut AE fit æqualis 


c, & BE ipſi ED: ſumatur- 
que centrum ABCD circuli, 
quod fit E, & E F jungatur. quo- 
iam igitur recta linea FE per 
entrum ducta rectam lineam 
huandam à C non ductam per 
eldos angul a raping ab ew Was eſt 

os iplam it 4 FEA 
us. ö FE rectam lineam q 
3D non du centrum bifariam ſecat, & ad angulos | 
N rectus igitur angulus eſt ę E B. oſten- 
us autem eſt rectus 2. * FEA _— FEB 
equalis erit, minor — eri non poteſt non igitur 
c BD ſeſe bifariam — f in circulo duæ rectæ 


ineæ ſe invicem 2 non du centrum, ſeſe - 
lam non eee Quod oſtendere oportebat. 


PROP. V. 'THEOR. 


$i duo carculi ſe invicem Jecent, . non m eve ms i- 
em centrum. 


Duo enim circuli ſe invicem ſecent aBc in 
c. dico ipſorum idem centrum non eſſe. Si enim fieri po- 
ſt, ſit centrum E; jungatur- 
ue EC, & E utcunque du- 
tur. Quoniam E centrum 
ſt circuli A 3 C erit CE ipſi 
r qualis. rurſus quoniam x 
eſt c circuli, a- 
ualis-eſt C E ipſi EO. ſed o- | 
ena eſt.C E æqualis EF. ergo 
? ipfi o æqualis wy minor majori, , quod Geri non po- 
ſt. non igitur punctum E centrum eſt circulorum a Bc 
DG. Quare ſi duo circuli ſe invicem ſecent, ee 
n em centrum. Quod offendendum falk. bs 


- PROP. VI. 


.b 3» huj ua. N 
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„ Kb. VI. TRE bn 

Si ano circuii feſe img ee mn iden eſt 

centrum nom et. = 

tmp CDE cvontingant ele harr in pur qua 

cio c. dico _ oe centrum. fi enim fer maj 
-Poteſt — n + | 

pou fer; rune 1, 888 = 

niam'igitur v centrum eſt yh Weh I nea 

1 culi 488, æquslis eſt or ß 25 f L 

F. rurſus quoniam g centrum — 

eſt circuli q DE, erit C F æ qua- 3. HE 


lis E. oſtenſa autem eft y faber, HE! 
'xqualis AE. ergo &FE ipſi F n 5 
eſt æqualis, minor majori, quod eri non poteſt. non g feri 


v puncdam centrum eſt ciculorum A5 DE. Quare f que 
duo circuli r n licet 
erit. 8 mionſtrare- oporcebat-" | = 

F , W Frag iqu 
- PROP. VII. THEOR: Me Quo 


"$5 in 3  diameiro. al. gane umali, 
8 7ued non fit « ceuirum arculi, Hd eo m ns fon ca: 


 dant quæ vis rem line; * quiabm erit in qui 
centrum: rc pr vero reiigus: aliarum autem propin 


quior ei que per renirum tranſit,” ſempe remotio: 


rf 


mam eſt. at dus tanmtum equales e pane i 
circulum cadent ad utraſque partes minimum. 
Sit circulus & 8 C b, cujus diameter A D: & in ipſa avi © 
fumatur aliquod punctum , quod nom fit centrum — lore 
Sit autem circuli centrum E: S puncto v in eirculun i neue; 
A BCD cadant quædam rectæ nen bare. . 122 
maximam eſſe, & D min-＋— A vie 
mam: aliarum vero, FB qui- ; 
dem majorem quam r c, & Fc”. un 
majorem quam F d. jungantur ns park, 
| enim BE CE 5 eien: 5 Sr 
720. primi. omnis trianguli UO latera 4 IC 
lquo-funt majors ; 4 TH — 
vr majpres quam BF. eſt au- 
tem A E qualis E B: ergo Rs AF ye Jie ee 
major igitur eſt x quim EN. rurſus quoniam E eſt æ uli mini 
E.G, communis autem FF, duz BE EF duabus CE EF 2 


quale 


! 
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ales funt. ſed BE Fr angulus major eſt angulo Ey: baſis 
: — BF baſi F c eſt ꝰ major. eadem ratione & cr major (24 primi. 
den, eſt quam FG. rurſus quoniam 6F FE majorgge ſunt quam Pim! 
| EG, æqualis autem & E ipſi E D; erunt 6 F F glWjores quam 
ED. communis auferatur E F. ergo reliqua & F major eſt 
pun . quam reliqua F D. maxima igitur eſt A, & D minima 
Heri major vero 3F quam FC, & Fc quam o major. dico & 3 
puncto duas tantum rectas lineas æquales cadere in circuun 
ane ad utraſque partes minimæ tp. conſtituatur . enim ad li- 23. prim. 
ne E F, atque ad datum in ea punctum E, angulo GEF 
ualis angulus FE H : & HH jungatur.- quoniam igitur E 
* — E H, communis autem E , duz GE EF duabus 
HE EF æquales ſunt: & angulus GEF eſt lis 2 
HEF. baſis igitur F6 baſh H æqualis 4 exit. dicu a 
Fin circulum non cadere aliam ipſi e | 
fieri poteſt, cadat FK. & quoniam-Frelt zqualis FG, eſt- 
que ipſi y qualis FH; erm & F k iph FH æqualis, vide- 
licet inquior ei, que per centrum tranſit, æqualis remo- 
. quod — _ — un in circuli —— 
iq unctum ſumatur non ſit centrum circuli, &. 


genre, 
& extra circulum aligued puutZum Jumatar, ata 
ah en ad —— guedam rect lnee, — 
mm una per centrum tranſoat, aliæ vero utcunque : 
eum guidem gu in cuncabam circumferentiam ca- 
du, maxima eft que per centrum tranſit; aliariun 
autern, pt 0 ar et gue per centrum, ſemper remo- 
lire major eſt. at carum qu in convexam circumſe- 
rentram-cadunt minima e que iter pmtum, & 
diam rrum inter ſicitur; aliarum vero que propmautor 
tum equales à pumcto in circulum cadunt ad utraſque 
// AAA. Be can | 
Sit circulus a nc & extra circulum ſumatur aliquod 
punctum p: ab eo autem in circulum ducantur rectæ linez 
quzdam DA DE DF DC: ſitque DA per centrum. dico 
carum quidem quæ in concavam AEF c circumferentiam 
cadunt, maximam eſſe DA quæ per centrum tranſit; & 
minimam quz inter punctum p, & diametrum AG inter- 
jicitur, videlicet DG : majorem autem DE quam DF; & DF 
40.49 8 majorem 


1 


* 
emm ; 
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majorem quam DC : earum vero quæ in convexam Circum- 
ferentiam HLKG cadunt, quæ propinquior eſt minimæ pg 


ſemper tiore eſſe minorem ; hoc eſt DK minorem 
« 1. hujus quam DL L minorem quam DH. ſumatur 4 enim cen- 
trum circult”A 8c, quod fit , & ? 


jungantur ME-MF' MC MH ML. & 
quoniam AM eſt 2 251 \ 
munis apponatur D. ergo AD- eſt 
6 20.primi. æqualis ipſis EM M D. ſed EMM? 
ſunt majores 6 quam x D. ergo & ae N ; 
quam E p eſt major. rurſus quoniam 7 
æqualis eſt ME ipſi MF, communis 7 
apponatur MD. erunt EM MD ipſi /N 
Mr MD æquales; at angulus E MD © 2 
fm. major eſt angulo F M D. baſis igitur 2 
ED baſi F D major c erit. ſimiliter de- F 
imus, & FD majorem eſſe 
quam CD. ergo maxima eſt oA; E 
major autem DE quam DF, & DF 
quam DC major. præterea quoniam 
4 axiom.4. MK KD ſunt majores : quam MD; & MG eſt æqualis Mx; 
erit reliqua x D quam reliqua 4 n major. quare 6D mi- 
nor quam KD, & 1dcirco 6 b minima eſt. & quoniam trian- 
2 primi. guli 1 L D in uno latere MD, duæ rectæ lineæ MK K O in- 
tra conſtituuntur, erunt MK KD minores ipſis L L D, 
quarum M K eſt æqualis M L. reliqua igitur DK minor eſt 
quam reliqua DL. ſimiliter oſtendemus, & DL quam pn 
minorem eſſe. ergo b minima eſt, minor vero K quam 
Pls DL minor quam DH. dico etiam duas tantum æqua- 
0 EN puncto o in circulum cadere ad utraſque minimar par- 
F 23-prim1. tes. conſtituatur ad rectam lineam 1 D, ad datumque in ea 
punctum , angulo x M D 9 joe gs DMB & D 
jungatur. itaque quoniam M K eſt æqualis , communis 
ö 1 KM M duabus BM+M D #quales ſunt, al. 


£- Primi. tera alteri, & angulus k MD qualis angulo 8 M D, baſis igi 
tur px baſi DB eſt æqualis g. n 
: æqualem in circalum non cadere. fi enim fieri cadat 
DN. & quoniam p k eſt æqualis Dx, & DK ipſi DB eſt æ- 
gualis ; erit & DB zqualis DN, propinquior ſcilicet minimæ 
equalis remoriori, quod fieri non oſtenſum eſt. Si 
igitur extra circulum aliquod punctum ſumatur, &c. quod 
oltendere oportebat. ee I. Kab bs 200 


— 17181 4 * * „„ „ - 
1 * 14. 


PRO 
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© ve PROP. IX. THEOR. 


Si intra circulum ſumatur aliquod punctum, atqu: 
ab eo in cculum cadant plures quam dug rectæ li. 
nee &quales; puniFum quod ſumitur circuli cen. 
trum Cert. | 


Sumatur enim intra circulum a Bc punctum aliquod p: 
que à puncto D in circulum a 3 c cadant plures quam duæ 
rectz lineæ æquales DA DB DC. dico punctum v, quod 
ſumitur, circuli ABC eſſe | 
ntrum.Non enim ſedzſi, fieri 
poteſt, ſit E centrum, & juncta 
D E in F G producatur. e 
G6 diameter eſt A ; C circuli. 
taq; quoniam in F o diametro 
irculi a B c ſumptum eſt ali- 

D quod non | | | 
ſt centrum circuli , maxima quidem erit DG, major au- , . 1, 
em DC quam DB, & D quam D A. ſed & æquales , quod 6 «x hyp. 
teri non poteſt. non igitur E centrum eſt circuli a Bc. ſi- 
D in- Nriliter oſtendemus neque aliud punctum centrum eſſe præ- 
per ipſum p. ergo p circuli s c centrum erit. Quod oporte- 
or eſt dat demonſtrate. a N 


quam PROP. X. THEOR. 


par. Circulus circulum in pluribus, quam duobus puncgis 
on ſecat. . | h f 

8 enim feri poteſt circulus à BC circulum DET ſecet in 
at, al- pluribus nctis, quam duobus; nempe in 3 OF, & cir- 
1 ribus pu q | 

5 5 ABC centrum ſumatur, quod fitx, & KB KG KF jun- 


u DK Santur. Quoniam igitur intra | 
, Cadat Wirculum DEF ſum 

eſt x- quod punctum k, à quo in 

ume firculum DEF: incidant plu- 

t. 8 , quam duæ rectæ lineæ x B 


circuli DE F centrum . eſt. 


quod FG x r æquales, erit punctum 


Nutem, & circuli a Bc centrum a : 
x. duorum igitur circulorum, qui ſe ſe ſecant, idem erit K's Ex hyp, 
trim, quod ſieri non poteſt. Quare Grculus clan in \ 
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8 25.pr:m3. majores ſunt quam F A, hoc 


ut y DH. & AF AG jungan- 


teſt. non igitur à puncto F ad d ducta recta linea extn 


eſt autem, & ar æqualis F c. funt igitur 2 4 AG ipſis 7 | 
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luribus duobus is non ſecat. Quod oporteba 

p * , punctis _; Qui portebar 
| PROP. XI” THEOR 

Si duo circuli ſeſe intus contingant, & ſumantur 
centra ipſorum; retta linea ipſorum centra conjungen; 
produd7a in circulbrum contafium cadet. 

Duo enim circuli AB c ADE ſeſe intus contingant in — 
cto a, & ſumatur circuli quidem A B c centrum quod {it r, 
circuli vero ADE centrum G. dico rectam lineam à 
G ad ductam, fi producatur 


in punctum A cadere, non e- 
nim; ſed, ſi fieri poteſt, cadat 


„ 7 


tur. Itaque quoniam AG GF 


eft quam F H, communis au- 
feratur o. reliqua igitur a 


1 8 A 
major c{ quam reliqua GH. ſed A c eſt is G p. erg 
G D ipa GH eſt major, minor majore, quod fieri non po. 


e 8 
igitur duo circuli ſeſe intus conti 


PROP. XII. THEOR. 


S duo circuli fe ſe extra 88 rea lina 
ipſorum centra confungens per contactum 1rantſibit. 

Duo enim circuli aBc ADE ſeſe extra contingant it 
puncto 4; & ſumatur circuli quidem a Bc centrum quo 
— aan _— centrum G. dico rectam lincan 
quæ à puncto F ad 6 duck § n ö 
tur, per contactum A tra nun . 
ire. non enim; fed, {i fieri 


poteſt, cadat ut F ο & { "8 Y 

FA AG jungantur. ni- 13 18 
n NN 
culi a erit Ar æqualis 1 /\ > 
FC. quoniam 6 cen _ 


trum eſt ADE circuli, erit 40 ipf 6D x4qualis. oſten 


DG quales. ergo-t6ta F6 major eſt quam F A AC. fed Md 
- MC, | mino 
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tebat minor a, quod fieri non poteſt. non igitur à puncto F ad 64:25 primj: 
ducta recta linea per contactum A non tranſibit. quare per 
iplum tranſeat neceſſe eſt. Si igitur duo circuli ieſe extra 
contingant, recta linea ipſorum centra conjungens per con- 
uctum tranſibit. Quod oportebat demonſtrare. 


nnn ; | a 4 * : 
| PROP. &1LL;. THROQR>::. {05-5 

Circulus circulum non contingit in pluribus puntt1s 
quam una, frye intus ſive extra cauling at. 

Si enim fieri poteſt, circulum a xc circulus £8 FD con- 
tingat primum intus in pluribus punctis quam uno, vide- 
licer in 3 B: & fumatur circuli quidem aB D centrum o; 
circuli vero E HDD centrum H. ergo recta linea quæ > | 
puncto G ad H ducitur, in puncta ˖Wùůoo· £% 
cadet. cadat ut hb. & quoniam G et bas. 
centrum eſt circuli A xc, erit 5 & pi fi 
D #qualis:- major igitur eſt BG, quam 
b: & BH quam HD multo major, '' 


Nur 
gent 


kur 
uncto 


erg us quoniam i centrum eſt EBFD 
n po gcirculi, zqualis eſt BH ipſi H D. atquͤi 
1 8 aſtenta eſt ipſa multo major, quod fiery £ 
r iogzum intus contingit in pluribus punctis, 


quam uno: dico etiam neque extra con- 
ungere. ſi enim fieri poteſt, circulus 


n + ERY RE ber 2 
in pluribus punctis quam uno, videlicet in 4 c & A 
n tia u © 


bz hujus. 


-PROP. XIV. THEOR.:. 

In circulo aquales rectæ lines æqualiler à centro 
diflant *. & qua aqualiter 4 centro diſtant, inter ſe 
ant equales. 4 REnG _— 
Sit circulus AB; Dc, & in ipſo æquales rectæ lineæ AB CD. 
ico: eas à centro #qualiter diſtare, Sumatur enim 285 


oftem 
plis Fc 
fed & 
mino 
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6 47.primi, 
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AB Dc centrum quod fit x, & ab ipſo ad as C D perpen. 
diculares ducantur EF ECC, & AE EC jungantur. Quonian 
igitur recta linea quædam per centrum ducta EF rectan 
lineam quandam A B non ductam per centrum ad rey 


AB ipſi cp zqualis. æqualis 
igitur & AF ipſi cs. & quo- 
niam A E eſt zqualis E c, erit, 
& quadratum ex AE q 

ex Ec quale. ENS B 
quidem ex AE _ ia ſunt ex AF FE quadrata ; red 
enim angulus eft ad : quadrate autem ex E c æqualia ſunt 
quadrata ex EG GC, cum angulus ad 6 fit rectus. quadrat 


* 


igitur ex AF FE æqualia ſunt quadratis ex c GE, quo gulos 


rum quadratum ex A F In wana; etenim 2 
ualis eſt a F iph c G. reliquum igitur quod fit ex F E qui 
— æquale eſt reliquo quod ex x ac FI 
ipſi E & eſt zqualis. in circulo autem æqualiter diſtare à cen 
tro rectæ lineæ dicuntur, quando à centro ad ipſas perpen 


4 diff.hu- diculares ductæ æquales < ſunt. AB CD à centro æqu- 


jus. 


n 79287 IN | — centro, 
is fit F E iph EG; dico AB ipſi c p æqualem eſſe 
udem enim conſtructis, fmiliter — B duplan 


eſſe ipſius a F, & C p duplam ipfius c G6. & guoniam æqur 
lis P 5 


E © æquale ſed quadrato quidem ex 4 E zqualia ! ſunt qu 


drata ex EF FA: quadrato autem ex E c æqualia + quadrm 
ex EG GC. quadrata igitur ex EA FA quadratis ex EG GC 


æqualia ſunt. quorum quadratum ex EG æquale eſt qu- 
drato ex EF, eſt enim E G ipſi E F 7 
ex AF quadratum æquale iquo ex c. ergo AF ipi 
4s eſt zqualis. atque eſt az ipſius A F dupla, & co di- 

3 


ct va CG. In circulo igitur æquales 


centro diſtant, & quz zqualiter à centro diſtant, inte! 
le ſunt æquales. Quod oportebat demonſtrare. 


3 


t, m c iruf, cadit extra circulum : & in lum qui in- 


* 
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\ PROP. XV. THEO 
In circulo maxima quidem eſt diameter: aliarum vera 


ſemper propinquior ei qua per centrum tranſit, re- 
motrore major et. , 


Sit circulus A BCD, cujus diameter a , centrum E; & 
propinquior quidem diametro 4 D fit Bc remotior vero 
FG. dico AD maximam eſſe, & gc majorem quam FG. Du- 
cantur enim à centro E ad BC FO perpendiculares EH EK. 


& quoniam Bc propinquior eſt ei quæ per centrum tran- 
lit, remotior autem FG; erit oF 
EK quam EH major. pona- 2 
tur ipſi E H æqualis EL, & 
per L ipſi E K ad rectos an- 
gulos ducta LM in N produ- 
aur, & jungantur EM EN 

F EG. quoniam igitur EH. 
lt æqualis E L, erit & BC ipſi | | 
(N zqualis «,-rurſus quoniam © © 8 14 huju 
equalis eſt a E ipſi Ex M & DE ipſi EN, erit & A D ipſis ME 

N æqualis. ſed ME EN ! majores ſunt quam M N; ergo & 5 20. primi. 
D major eſt quam MN: & MN eſt æqualis Bc, erit 

gitur A D quam BC major. quod cum duæ EM EN duabus 

E EG æquales ſint, anguluſque MEN major angulo FEG, 

& baſis a N baſi -F 6 major © erit, oſtenſa autem eſt dN &-,,, primi. 
ualis Bc ergo & BC quam y o elt major. maxima igitur 

tab di „& Bc major quam FG. Quare in cuculo 

maxima eſt diameter, aliarum-vero ſemper propinquior ei 


* 


per centrum tranſit remotiore eſt major. Quod de- 
Nonitrar oportebat. 1 Y | 
+ PROP. XVI. THEOR. 


ue diametro circuli ad reftas angulos ab extremitate 


ter rect᷑am lineam, oy. circumferentiam interjicitur 4 
altera recra linea non cadet: & Qſemicirculi angulu- 
omni angulo acato recrilineo major eſt; reliquus au- 


5 . 4 _— 


2 — ABC _ —— 2 5 AB. 
0 am lineam, quæ A ipſi AB ad rectos an- 
Nos ducitur extra circulum cadere. —_— 

| = po 
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« 5.primi. 


6 17.primi. 


4 
c 12 primi. 
419. primi. 


tinetur, minorem vero contento circumferentia CH A, & AL 


ex prius 
demon- 


trat is. 


intra ipſum cadit, ut oſtenſum eſt. 


recta linea B a, & CHA circumferentia, neque minor con- 
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poteſt, cadat intus, ut ac, & Dc jungatur. itaque quoniam 
æqualis eſt D A ipſi Dc, erit & angulus DAC angulo Ac 
æqualis .. rectus autemeſtD Ac ergo & ACD eſt rectus; MF _ 
ac propterea anguli p Ac Ach duobus rectis æquales ſunt 
quod fieri non poteſt 6. non D 

igitur à puncto A ipſi Ba ad 


rectos angulos ducta cadet in- 0 
tra circulum. ſimiliter oſten- 8 
demus neque in circumferen- 4 
tiam cadere. extra igitur ca- de 
dat neceſſe eſt. cadat ut AE. . ip 

L 


dico in locum qui inter re- 
ctam lineam A E & circumferentiam c HA interjicitur, alte- MW E 
ram rectam lincam non cadere. ſi enim fieri poteſt, cadat 
ut r 4, & à puncto p ad FA perpendicularis« ducatur DG. lu. 
& quoniam fectus eſt angulus a C D, minor autem recto en 
DAG, erit DA quam DG major 4. æqualis autem eſt pA ut 
JARS major igitur eſt oH ipſa DG, minor majore, quod dus 
ri non poteſt. non igitur in locum qui inter rectam li- 

neam & circumferentiam interjicitur, altera recta linea 
cadet. dico præterea angulum ſemicirculi, qui recta line: 
B A, & circumferentia c H A continetur, omni angulo acuto 
rectilineo majorem eſſe; reliquum vero contentum circum- 
ferentia c HA, & recta linea AE omni angulo rectili- 
neo eſſe minorem. ſi enim eſt aliquis angulus rectilineu 
acutus major quidem contento recta linea B 4a, & CH A Cit- 
cumferentia, aut aliquis minor contento c H A circumferentis, 
& recta linea a E, in locum qui inter circumferentiam c H 4, 
& rectam lineam A E interjicitur, cadet aliqua recta line: 
quæ faciet angulum majorem quidem contento recta line: 
BA & CHA circumferentia, qui ſcilicet rectis lineis con. 


recta linea, non cadit autem : non igitur erit angulus acu- 
tus qui rectis lineis continetur , major angulo contento 


tento circumferentia CH A, & AE recta linea. 


Cor. Ex hoc maniteſtum eſt rectam lineam quæ ab es 
tremitate diametri circuli ad rectos angulos ducitur, circu- 
lum contingere, & rectam lineam contingere circulum i 
uno tantum puncto quoniam quæ occurrit in duobus punt 


L III 1 54 = 


" +" >" "PROF. SEL IROwt ALE 
A dalo puntto reffam lineam ducere quæ datum cir- 


7 
nt. culum contingaalt. * : 
Sit datum quidem punctum 4, datus autem circulus 3cD. 
oportet à puncto A rectam lineam ducere, quæ circulum 
BCD contingat. ſumatur enim centrum circuli E; & juncta 
AE, centro quidem E, intervallo autem E A circulus 4 F 
deicribatur : & à puncto v 
ipſi E a ad rectos angulos « - 
ducatur DF ; junganturque 
EBF AB. dico à puncto a 
ductam e a B quæ circu- 
lum B; c D contingit. quoniam 
enim E centrum eſt circulo- \ 5 
rum BCD AFG, erit EA #- ond oe? 
qualis EF, & Eo ipſi E B. duz igitur AE EB duabus FE 
E D æquales ſunt, & angulum communem continent qui eſt 
ad E. ergo baſis DF baſi as eſt © æqualis, triangulumque . primi. 
DEF æquale triangulo E A, & reliqui anguli reliquis an- 
gulis. 2 angulus E B A angulo E DF. & ED 
rectus eſt. quare & rectus EB A: atque eſt EB ex centro. 
uz autem diametro Circuli ab extremitate ad rectos 0s 
ucitur circulum - contingit 5. ergo A contingit circulum. 16. kujus. 
4 dato igitur puncto A ducta eſt recta linea A B que circu- 


_ 411. primi. 


lum Bc p contingit. Quod facere oportebat, * 
PROP. XVIII. THEOR. hes 
& cireulum contingat quædum rectła linea, à centro au- 
tem in contact̃um recta linea ducatur, ea ad contin- 
gentem perpendicularis erit. r 
Circulum enim a Bc contingat quædam recta linea DE in - 
to c: &circuli a Bc centrum e a quo ad c 


ducatur FC. dico Fc ad i- | 
lam DE. perpendicularem 


. * 


ab Be, fi enim non ita fir, du- 

„ Ciro ratur > puncto Fad DE Per- | 4 11. primꝭ 
alum u dendic is 4 FG. quoniam | ** TY 
s punch gitur angulus y G c rectus eſt, 3 [31 primi. 


rit G c F acutus b, ac propte n | 
ea F G c angulus major angu- , D. 8 
d FCG. majorem autem angulum majus latus « ſubtendit. , ,, primi. 
W2jor igitur eſt x c quam * æqualis autem Fc ipſi FB. W 
1 1 : Ergo 
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FB ipla "6 of ns, gaingy majore, quod fieri non ip 
— non igitur FG icularis ad DE. ſimiliter E. 


aſtenqęemus neque aliam 1 ipſam pc. 
ergo FC ad DE are ene — —4 
tingat recta à centro = in — rech 
linea 


ea ad — 5 perpendicularis erit. 
PROP. XIX. THE OR. 


Si circulum contingat quædam rea linea, à contattu 
antem ad rettos angulbs contmgenti recta linea du 
calur: in ea circult centrum erit. S 


Clrenkun qaim a'sc/contingit ee vets linen pr if 
o & a puncto c ipſi DE ad rectos angulos ducatur c a. dico 
in ipſa a c circuli centrum eſſe. non enim; 1; ſed, ſĩ fieri poteſ, 


F centrum, & jungatur c r. In 
quoniam igitur circulum anc 

1 q linea a 

DE, & à centro ad conta- 8 

2 eſt 88 guli 

am DE perpendicu tur 

« r8. bujus. rig «, rectus igitur angulus eſt que 

FCE. eſt autem & ACE re- gulu 


Ex hyp. ctus . ergo FCE angulus eſt æqulls angulo A cE, minor cent 


« 5. primi. Kos « xqualis, anguli igitur E A B 1 


In circulb angulus qui ad centrum duplex eft ejuF angu 


majori, quod fieri non poteſt. non igitur F centrum eſt a Be Ad 

— — ns neque aliud aliquod eſſe prz- yh cum 

e in i Quare fi circulum contingat quzdan ji Pro 
— nrem dd rectos angulos 

recta 4 erit centrum. de. blus. 

monſtrare oportebat. Sulu: 


PROP. XX. THEOR. em 


ad circumferentiam eſt, quando circumferentian . om 
candem pro baſi habeant. 2 


Sit circulus a Bc, ad cujus centrum quidem angulus (i mos 
BEC, ad circumferentiam vero B 4 c, & eandem circumferem | 
tiam B C pro baſi habeant. dico BEc angulum anguli 340 
——_— jungatur enim A E, & ad F | 

ue quoniam E A eſt zqualis E B, erit & angulus k 4 Bar 
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ipſius anguli E AB; ſed angulus BEF eſt æqualis s angulis 6 32. primĩ. 
3 EBA; ergo BEE angulus As EAB » ft duplex ea- 

dem ratione & angulus ET, 

| duplex eſt ipfius E A c. totus 
igitur BEC totius Bac du- 
pon ere mn inflectatur ge 

it alter us fore Lange 
que DE ad G producatur 

militer oſtendemus nada | 
oc anguli E Dc duplum eſ- | 

ſe; quorum GE CE EDB, , e bc 


reliqui BDC-eſt duplus. In circulo igitur angulus « 
_ Apen at ejus qui 2 8 875 
cum 1 ro b 0 e 
demonſtrare. e 5 

- PROP. XXI. THEOR. 


In circulo gui in com ſegments Junt angul inter ſo 
equales ſunt. 

Sit circulus A BCD 4 ſegmento 5A ED an- 
guli ſint B A D RED. 2 inter ſe k 7. elle. ſuma- 
e tur enim circuli AB C DE n : jungantur- 
que BF FD. Quoniam an- 5 1 * 
F gulus quidem BFD eſt ad 4% 
minor {MW centrum, angulus vero BAD 
ae circumferentiam, & cir- 
 prz- cumferentiam eandem B CD 
dam pro baſi habent ; erit BFD 

| angulus « anguli Ba D du--.- 
— de: plus. eadem ratione an- 5 
gulus BF D duplus eſt etiam anguli EEB. pd 
BAD anguloBED æqualis erit. In nee 3s 2 
ſegmento minore ſemicirculo. 
ducatur A E, eruntque omnes 


7 eu aguli trianguli 4 BG αuuales | x 32-primi, 
1:11am * — trianguli FE : 
DEG. & anguli ABE ADE © (ky. 0 e 15 prim. 


ſunt æquales per hactenus de- 
monſtrata, & anguli a3 4 
DGE ſunt etiam 24 e 75 5 . 

verticem enim ſunt: quare & reliquus 340 erb 
qualis exit. In dende er 7 codern ſegmento funt an- 
A inter” EP", funt. 5 e 


1 | rzxop. 
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-.-* PROP. XXII. THEOR. 
Ruaarilaterorum-gue in circulis deſeribuntur, angul 
oppaſett duobus retF1s aquales ſunt. 


Sit circulus A E Dc, & in ipſo quadrilaterum a B c p. dico 

angulos ipſius oppoſitos duobus rectis zquales eſſe. Jungan- 

tur AD BC: quoniam igitur omnis trianguli tres anguli duo- 

431. primi. bus rectis ſunt æquales , erunt trianguli A; c tres anguli 

CAB AEC BCA æquales duobus rectis. ſed angulus a Bc eſt 
$21-bujus. æqualis angulo Ac, in eo- A. 

dem enim funt ſegmento AB 

vg & angulus a dn zqualis 5 

ipfi AD, quod ſint in eodem 

Ac os ſegmento: totus igitur 

angulus BDC angulis ABC 

ACB æqualis eſt. communis ap- 

ponatur B A c angulus; erunt 5 

anguli BAC ABC Ac, angulis BAC BDC. æquales. {cd 

BACABC ACA ſunt æquales « duobus rectis. ergo & an- 

ui BA c. BDC duobus rectis æquales erunt. ſimiliter oſten- 

8 os quoque ABD ACD duobus rectis eſſe æqua- 

les. Q adrilaterorum igitur quæ in circulis defcribuntur, 

anguli oppoſiti duobus rectis æquales ſunt. Quod oporte- 
bar demonſtrare. Ren 
[| PROP. XXIII. THEOR. 

eadem recta linea duo circulorum ſegmenta ſimi 

lia, & inaqualia ox eadem parte non conſlituentur. 


*. 
q 


3 im fieri poteſt, ſuper eadem recta linea a B duo circu- 
parte ACB ADB; ducatur= _ , 
que ACD, & o D jungan- 
tur. ĩitaque quoniam ſegmen- 


tum Ac ſimile eſt ſegmen- 


4 ws. ADB, ſimilia 7 ir- N : 
oy ann unt | kay, 
4 Diffin 11,2 OS 25 4 * 7 1 
huius. erit AC Bangulus zqualis an- . | 
# 16-primi- oulo AD exterior jenerigels. geod fieri non poteſt 5, Non 
| 1g3tur ſuper eadem recta linea, duo circulorum ſegmenta ſimi- 


monſtrare oportebat. 


vel minor, vel i 


"PROF XALY: I IREORS TH»: Y 1 

Super equalibus rectis lineis ſimilia circularum ſeg- | 

menta inter ſe &qualia ſunt. © b A 

Sint enim ſuper æqualibus rectis lineis A B c h ſimilia cir- 
culorum ſegmenta AEB CFD. dico ſegmentum AE R ſeg- 
mento CFD æquale eſſe. applicato enim AE B ſegmento 
ſegmento CFD, & polito —_. | ; 
puncto quidem A in c, rect 3 — 
vero linea AB in Co; con- ü 
gruet & B punctum puncto 
D, propterea quod A B ipſi . 2 
co fit æqualis. congruente T BC D '1 
autem recta linea AB rectæ | Dang 34 . i 
co; congruet & AEB ſeg- . 8 1. 
mentum ſegmento CFD. fi enim a B congruet ipſi c o, ſeg- 
mentum autem AEB ſegmento CFD non congruet, ſed per- 
mutabitur ut c p, circulus circulum in pluribus quam duo- 
bus punctis ſecabit. etenim circulus c 6 p circulum c y po ſecat 
in plur ibus punctis quam duobus, videlicet in punctis c 
G D, quod fieri non « poteſt. non igitur congruente recta 
linea A B rectæ c o, non congruet & AE B ſegmentum ſag- 
mento cy p. quare congruet, & ipſi æquale erit. Super æqua- 
libus igitur rectis lineis ſimilia circulorum ſegmenta inter ſc 
æqualia ſunt. Quod oportebat demonſtrare. 0 


PROP. XXV. PROBL. _ + 4:4 
Circuli ſeemento dato deſcribere circulum cujus e 
ſegmentum. | 


Sit datum circuli ſegmentum as c. oportet deſcri- 
bere circulum cujus ABC eſt ſegmentum. Secetur 
ac bifariam in D: & a puncto ÞD ipſi Ac ad rectos 10. primĩ. 
angulos ducatur ? = | b11.primi, 
DB, & AB junga- 
tur. vel igitur an- 
gulus ABD major 
eſt angulo BA 
pl 


— 


æqualis. ſit primum | . kütt 
major, & ad rectam | oe Tt 
lineam B A, atque ad datum in ea punctum 4 conſtituatur 
angulus BAE zqualis ©angulo a BD; & DB ad E producatur, 3. primi 
jungaturque E c. quoniam * angulus A B; E eſt 5 5 
ä 4+ angulo 


| 
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«6. primi. angulo ; AE, & erit. & BE recta linea ipſ: E a æqualis. & quo- 
5 niam AD eft æqualis Dc, communis autem DE, duz ap 
E duabus C DE æquales ſunt, altera alteri ; & angulus 
ADE æqualis an . ene OR EIT 0 ergo 
& baſis AE ba 
2 — | | 


& BE pk EC ic oft £ 
Aue ac propre "> I 
rea tres rectæ li- 
neæ A E EB Ec in- \ 
ter ſe zquales ſunt. centro igitur E intervallo autem una ipſa 
rum AE EB EC. circulus deſcriptus etiam per reliqua tranſi- 
bit puncta, & circulus deſcriptus erit. quare circuli ſeg- 
mento dato deſcriptus eſt circulus cujus ſegmentum 
ſed & illud conſtat, ſegmentum a nc ſemicirculo minus 
ele; propterea quod centrum ipſius extra cadit. ſimiliter, 
&c ſi angulus A BD; fit æqualis angulo ; A p, facta a D 
utrique ipſarum 8D De, erunt tres rectæ lineæ AD DB De 
inter ſe zquales, atque erit D circuli deſcripti centrum, & 
m AB c ſemicirculus. ſi vero us ABD minor 
fit angulo B a D; conſtituatur ad rectam BA, & ad 
punctumn in ea derum A, angulo ABD ror angulus ABE 
ABC. exit E centrum in 1 2 
ABC 2 ſemicirculo majus. i igitur ſegmento 
dato deſcri an: * 82 ſegmentum eſt. Quod fa- 


cere OPO 
| PROP. XXVL THEOR. 


in equalbus circulis & les anguli ægualibus in. 
7 "nt S ene For ad centra, ſtve ad cir- 


cumferentias m/iſtant- 
Sint æquales circuli A BC 
guli ad centra quidem BG C 
BAC EDF. dico BKC. Cir- 
cumferentiam circumferen- 
tiz ELF æqualem eſſe jun- 
gantur enim BC EF. Quo- 
niam æquales ſunt DEF 
circuli, erunt & quæ ex 
centris "zquales. duæ igitur 
6 6c duabus EH HF #- 


duales ſunt ; * ad © requalis angulo ad H. _— 


er, Re in ipſis zquales an 
ur, ad circumferentias ven 


1.12 _ ITT. 


baſis Bc baſt E eſt « qualis. rurſus quoniam æqualis eſt «4 primi. 
angulus ad A angulo ad p, ſegmentum Bac ſimile 6 erit “ din 22. 


ſegmento E DF: & ſunt ſuper æqualibus rectis lineis Bc EF. 
quæ autem ſuper æqualibus rectis lineis ſimilia ſunt circulorum 


ſegmenta, inter ſe æqualia : ſunt. ſegmentum igitur ; a c ſeg- 2+ hujus. 


mento EDF eſt æquale, fed & torus AB Cc circulus æqualis 
eſt toti DE F. ergo & reliqua circumferentia B K C reliquz 
£LF æqualis erit. In ibus igitur circulis æquales an- 
guli æqualibus inſiſtunt circumferentiis, ſive ad centra, five 
ad circumferentias inſiſtant. Quod oportebat demonſtrare. 


PROP. XXVII. THE OR. 


1 £qualibus circulis anguli qui equalibus inſiſtunt 
circumferentiis iuter ſe æguales ſunt, ſiue ad centra, 
five ad circumferentias inſiſtant. 

In zqualibus enim circulis a Bc DEF, zqualibus circum- 


ferentiis B C E Finſiſtant anguli ad centra quidem BG EH, 
d circumferentias vero BAC EDF. dico angulum 3 c an- 


PROP, 
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PROP. XXVIII. THEOR. 


34 In equalibus circulis æquales rect᷑æ& lineæ circumferen 

| tias æquales auferunt, majorem quidem majort, mi 
_ | norem vero minors. 6; 
Sint æquales circuli a Bc DEF; & in ipſis zquales red ¶ tam 
ty- . . . ; : | 
linez Bc EF, quæ circumferentias quidem 'BAC EDF m pu 
jores auferant, circumferentias vero BGC EHF minore I lung 
dico circumferentiam ; A C majorem majori circumferenta Bit 
E DF, & minorem circum- A D com 


ferentiam BG C minori E HF AC 
æqualem eſſe. ſumantur dual 
s 1. hujus. enim centra © circulorum TO 
x L, junganturque BK KC Fam 
EL LF. Quoniam circu- Yd ad | 
li æquales ſunt, erunt & W e E quale 


6 Difia 1. qu ex centris æquales . G 3 qurre 
& igitur BK k c ſunt æquales duabus EL Le : & bai Data 
Bc æqualis eſt baſi E r, ergo angulus Bx.c aro ELF e por 

e$. primi e æqualis: æquales autem anguli zqualibus inſiſtunt circun: 
426. hujus. ferentiis, quando ad centra fuerint 4. quare circumferenti "IN 
BG Cc æqualis eſt circumferentiæ E HF. ſed & totus av” © 
circulus toti DEF eſt zqualis. reliqua igitur circumferentii e 
BAC reliquz EDF æqualis erit. Ergo in æqualibus circuii . 
æquales rectz lineæ circumferentias æquales auferunt, mW ſc 
jorem quidem majori, minorem vero minori. Quod de 
e oportebat. 


PROP. XXIX. THEOR. 


In æqualibus circulis, æquales circ erentias equal 
reect᷑æ lineæ Fm s wad f 


Vide fgw. Sint zquales circuli apc DEF : & in ipſis æquales af 
Prop. prace- mantur circumferentiæ BG EHF, & BC EF junganti! 
Lei. dico reftam lineam Bc rectæ EF æqualem eſſe. fumat 
. hujus. tur enim centra · circulorum K I., & jungantur que q 
Kc EL LF. quoniam igitur circumferentia BG c eſt 
qualis circumferentiz k HF, erit & angulus B; K c angui 
6 x7. hujus. ELF æqualis /. & quoniam circuli a B; C DEF ſunt * — 
e Diffin. 1. & quæ ex centris æquales erunt e. duæ igitur BK k c ſunt 
44 primi, quales duabus EL LF ; & zquales angulos continent. quit 
baſis Bc baſt EF eſt C qualis. In æqualibus igitur circu 
æquales circumferentias æquales rectæ line ſubtendu' 
Quod oportebat demonſtrare. | nol 
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PROP. XXX. PROBL. 
Datam circumferentiam bifariam ſecare. 


Sit data circumferentia A DB. oportet A D circumferen- 

rech tiam bifariam ſecare. 8 B, & in c bifariam : ſecetur: 4 10. primĩ. 

2 puncto autem c ipft A B ad rectos angulos ducatur c D. & 
jungantur A D DB. quoniam 971 | | 
gitur Ac eſt æqualis CB, - 
communis autem CD, duz - b 
4c CD. duabus Bc CD #- 
quales funt : & angulus Ac) 
zqualis angulo ; c p, rectus 1 
enim uterque eſt: ergo baſis, | : 
4b baſi DB eſt 5 æqualis. æ- 4 primĩ. 
quales autem rectæ line circumferentias æquales auferunt, 28. hujus. 
quare circumferentia A D circumferentiæ BD æqualis erit. 
Data Fur circumferentia bifariam ſecta eſt. Quod facere 
oportebat | 


c bab 
LF & 
1rcun- 


rend 
S ABC 


—— 


PROP: XXXI. THE OR. 


In circul ag las — in ſemicirculo recrus eft, gui 


eren vero in majori ſegmento minor eſi recto, & qui in 
circa 121017 major recto; & wmnſuper majoris quidem 
t, n ementi angulus recto major eft, minorts vero ſeg- 


ow” = 11 Rn.) XJ 
* 
8 3 8 9.8 
d ; 
® * 5 


od c menti angulus recro minor. 


Sit circulus A B C cujus diameter Bc, centrum autem E; 
& jungantur BA AC AD DC. dico angulum quidem, qui 
t in ſemicirculo B Ac rectum elle, qui vero in ſegmento 
Be majore ſemicirculo, videlicet angulum A Bc, minorem 
e recto, & qui eſt in ſeg- 
nento ADC minore ſemicir- 


qual 


Wa — — — — — 


es alculo, hoc eſt angulum a Dc, 

ganti'WWelto majorem. jungatur A K, 

Lum BA ad r producatur. ita 5 12 

ar zue quoniam BE eſt æqualis 

eſt 2W 4, .erit & angulus E AB, : 


anguWngulo E EA zqualis .. rurſus | | OF" II 
ualeWuoniam A E eſt æqualis E c, & angulus ACE O CAE 
unt 2Wzqualis « erit. totus igitur angulus_B A c eſt æqualis duobus 
. QUUA BC ACB angulis. eſt autem, & angulus Fa c extra tri- | 
circuWngulum Aa Bc, duobus ABC A CB æqualis 5. angulus igitur 5 3. primĩ. 
endung Ac eſt æqualis angulo FAC; ac propterea uterque ipſo- | 
m rectus c. quare in ſemicirculo n; a © angulus ; A & rectus Diff. io. 
RO! | * ; eſt. primi- 
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1 eſt. & quoniam trianguli a Bc duo anguli aBc BAC duo. 


« x7.primi. bus rectis ſunt 4 minores, rectus autem B A c, erit ABC an- DAR 
gulus recto minor, atque eft in ſegmento AB c majore ſe. . 


micirculo. quod cum in cir- 
culo quadrilaterum fit A 8 c D, 
quadrilaterorum vero qui in 
_ circulis deſcribuntur, anguli 
e 22. bujus oppoſiti duobus rectis fint « #- 
quales : erunt aBC ADC an- 
guli æquales duobus rectis, & { 
angulus a Bc minor eſt recto, | 
reliquus igitur a Dc recto major erit, atque eſt in ſegment 
ADC minore ſemicirculo. dico przterea majoris ſegment 
angulum qui continetur a Bc circumferentia, & recta ling 
AC recto majorem eſſe; angulum vero minoris ſegment, 
contentum 2 OT. ADC, & recta linea ac recto 1 
norem. quod quidem icue apparet. quoniam anguly 
qui rectic lineis BA DER * 35, 4 erit & cos. 
tentus A c circumferentia, & recta linea a c recto major, 
rurſus quoniam angulus contentus rectis lineis CA AF re 
ctus eſt, erit qui continetur recta linea c A, & ADC ci. 
cumferentia minor recto. In circulo igitur angulus qui i 
ſemicirculo rectus eſt, qui vero in majore ſegmento mino 
| eſt recto, & qui in minori major recto: & inſuper majori 
93 quidem ſegmenti angulus recto major eſt, minoris ven 
{ | recto minor. Quod demonſtrare oportebat. 
Cor. Ex hoc manifeſtum eſt, ſi trianguli unus angulus it 
æqualis duobus, eum rectum eſſe; propterea qudd & qu 
deinceps eſt, iiſdem eſt æqualis. quando autem anguli dein. 
ceps ſunt æquales, neceſſario recti ſunt. 5 


PROP. XxXXIIL. THE OR. 


Si circulum contingat quædam recta linea, à en 
ſactu autem in circulum ducatur recta lines ipſun 
ſecans: anguli quos ad contingentem facit, æ qual. 
erunt iis qui in alternis circuli ſegmentis * 


Circulum enim AB cp contingat quædam recta linea Equi 
in b, & l puncto » ad circulum 4 8 CD ducatur recta lim gung 
3 o ipſum utcu ſecans dico angulos quos BD Cine, 
EF contingente facit, æquales eſſe jis qui in alternis circu 
ſegmentis conſiſtunt, hoc eſt angulum v B Þ eſſe æ quale 
angulo qui conſtiuuitur in DAB ſegmento videlicet iph 


PDA 
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© duo- nf 1 1 

DAB; angulum vero DBE æqualem angulo pc qui in 
4 pr komento DCB conſtituitur. ducatur enim a — ipſi x 
ore e. Nr ad rectos 4 os BA: & in circumferentia BD ſuma- 1. primi. 


tur quod vis C5 A 
oanturque A D DC . 
niam igitur circulum A BC D 
contingit quædam recta linea 
4 EF in puncto B: & à con- 
tactu B ad rectos angulos con- 


* 
— 


ingenti ducta eſt BA, erit in * 519. kujus. 
pla BA 82 cir- = « 'F 
menden; quare BA em circuli diameter & angulus . 
Frm 15 * rectus. reliqui igitur i B A D © 35: hujus, 
mend 48D uni recto zquales ſunt. ſed & ABF rectus. 


go angulus A BF æqualis 4 eſt angulis BAD ABD. com-4 ;z.primi. 
BY munis auferatur A B; D. reliquus igitur DBF ei qui in al- 
NU terno circuli ſegmento confitic videlicet angulo 8 ab, ett * 
c © Wzqualis. & quoniam in circulo quadrilaterum eſt a Bc D, & 
mayor 1 d 4 i 
Y" eguli ejus oppoſiti æquales · ſunt duobus rectis; erunt Þ 8 F « 14. hvjus. 
oss i angulis BAD BCD Zquales. quorum BAD o- 
© © enſus eſt æqualis ipſi DBF ; ergo reliquus DBE ei qui in 
aterno circa i ſegmento Dc conſtituitur, videlicet ipſi 
DCB, Xqualis erit. Si igitur circulum e e 
2 a contactu 5 ducatur = 
plum ſecans; 5 quos facit ad contingentem, es | 
erunt iis qui in alternis circuli ſegmentis — ' Ouod / | 
ulus i oportebat demonſtrare. 


PROP. XXXIIL PROBL. 


| Super data recta Inea deſcribere ſeementum circuli quod E | | 

ſuſcipiat angulum dato angulo rectilineo æqualem. | J 
1 
| 


Sit data recta linea A B datus autem angulus rectilineus, 
qui ad C. itaque oportet ſuper data recta linea AB deſcri- | 
dere ſegmentum circuli, quod ſuſcipiat angulum æqualem : 
1 18 uw 

ineam A B, - 

a/111Y um in ea datum A, coaſt. 

tuatur BAD angulo 

wag ls qui eſt ad c æqualis . & A 

a puncto a ipfi A p ad rectos 

D 100 angulos + ducarur 4 E; ſece- 

C1 fur autem AB bifariam « in 5/2 2 

F, atque à puncto F ducatur F 6 ad rectos angulos ipſi a 3; ⸗Üt'-lim 
& 9B jungatur. quoniam igitur AF eit æqualis F B, com- | 

: ds munis 


6417 primb \ 


6 11, priml. 
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munis autem FG, due AF FG duabusBF FG æquales ſunt: 

& angulus AG xqualis angulo G B. ergo baſis aG baſi 

44 primi. G geſt 4 xqualis. itaque centro , intervallo autem AG cir- 
culus deſcriptus tranſibit et- 4 8 

iam per n. deſcribatur, & ſit 

A E, jungaturque E B. quo- 

niam igitur ab extremitate 

diametrAE, & a puncto a, 

1 AE ad rectos angulos 

ucta eſt A D; ipſa AD cir- 

e Cor. 16, culum «© continget. & quo- 

hajuss niam circulum A BE contingit quædam recta linea 4 p, & 

à contactu qui eſt ad 4, in circulum a BE ducta eſt rect 

F 32. hujus. linea A B;: erit angulus DAB æqualis f angulo qui in alterno 

circuli ſegmento conſtituitur, videlicet ipſi a E B. ſed an- 

gulus DAB, angulo ad c eſt æqualis ergo & angulus ad 

c angulo AE 3 er:t. ſuper data igitur recta linea a3, 

ſegmentum circuli deſcriptum eſt A E B ſuſcipiens angulum 

AES dato angulo qui eſt ad c æqualem. Quod facere 

oportebat. | 


PROP. XXXIV. PROBL. 
A dato circulo ſegmentum ahſcindere quod ſuſcipiat 
angulum dato angulq rectilineo . ä 


Sit datus circulus A Bc, datus autem angulus rectilineus 
qui ad D. oportet à circulo a pc ſegmentum abſcindere, 
s 27. hujus. quod ſuſcipiat angulum angulo ad o æqualem. Ducatur - 
| recta linea E F circulum a Bc 
in puncto ; contingens: & 
ad rectam lineam > & ad 
punctum in ea 3, conſtituatut 
angulus F ; c angulo qui eſt 6 
b23-primi. ad D æqualis 5. quoniam igi- 
tur circulum AB C contingit 
quzdam recta linea EF in B B F 
puncto, & à contactu B ducta eft Bc, erit angulus FB C &. 
e 32, hujus. qualis © ei qui in alterno circuli ſegmento conſtituitur. ſed 
FBC angulus angulo qui ad p eſt æqualis. ergo & angulus 
in ſegmento 3A C angulo ad D æqualis erit. 4 dato - igi- 
tur circulo A Bc; abſciſſum eſt ſegmentum quoddam Bac 
ſuſcipiens angulum dato angulo rectilineo qui eſt ad p, #- 
qualem. Quod facere oportebat. | e Ub 


' PROP. 


nt : 
baſi 
cir- 
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PROP. XXX V. THE OR. 


$i in circulo due refs lines ſeſe mutuo ſecent, reFan- * 
gulum ſub ſægmentis unius contentum æquale eſt ei 
quod ſub alterius ſegmentis continetur. 


In circulo enim Aa BCD, duæ rectæ lineæ a c BD ſeſe mu- 
uo in puncto E ſecent. dico rectangulum contemim ſub 
AE EC æquale elſe ei quod ſubDE E B continetur. fl A c BD 
per centrurk\ tranſeant, ita ut E fit centrum A BCD circuli ; 
manifeſtum eſt æqualibus exiſtentibus A E EC DE EB, & 
rectangulum contentum ſub a E EC æquale eſſe ei quod ſub 
DE EB continetur. ſi Ac DB non tranſeant per centrum, 
lumatur centrum circuli a BCD quod ſit : & ab F ad re- 
ctas lineas ac DB perpendiculares ducantur FG FH: jun- 
ginturque FB FC FE. quoniam igitur recta quædam linea 
or per centrum ducta rectam lineam quandam Ac non du- 
cum per centrum ad rectos angulos ſecat, & bifariam ipſam 
ſecabit ©.quare AG ipſi 6 c eſt | | | 
zqualis. & quoniam recta , _ 
linea a c ſecta eſt in partes A\ 
zquales in puncto o, & in 
partes inæquales in E, erit 
ectangulum ſub AE EC BC 
contentum, una cum ipſius 
£6 quadrato 65; æ quale qua- I. ſecundi 
drato ex G c. commune addatur ex GF quadratum. ergo 
rectangulum ſub A E E c, una cum iis quæ ex EG G qua- 
dratis, æquale eſt quadratis ex CG G F. ſed quadratis quæ ex 
£6 GF æquale « eſt quadratum ex FE : quadratis vero ex. 47:primi. 
cc GF æquale c quod ex F c fit quadratum. rectangulum igitur 
ſub AE Ec, un cum quadrato ex FE, æquale eſt quadrato 
ex FC. eſt autem CF æqualis FB. ergo rectangulum ſub 
E EC, una cum quadrato ex E, æquale eſt ei quod ex 
FB fit quadrato, eadem ratione & rectangulum ſub DE EB 
una cum quadrato ex FE, #quale eſt quadiato ex FB. oſten- 
lum autem eſt & rectangulum ſub a E E c, unà cum quadrato 
ex FE, æquale ei quod & ex FB quadrato. ergo rectangulum 
lub AE EC, una cum quadrato ex FE, æquale eſt rectangulo ſub 
DE EB, una cum quadrato ex FE. commune auferatur ex 
FE. quadratum. reliquum igitur rectangulum ſub A E Ec, 
eliquo ſub DE_E B rectangulo æquale erit. Quare ſi in cir- 
culo duæ rectæ lineæ ſeſe mutuo ſecent, rectangulum ſub ſeg- 
mentis unius contentum æquale eſt ei quod ſub alterius ſeg- 
mentis continetur. Quod demonſtrare oportebat. W 
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5 PROP. XXXVI. THEOR. w_ 
& extra circulum aliquoq puncr um fſumatur, & 4b © 
eo in circulum cadant dug rectæ linea, quarum al. 
terg quidem circulum ſecet, altera vero contingat ; N ct, 
recti gzalum quod ſub lola ſecante, & exterius af. xx ; 
ſum : inter punti um O curvam circumferention WM © 3, 
_ continetur,  4quale crit ei quod à contingente fi 
„ 
Extra circulum enim anc ſumatur aliquod 
& ab eo ad dictum circulum cadant duæ rectæ li 


\. 


oak. 
DCA 


t t, vel non 
. tranſit. primum tranſeat per centrum circuli A BC, quod ſt 


21k. hujus. angulus E BD rectus «. © 2 * Ge 

itaque quoniam recta / yp 

_ AC K ip f | * 

in x, & ipf adjici- - 

tur CD, Wen fu 

ſub A Dp -Dc, una cum E pi 

. quadrato ex EC, - ; 
65 ſecundi. quale 6 erit ei quod s N 

ex ED quadrato. a. 


qualis autem eſt c E ipſi E 8, ergo rectangulum ſub a D Dc, 
um cum quadrato quod ex E g, æquale eſt quadrato ex ED. 
«47.primi {ed quadratum ex ED eſt æquale quadratis ipſarum £1 

| BD, rectus enim angulus eſt £BD. rectangulum igitu 
fub AD Dc, un? cum quadrato ex E R, æquale eſt iplarun 

EB BD quadratis. commune auferatur quadratum quod el 

EB. ergo reliquum ſub aD Dc reQangulum, quadrato quo 

fit a contingente v æquale erit. ſecundo Dc a non tranſet 

#1: hujus. per centrum ABc circuli : ſumaturque.d centrum E, & 4 
Ac perpendicularis agatur EF, & jungantur EB EC ED, 

rectus igitur eſt E FD angulus. & quoniam recta linea quz- 

dam E F per centrum ducta, rectam lineam quandam 4c 

non ductàm per centrum ad rectos angulos ſecat, & bil 

3. bvjus. riam ipſam ſecabit ©. quare AF ipſi ꝝ c eſt æqualis. rurſi 
quoniam recta linea a C bifariam ſecta eſt in F, atque ipl 
adjicitur c p, exit rectangulum ſub A D Dc, una cum qu 
drato ex FC, æquale b quadrato quod ex FD. commun 
apponatur quod ex r E quadratum. rectangulum igitur I, 


AD De 


224 07 Ds 101; 331 e 
4D DG un cum quadratis ex CF E eſt æquale quadratis 
ex DF FE. tied quadratis quidem ex DF FE æquule eſt 
ex DE quadratum; etenim rectus eſt angulis xy: 
quadratis vero ex CFP FE æquale eft <quadratum ex E. c47.prim 


ego rectangulum ſub a 2 De, una cum quadrat quod ex | 
ck, eſt æquale quadrato ex E D; æqualis autem i 
£8 ; rectangulum igitur ſub a D D, una cum Arato ex 
£8, æquale eſt ex ED quadrato. ſed quadrato ED 
qualia tunt quadrata c ex E B B P, ſi quidem rectus eſt gels 

EB D. ergo rectangulum ſub A D De, una cum quadra- 

to ex EB, æquale eſt eis que ex 8B BD fiunt quadratis. 
commune auferatur quadratum ex EB. reliquum igitur 
ſub a D DC rectangulum quadrato quod fit ex DB quale | 
erit. Si igitur extracirculum aliquod punctum ſumatur, &c. 
Quod oportebat demonſtrare. i 1 1 200 


PROP. XXXV I 'THEOR:« old ban 2 
S extra circulum ſumatur alighod' punctum, atfue 


ab eo in circulum cadant due rectæ lineæ, quarum 
altera quidem circulum ſecet, altera vero incidat: 
fit autem quod ſub tota ſecante, & exterins aſſum- 
pla inter punctum, & curvam cncumperentiam con- 
tinetur rectangulum aquale ei quod ab incidente fit 
quadralo; incidens linea circulum continget. _ 
Extra circulum enim a Bc ſumatur aliquod 8 D, 
que ab ipio in circulum cadant duz rectz lineæ Dc A 
DB; DCA quidem circulum ſecet, DB vero incidat : ſitque 
rectangulum ſub Ab Dc æquale qua- 8 
dato quod fit ex DB. dico ipſam DB 
circulum A B c contingere. Ducatur enim 
rectalines DE eontingens circulum ABC, 
& ſumatur circult a Bc centrum quod 
tF, junganturque FE FB F D. ergo an- 
gulus FED rectus eſt . & quoniam DE 
uculum AB C contingit, ſecat autem 
DA, rectangulum fub aD Dc xquale 
erit quadrato ex DE. fed rectangu- 
um ſub AD Dc ponitur æquale qua- 
irato ex DB. quadratum igitur quod 
X DE quadrato ex DB æquale erit. . 
ie propterea linea DE ipſi DB æqualis. eſt autem & FE 
Rqualis 8. duæ igitur DE EF duabus DB BF zquales 
F ſunt; 


\ 


l 
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| % 

ſunt ; & baſis communis r p; angulus igitur DE F eſt æqualis 
angulo DBF, rectus autem eſt DE F, ergo & D BF eſt rectus, 
atque eſt F B producta diameter:quz vero abextremitate di- 
metricirculi ad rectos angulos ducitur, circulutm contingit. 
ergo n circulum a B ci contingat neceſſe eſt. ſimiliter de. 
monſtratitur & ſi centrum ſit in ipſa a c. Si igitur extn 
- circulun Mme aliquot panda, &c. Quod demonſtrare 


3s 1 | 


cur. Hinc fi à puncto quovis extra 
ci n rectæ 
AB Ac circulum ſecantes ducantur; rect- 
angula comprehenſa ſub totis lineis A 3 
1 = I AY AF, inter ſe 
æqualia. nam tangens 
AD, erit rectangulum ſub B a AE æquale D 
quadrato ex A B; & rectangulum ſub c a 
AF eidem quadrato ex AD erit æquale, 
unde rectangula hæc æqualia erunt. 


wa, > 
s if 


4 
: 
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N dong N n 


+ 
4.4 'W Sa 


| — 


DIFFINITIONES. 


I 
Hs 3 rectilinea in fi- 


% 4 


e deſcribi 

1 55 tur, res unus 

quiſque 1 4 criptz an- 

gulus, unumquodque latus 

eus in qua itur, con- 

N nugit. | 


IL 


Figura ſimiliter circa figuram deſcribi dicitur, 


umquodque latus deſcriptæ, unumquemque angulum cjas 
arca quam deſcribitur, contingit. 


III. 
'Figurs refilined in circulo deſcribi di- 
» quando unuſquiſque deſcriptæ fi- 
duræ angulus circuli circumferentiam 
contingir, 


DIS 


IV. 1 
Figura rectilinea circa circulum de- 
nb1 dicitur, quando unumquodque la- 
deſcriptæ, circuli . — 
71% ontingit. 


Fa 
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Circulus ſimiliter in 3 rectilines dcſeribi dicitur, 
quanga, cirguli gireumferentia' pr. * a in 
| £1 wn yr 5 


E VI." 


Circulus Circa wh reftilineem deſcribi 4 5 quando 


cirgyli circumterentia unurnquamgue! angulum ejus Citca 
quam deſcribitur, contingit. 


VII. AN 


| Becks lines in circulo aptari dicitur, quando us extrema 
\ 1 in circuli circumferentia fuerint. 2 


-— PROPOSLTIO I. PROBLEMA. 


In dato circulb, date rectæ Iineæ gue diameiro egus 
major non ſit, æqualem rectam lineam aptare. 


Sit datus circulus A Bc; data autem reQta linea non ma- 
Don diametro n. oportet in circulo A Bc rectæ linea 
D æqualem rectam lineam aptare. Duc circuli a Bc du- 
meter BC. ſi quidem r 
BC fit zqualis ipſi p, 
| pm erit quod proponeba- 
tur. etegim in circulo Ac 
aptata eſt ; c rectæ lineæ D 
ualis. ſin minus, major 
r ä 
u e is E: & cen- | 
"_ quidem C intervallo autem cs ciiculus — 
4 EF: & CA jungatur. itaque quoniam punctum c cen- 
jb edn AE Circuli; erit C.A Wn N p eſt 
Xq CE, ergo & P ipii AG erit. in igitu 
circulo ABC 2 lines . non 5 circuli dis- 
weck =qualiy aprata FA © ee eee, 


43. primĩ. 


Roß. 1 PRORL, ; . it 
7 1 O73 Aato, dato triaugulo Da We 
n 


Sit datus circulus 4c, datum autem eriaagulum _ 


OPOTtet in A BC E » 5 
„ ee e contingens PR 
* of m1 


þ 0 7 L II E R AV. 5 3594 1 a dy 


lum ABC in Wann & ad rectam lineam 1 Nr 1d 
punctum in ea 4, angulo -Dx.p ee 9 angulus gonſtitgs: 
tur, r H A C. rutſus ad rectam r nay es 


$ in MW lineam 4 C & ad punctum 19? * 4 1 

tf 32 DE æqualis 9 0 'L 
conſtituatur angulus G33 5721; 
& BC jungantur. quoniamnm e 


indo igitur circulum A n C contin- E 
cire: ¶ git quædam recta MAG; A 
contactu autem in circulu m 
ducta eſt ac : erit HAC * . 
temo circuli ſegmento confi! . e ipſi * c. ſed 
em nA angulus dal oft angulo Frege 8 lege 
angulo DEP eſt æqualis. eadem ratione & angulis Ac 


et æqualis angulo DE. — agitur BA angulus re- 


DEF eſt. æg iprum-eſt in circus" 7 v. 2 
In dato Walz en woke 


lum deſeriptum eft.. ' Quod facere rtebaty, ii 44 7 wh 


fs: 319k 


t PpROP. 111 bros a N 
Circa datum circulim rriamgulb 22 - ls bc 
jim Where and pun 


7 E Arta rh 33 51 

dit datus circnilus B, datum dann triangular» be. 

oportet Circa citęulum a Bc delcribere triangulum triiguls = EY 

DE? guiang dum. Protrahatur ex utraque pate E pad. 

paſs 6, & lumatur circuli AB. — K? & recta 

fea K B utcunque dutatur: e E - 

ncam K B, — ad pundtum „ 7: 2017 

n ea x, angulo quidem FG Re A”. 2} 134 

ams angels ö n- 213] O | 

gulo autem Br H ,.? 

hr. wp per A B A 

dueantur rectæ li- 

—.— MBXNCL cin 8 
ts — gur“ Circhiun pore LM AN N 

J punctis 4 1 4 B C puncta d- 

ane. Nur KA Heng erunt anguli — 

5 r. quatuor #6 


& quoniam 3 AMBK angu 
nt; etenim in duo gn vid dividitur ; quorum. 


1 * 
2*—ẽ— x, . to FA 
— — : 
* ep "FE: 
"1, "ar 4% . wo 2 
eit ward! D id 


Fee 4925 1. Ns or 


es 2quales 
per. Haguli x AM x E u funtrecti ; erunt reliqui AKB AM B du- 
DF rectis æquales ſunt autem & DEG DEF æquales 
eircu. N rectis. anguli igitur A K B AM B-angulis DEG DEF" 
lum 2 æquales 


nalis ei qui in al- 32. tertii, 


quo ED pages . — 8 


gul A lum: reg 43 % 


; 923 2 


* 


45 recti 6% 18. tertii. 


. n 


"0 Opn D > 
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aquales ſunt, ee ee ualis. ergo re- 
liquus AMB reliquo DE F æqualis erit finilieer — 
bitur — — LYB ipſi DFE æqualis. ergo & reliquus 
e 2. Cor. MLN an a EDF. æquiangulum igitur eſt 
32. primi. LIAN It um triangulo DEF; & deſcriptum eſt circa 


ABC. Quarę circa datum circulum o dato 
a triangulam' deſcriptum oft. _ ere o- 


— Fe 


| _ -PROP. IV. pROBI. 
F I Tn dato riengub Wente deſeribere. 


5 tet in triangulo a 8 © ci 
« 9. prim. culum deſcribere. Secentur — ABC BCA bifariam 


ae BD on ꝗquæ conveniant inter ſe in p puncto 
; & à puncto p ad ad eedlar lineas AB BC C 4 perpendicular 
12 primi.þ DE. Dr DG: Quoniam angu- | 
lus EB D eſt zqualis Pr BD, eſtt A 
autem & rectus E D BFD æqua- 
: of erunt _—_— — EBD DBF, 
os angulos. u .angulis æquales 
babentia, & unum lafus uni lateri qua-. 
he, Eun & utrique — BD, I t- 
licet uni #qualium angulorum 5 
tur. ergo & xreliqua latera reliquis — 
« 25. primi, PA atque erit DE ,- 
xXqualis D F. & eadem ratione DG æqua- f 
lis DF. ergo & DE iph oo eſt æqualis. Nrn. + C 
tres igitur . inet DE DF DG in- 
2 ſe 428 ſunt; centro intervallo autem uniu 
DE DF DG us deſcriptus etiam per reliau 
„ puncta; & lineas a8 BC CA continget; 
1 4 recti ſunt ad E FG anguli, fi enim ipſas l. 
cet, quæ ab extremitate diametri circuli ad rectos angulo 
4 16.rertil. ducitur intra circulum cadet, quod eſt abſurdum 4. non 
igitur centro p, intervallo autem unius i Dok Dy DG 
circulus deſctiptus ſecabit rectas lineas 4 5 5e CA, quue 


1 way any * wagon eric ce ee in Mang 


40 4 eren, ABC: en Ero deicr 
pes eſt. rick portebat. | 
Dee Re 

25 142 1 775 * Nr : 5 _ KA: a "+ 
2 { 4x6 0 8 YONGE 210 8 "PRO? 


* * - * wy 8 rr # 4 g * 5 
: T * * > * 4 f 
* * * „ „ „ * . . * 0 - k * of . 
* P * 7 * 
2 Þ : 


LIIEX IV.. 1 87 
Qn datum triengulum circulum deſeribere. 


Sit datum triangulum ABC. oporte circa datum triangu- 8 
lum A BC. circulum deſcribere. ntur AB Ac bifariam © 432. primi. 
in D E punctis: & 2 punctis D E ipſis AB Ac adrrectos. 


' 


angulos 5 ducantur DF EF quz quidem vel intra ttiangu- 4 1:.primi. 


lum ABG convenient, vel in recta linea Bc, vel extra 
pam. conveniant primo intra triangulum'in puncto : & 
5 15 up zin 


ze FC jungantur. quoniam igitur a D eſt æqualis dz, 
communis autem r erit baſis A F 


7 2 
4 
. 


ergo & BF eſt æqualis y c. tres igitur FA FB FC inter ſe 
zquales funt. quare centro E, intervallo autem unius iplarum 
fa FB FC citculus deſcriptus etiam per reliqua puncta tranſ- 
ibit : erit circulus deſcriptus circa triangulum 4 Bc. 
& defcribatur ut a Be. ſecundo DF E conveniant in recta 
linea's c, in puncto F, ut in ſecunda figura, & Af junga- 
tur. ſimiliter demonſtrabimus punctum F centrum eſſe cir- 
cul circa triangulum aB; c deſcripti. poſtremo DF EF con- 


bat Y B æqualis e. fimiliter detur & CF æqualis F A. 4. pri. 


veniant extra triangulum 4 Bc rurfus in g puncto, ut in 
tertia igura : & jungantur AF FB Fc. & quoniam rurſus 


aD eſt æqualis DB, communis autem & ad rectos angulos 
DF, baſis A F baſi ꝝ B æqualis erit. ſimiliter demonſtrabimus 
& cy iph F a æqualem eſſe. quare & 8 F eſt æqualis c. rur- 
ſus igitur centro F, intervallo autem unius ipſarum ꝝ A FB. 
Fc circulus deſeriptus & per reliqua tranſibit puncta; at- 
que erit circa triangulum 4B C deſcriptus. Circa datum 


gitur triangulum circulus deſcriptiis eſt. Quod” facere 
GA; 1 4 ö 7 a4 n 892 5 


©. 


t £3 2 . 


cpr. Si triangulum ſit rectingulum centrum eireuli cad 
n en anne recto opfe ſium. ſi acutangulum cadet cen · 
rum intra triangulum, ſi obtuſangulum cadet extra. 


F4 PROP. VI. 


2 


—— » - - — 
—̃— 
- a- — > OW 2 —— 
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PROP. VI. PROBL. 
In dato circulo quaaratum deſeribere. 
ä Sit datus circulus a BC D. oportet in ABCD circulo qua- 
dratum deſeribere Ducantur circuli a BCÞ' diametri ad 
3 ſe A0 BD: S4 CD DA jungan- 
igitur BE et | 

8 E D, etenim centrum 
de Hh. — autem, & ad 
los E a; erit baſis 
6 4- * qua is baſi AD. & ea- 
dem ratione utraque ipſarum 
BC CD utrique BA AD Xqualis; 
ilaterum igitur eſt 4 BC 
quadrilaterum. dico & — SK elle. quoniam enim 
recta linea g b diameter eſt a BCD circuli, erit B; A D ſemi- 
i. rercii. circulus. quare angulus BAD rectus ! eſt. & eadem ratione 
unuſquiſque ĩpſorum ABC BCD CA eft rectus. rectangu- 
lum igitur eſt anc quadrilaterum. oſtenſum autem eſt, & 
quilsterum eſſe. ergo quadratum neceſfirio erit, & delcri 
ptum eſt in circulo a 3 0b. in dato igitur ABcD circulo 

ane anch deicriprur eſt. 'Quod facere oportebat. 


PROP. VII. rn 


I 


+ Circa, darum circulum punch alu eſeribere.. 


Sit. datus circylus. anc p. oportet cite A4 ac circulum 


quadratum deſerihere. Ducantur .circuli..apc D duæ dia- 


q D ducantur circulum a BCD 

cuntingentes r OH HK KF. 
Agitur FG contingit | 

cirgulum oo, Haga, au- 

PE RES, 3 contactum qui eſt 

8. tertii. ad ducitur E A n a- 

guli ad à recti. erden ratione, 

Sanguli ad puncta u c p recti 


& 17. tercii. 


& quoniam angulus we FE eſt, eſt autem & 


e 23.primi rectus EBC; erit GH ipſi AC lela . eadem ratione, & 
AC parallel eſt FX. ſimiliter nſtrabimus & utramque 
ipſarum GF HK AND parallelam, eſſe. quare & GF eſt 
parallela x. parallelogramma pur ſunt.GK-GC AK FB 

434 primi. BK, ac propterea GF, quidem eſt 4 xqualis ii x, GH vero ipli 


FR. * quomam AC © OY eſt BD; 9 Ac quidem utrique 
iplarum 


7 


metri 4 c BD ad nectos inter ſe e 45 
* | 


NN 


F Abe 


pfarum G 1 F x eſt * zqualis; ; D vero æqualis utrique G F 
HE, & utraque GH K utrique G HK æqualis erit, æqui- 
laterum igitur eſt HE quadrilaterum. dico & rectan- 
gulum eſſe. quoniam enim parallelogrammum eſt GB EA, 
3 5 eſt rectus AEB angulus, & ipſe 4 G 8. rectus crit. ſi- 
militer demonſtrabimus angulos etiam ad puncta HK F 
tectos eſſe, rectangulum igitur eſt quadrilaterum F GN x. de- 
monſtratum autem eſt & æquilaterum. ergo quadratum fit 
neceſſe eſt, & delcriptum eſt circa circulum 4h C D. Circa 
datum igitur circulum quadratum deſcriptum eſt. Quod 
nere oportebat. 55 | 


PROP. VIII, PROBL.,. 
In data guadrato circulum deſertbere. 
Sit datum quadratum An C p. oportet in quadrato A BCD 
cuculum deſcribere. Secetur utraque ipſarum ,AB AD bi- 


fiam a in punctis ꝝ E. & per E quidem alterutri ipſarum 410 primi. 
cp parallela“ ducatur E E: per F vero ducatur FK pa- 


— 4 


ullela ( alterutri A D Bc. pa- An: 3 prim 
allelogrammum igitur eſt u- 8 = 
numquodque ipſorum AK x 35 Fo 

n HD AG GC BG GD: & Fk 
r 11 $17 | . Sint 
iro, ſunt æqualia e. & quoni- Eo A 

plus quidem A b dimidium eſt S 


AE; ipſius vero a Þ dimidium AF, erit 4 E ipſi a F æqualis. 
quare & oppoſita latera æqualia ſunt. ergo FG eſt æqualis 
GE, ſimiliter demonſtrabimus, & utramque ipſarum 6 a 
6x utrique FH GE æqualem eſſe. quatuor igitur G EO 
361.6 inter ſe ſunt æquales. itaque centro quidem o, in- 
tervallo autem unius ipſarum E GF GH O circulus de- 
(criptus ,otiam per reliqua tranſibit puncta, & rectas lineas 
43 BC pA continget; propterea quod anguli ad E HR 
recti ſunt. fi enim circulus ſecabit lineas-AB BC CD 


Da, quæ ab extremitate diametri circuli ad rectos angulos | 
ducitur intra circulum cadet ; quod 4 eſt abſurdum. non igi- 46. tertii. 
tur centro quidem 6 intervallo autem unius ipſarum GE Af J 
H ok circulus deſcriptus rectas lineas A5 BCS CD DA ſe- 

abit. quare ipſas neceſlario continget ; atque erit deſeriptus 

n quadrato A Bc Þ. In dato igitur quadrato circulus deſcri- 


Quod facere oporte 
0706 1 NSD 1 


„ 
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- PROP. IX. PROBL. 

Circa datum quadratum circulum deſcribere. 
Sit datum quadratum A Bc D. oportet circa 4 CD qu 
dratum circulum deſcribere. Jungantur enim Aa c BD, qu 
ſe mvicem in puncto E ſecent. & quoniam Þ a eſt æquali 
A B, communis autem Ac; duæ DA Ac duabus BA Ac. 
quales ſunt ; & baſis o . | 
qualis baſi B c; erit angulus * A 


«3 pm. Ac anguloBac zqualis «. 
angulus igitur D 4 Bbifariam n- 
ſectus eſt recta linea Ac. ſi- ö 
militer demonſtrabimus u. 
numquemque angulorum ABC BL C 


BCD, p rechs lineis a C fy | 
DB bifariam ſectum eſſe. quoniam igitur angulus D a B an- 
gulo a Bc eſt æqualis. atque eſt anguli quidem DAB di 
midium angulus E A B, anguli vero ABc dimidium EB A j & 
43 angulus angulo ERA qualis erit. quare & latus $4 
+5. primi qateri £8 eſt 5 æquale. ſimiliter demonſtrabimus & utram. 
que rectarum linearum EC ED utrique BA ER æualem eff. 
ergo quatuor rectæ line E A EB EC ED inter ſe ſunt z- 
gquales. centro igitur E, intervallo autem unius ipfarum g. 
EB EC ED circulus deſcriptus etiam per reliqua punch 
tranſibit; atque erit deſcriptus circa a 8 CD. quadratum. de- 
ſcribatur ut A Bc D. . Circa datum igitur circulw 
deſcriptus eſt. Quod facere oportebat. ap 
| » PROP. X. PROBL. 
Thoſceles triangulum conſtitnere, habens utrumqi 
angulorum qui ſunt ad baſim, duplum reliqui. 
Exponatur recta quædam recta linea as, & ſecetur inc 
in. ſecun· Puncto, ita ut r lum contentum ſub as ; c æquale : ft 


+ 
o 
a 


ei quod ex ca deſcribitur © | 
d: centro quidem 
Nx A, intervallo autem A B.circu- 


Jus deſcribatur HE; aptetun- 


que in BDE circulo retta li- _ 

, 5 z . 1 | uz ) . oY 

6 1. bujus, Dea BD #qualis “ ipſi a c quæ in 
wr non eſt major diametro circuli os 


BDE : & junctis DA Dc cir-. r Þ | 
: 5. hujus. C A DC triangulum e circulus a cp deſcribatur, itaque quo 1125 
niam rectangulum 43 c æquale eſt quadrato quod fit e vero 


AC 


B Us 
\ B d. 
A3; & 
US 4 
Icram- 
n eſe, 
unt 2. 
mE 
punct2 
n. de. 
rculu 


unqir 


r inc 
le « {i 


e quo- 
fit ex 
AC 


LIIE X. IV. 
AC; æqualis autem eſt a c ipſi BD: erit ſub a3 z c rectangu- | 


lum quadrato ex BD æquale. & quomam extra circulum 
ac ſumptum eſt aliquod punctum h, & à o Bin 
circulum Ac p cadunt duæ rectæ lineæ Bc 4 BD, quarum 
altera quidem fecat, altera vero incidit; atque eſt rect- 
angulum ſub AB Bc æquale quadrato ex BD : recta li- 
nea BD circulum A c D continget. quoniam igitur BD con- © 37: tertũ. 
tingit, & à contactu ad H ducta eſt Dc; erit 3 Dc angu- 
Jus æqualis 4 ei qui in alterno circuli ſegmento conſti- 
tuitur, videlicet angulo pA c. quod cum angulus BDc #- 1 
qualis fit ipſi DA c, communis a cp totus igitur | 5 
BDA eta member andere ener BAY ſed ipſis C oA | 1 
DAC exterior angulus BCD eſt *q * & BDA #-*<3: Hi.. 
qualis eſt ipſi B; c p. ſed B; DA has cry is angulo f 5.primi. £ 
c quoniam & latus A p lateri aB eſt zquale. ergo & 1 
DBA ipſi BCD 3 r= erit. tres Ns uli BDA DBA x | 
zcD inter ſe ſunt. 388 Dc æqua- 2 
ls et ingulo » c b. & tus 1 eri Dc eſt : æquale. ſed BDx 6 primi. ' 
Irn E CD. quare & 1 
ingulus CD A zqualis eſt lo DA. anguliigitur c DA 
0a c ſimul ſumpti ipſius i D 4 c dupliges ſunt. eſt autem 
K BoD 8 ngulis c DA DAC æqualis; ergo & BCD 
duplex eſt Ipſius DA c. ſed z c eſt æqualis alterutri ipſo- . 
rum BDA DBA. quate & uterque BD A DBA'ipſius DAB _ 
et duplex. Iſoſceles igitur triangulum conſtitutum eſt p 
bens utrumque eorurn . — qui ſunt ad Daſs, du- 
plum reliqui. facere oportebat. 


P ROP: XI. PROBL. 


gr F: | - 


d 32. tertii. | . 


A 


In dato circulo ntagonum Inge Of me 
lum . SG. 92 8 


it datus circulus A8 C DE. e i bn eo 5 
pentagonum æquilaterum & e deſerbere. Ex- | 
ponatur triangulum iſoſceles 
oH habens utrumque eo 
rum qui ſunt ad bafim M 
ingulorum, duplum : anguli © 
aut ot ad F: 15 deſcribatur 
in circulo A BE DE-/triangu- 
lo FHR quiangulum 5 tri- ©, 
lum A c p, ita ut angulo | 
quidem qui eſt ad F del. ſit N CAD; utrique 
vero bb qui ad o H, ſit æqualis uterque c DDA. & 
| uterque 


— 
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uterque igitur acD CDA, anguli cap eſt duplus. ſecetur 
- 5 primi. uterque iplorum a c DA bifariam rectis lineis c Ex DR 
& AB BC. CD DE EA Jungantur.. quoniam igitur, uterque 

„ arm... 
eſt ipſius c 4 D, & ſecti ſunt | 

bifariam rectis lineisCE DB, 
gquinque anguli DAC ACE 
ECD CDB BD Ainter ſe ſunt 
2 7 Cs. æquales autem an- 
guli in * ualibus circumfe- 

426. tettii. Tent ils 


gona æquilaterum, & æquiangul 
C oportebat. ee, 


a k * 13 
eee eee 


* x 


P ROP. XII. PROBL. 


quianeulum deſcribere. 


1 


Sit datus circulus a Bc DE. oportet circa circulum a c DI 


pentagonum zquilaterum & æquiangulum deſcribere. In. 


per 11. telligantur pentagoni in cir O deſcripti - angulorum. pun- 
bujus. ABCDE, ita ut circumferentiæ A 5 RCD DER EA int 
17. tertiĩ. quales 3 & per puncta 45 CD ducantur, ( circulum con- 

gentes H BRNKL LM M, & ſumpto circuli A801 


eee . 7 F, junga 
; T 


% a% 
, * 


angulorum qui ſugt ad c. eadem. ratione & anguli qui ad 
puncta g;: D recti ſunt. & quoniam rectus angulug en C1, 
ee, hy OS] quadra- 


Circa datum circuſum pentogonum .quilaterum & 4. 
N. OT αννννανH,nſh N 


tur F B FK FSL D. quonian igitur 
N 5 circulum, a ne DE in puncto c 


t & a centro E A contact m ui eſt ad C ducta eit F.C, eit. 
728. tert ii. F Crad ipfam $1 22 2 rectus igitur cf utergue- 


\ 


£5» & > Me + Ih 93 
tur WW quadratur quod fir ex Fx æquale 4 eſt quadratis ex F c 4% primi 
B: W cx. & ob eandem cauſam quadratis ex FB BK qua- 
que i le eſt ex PK quadratum. "gh jb 
7 quadrata igitur ex FC CK . 
quadratis ex FB BK Xqualia | 
lunt, quorum quod ex FC 
ei quod ex FB eſt æquale. 
ergo reliquum quod ex CK 
ub quod ex BK æquale 
erit. æqualis igitur eſt B K | | 
7 ipſi c K. & quoniam FB eſt æqualis Fc, communis autem 
m. rx, duz nF Fx duabus CF FK æquales ſunt, & baſis & | 
ncz BN oft æqualis baſi Kc; erit angulus « quidem B; f k angula* «5 primi. 
DE WE xrc æqualis, angulus vero BK angulo FR c. duplus 


DE lus BFC anguli Kc, & angulus q K C du- 
angulus B Cc | 

cir- pus ip KC. eadem ratione, & angulus CFD anguli 

ans By cfL ett duplus: angulus vero clp duplus anguli CL v. 


c. & quoniam circumferentia Bc circumferentiz c D eſt æqua- JR 
au BY lis, & angulus BF c angulo CFD æqualis F erit. atque eſt f +7. tertii. MM 
eo angulus PEP BFC anguli Ee bs. angulus vero 1b 
oc duplus ipſius L. FC æqualis. igitur eſt angulus KFC | | * 
pg CFL. itaque duo triangula {ſunt FK C FL duos an- = 
4 duobus angulis æquales habentia, alterum alteteri, & . 


— 


— — — — — — = — 
—— — a — — 
. _ 3 * 


X- 
kay 1 rack uale Derag FC: 

; ergo & reliqua latera reliquis lateribus ia habebunt 26. prim. 
& reliquum angulum lie angulo as.) recta — 5 
ha xc eſt æqualis rectæ c L, & angulus gx c angulo FL c. 

E quoniam xc eſt æqualis cL, erit K L ipſius K c dupla. 

eadem ratione, & HK ipſius B K dupla oſtendetur. rurſus 

voniam Bx oitenſa eſt æqualis ipſi xc : atque eſt K l. qui- 
4. dupla x c, HK vero ipſius B K — erit HK ipſi 
1 KL æqualis. ſimiliter & unaquzque ip GH GM ML 
24q.alis 2 HK KL. æquilaterum igitur eſt 
DI enkLu p dico etiam æquiangulum elle. quo- b 
In, uam enim angulus Fx c eſt is angulo FL C: & often»  . 
un. s eſt angulus K L duplus iphus Fxc ; ipſius vero FLG 
ſiat WM duplus K LIM: erit & HKL angulus angu hays, 
on. ſmili ratione oſtendetur & unaiquiſque ipſorum KH G HG 
br eur utrique HEL k LM æqualis. quinqueè igitur anguli o HK 
tur KL X LM LMG MGH inter le æquales ſunt. ergo æqui- 
%% ugulum eſt KLM pentagonum. oſten um autem elt 
ert: etiam æqulaterum eſſe: & deſcriptum eſt circa ABCDE 
que · Wh cum. Quod facere oportebat. 


ck, N PROP, 
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* — —— 
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405 PROP. XIII. PROBL. | ſcript 
I dato pentagono, quod equilatertan S2 uiangulun ons 
lt circulum deſentbere. 0. : . 


| : Sit datum pentagonum æquilaterum & æquiangulum co 

ABC DE. oportet in ABCDE pentagono circulum deſcri. | 

29. primi. bere. Secetur uterque angulorum BcD CDE bifariam « 9 45 

rectis lineis CF DF; & à puncto F in quo conveniunt in- omne 
ter ſe CF DF ducantur rectz lineæ FB FA FE. Quonian | 


— 5 8 


igitur Bc eſt æqualis cp, - 


communis autem c F, duz BC, A 
CF, duabus DC CF æquales Circ, 
ſunt, & BCF eſt a- at, 
qualis D CF. baſis igi- di 
b4-primi. tur BF baſi FD ot + =qualis en 
& BG triangulum æquale {criby 
triangulo oc, & reliqui an- CD. d 
quibus æqualia latera fubtenduntur'; angulus igitur c BF an- 0 


linea BF, fimfliter demonſtrabitur unumquemque angylo- den 

rum BAE AED rectis lineis AF FE bifariam ſectum ek; | 

a puncto F ad rectas lineas AB BC CD DE EA ducantur BY 

* 12-primj. © perpendiculares FG FH FK FL FM. & quoniam angulu pe 
HCF eſt æqualis angulo xc; eſt autem & rectus Fac Wl nm 

refto FK c æqualis: erunt duo triangula FH xc duct 

angulos duobus angulis æquales habentia, & unum law Bl centr 

uni lareri æquale, commune ſcilicet utriſque Fc quod ui dilus 

a zqualium angulorum ſubtenditur. ergo & reliqua lateza re- nt de 
426 primi, liquis lateribus zqualia 4 habebunt, ue perpendicul: BF eſt & 
ris F H perpendiculari F K æqualis. ter oſtendetur & ¶ tum 
unaquæque ipfarum FL FM. FG æqualis utrique FH FL. culus 

quinque igitur rectæ linex FG FH FK FL FM inter ſe = © 

quales ſunt. quare centro E intervallo- autem unius ipſarum 
FG.FH FK FL FM, Circulus deſcriptus etiam per reliqu 

tranſibit puncta, & rectas lineas 4B Bc CD'DE- EA com- 

tinget; propterea quod anguli ad o HR L M recti ſunt. ſi enim 

non continget, ſed ipſas ſecet, quæ ab extremitate diame- 

tri circuli ad rectos e los ducitur, intra circulum cadet, 

e 16. tertii, quod abſurdum *« eſſe oft eſt. non igitur centro r, & 
| : inter- 


— 


LIDE R. IV. „ 


intervallo uno ipſorum punctorum 6 HK LM circulus de 

ſcriptus rectas lineas AB,BC GD DE EA ſecabit. quare ipſas 
contingat neceſſe eſt. deſcribatur ut GHKLM. In dato igi- 

tur pentagono uod eſt æquilaterum, nem ci. 4 
lus deſcriptus eſt. Quod facere oportebat. 5 


cor. Si duo anguli proximi figure zquilaters & equi; ; 
læ biſecentur, 4 rt in quo coeunt lineæ um 
bikcantes; ducantur lineæ ad reliquos IM n 
omnes anguli higus erunt bilecti. 1 


PROP. XIV? PROBL. 


Circa datum pentagonum God equilaterum & equi 
angulum ſit, — deſcribere. 

Sit datum pentagonum æquilaterum & wzquiangulum - 
ABCDE. oportet circa pentagonum ABCDE lt de- 
(cribere. Secetur uterque iplorum BCD CDE angulorum, 
bifariam rectis os Bo 
& a puncto F in quo conve- 


niunt rectæ linez, ad puncta * 
ae aa FA FE. & 
e orum A 
BAE AED 7” Nc linels\ BF FA 
FE bifariam : ſectus erit. & « Cor. prz- 


quoniam angulus Bc D angulo 
cDE eſt æqualis; 1 en quideri BCD dimidium 

angulus FCD, anguli vero c DE dimidium CDF; erit & 

FCD angulus zqualis angulo F Dc, quare & latus CF lateri 

epeſt zquale 5. fimiliter demonſtrabitur & una quæque ipſa- 6. primi, 
mum FA FE æqualis unicuique FC FD. ue igitur 

rectæ lineæ FA FB FC FD FE inter ſe æq ſunt. e 

centro F, & intervallo unius ipſarum F a*FB-FCFD FE, Cir- 

culus deſcri 1 qua tranſibit puncta: atque e- 

rit deſcriptus circa ros peragonum ABCDE e 

TE vc 4 — 8 & fit ABCDE, Circa da- 


ald riprus e Quod facere oportebat. 8 
| PROP: XV. PRORL/ 
In dato chu bexagonum æ wilaterunn 6. ber - +l 
lum deſcribere. 0 : 7 


Sit dats circulus aBCDEF. oportet in arcuate ABCD 
gonum #quitarerum, & th W 
Cat 


—— — 
» 
a; 
£ 
bs 


— —hA—IF 
1 * 


— — oo room — ——  _ > > — 
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Ducatur circuli and D diameter u n, iſumatutque cen 
trum circuli j & centro quidem o, intervallo autem pc 
circulus deſcribatur x c, junctæ £6 ad puncta 3 
producantur, & jungantur A h Bc CD wh nets 1 aw 
DE EF FA. dico hexagonum ABCDEF A 
æquilaterum & — — alle; Quo- 1 8 
niam enim 6 punctum centrum eit apc F 
DF circuli, erit GE ipſi GD qualis.. < 
rurſus quoniam p centrum eſt circuli- . 
EG CH, erit DE æqualis DG: ſed GE EN | c 
iph 6.D zqualis oftenta eſt, ergo o E ipfi / "| 
ED eft æqualis. 8 igitur eſt | 
ED trianguluin, ideoque tres ipftusan- 

Cer. 3+. oY GDE DEG inter ſe æquales 

b 32.primi. les Fache rectis. angulus intent Fog” ——— 


duorum rectorum tertia pars eſt, ſimiliter oſtendetur & 

DG c duorum rectorum tertia pars, & quoniam recta lite: 

cd ſuper rectam E ; inſiſtens, 1 2 qui deinceps ſunt gc 

e r3-primi G duobus rectis æquales c efficit; exit . C63 

tertia pars duorum rectorum. anguli igitur E HD DN C63 

. . inter de ſunt Kquales. & qui iplis ad yerticem ſunt an 

don guli na Agr bon aquales 4 int, angiilis GD pes 

B. quare ſex anguli ED DGG GGS BGA AGE FGL 

inter ſe æquales ſunt. ſed æquales anguli zqualibus cir 

e26 tertii. cumferentiis inſiſtunt . ſex igitur circumferentiæ 4B l 

cep DE EF FA inter fe funt æquales. zquales autem ci 

Fig. tertii. cumferentias æquales f rectæ line ſubtendunt. ergo & ſel 

rectæ lineæ inter ſe æquales ſint neceſſe eſt, ac propteren x- 

quilaterum eſt 4 CDE hexagonum. dico & xquiangu 

lum efle, quoniam enim circumferentia A circumterentit 

E Þ eſt æqualis, communis n cn 

tota ABCD. circumferentia qualis eſt toti circum 

f BA. & circumferentiæ quidem FAB C D at- 

| — FED n vero HERS inſiſti 

477 tertii. angulus A F E. angulus igitur à FE angulo DEF in- 

lis. ſimiliter oſtendentur & reliqui anguli ee 

EF, ſigillatim æquales utrique ĩpſorum A f E FED. ergo a. 

122 eſt A DEH hexagonum. oſtenſum autem el 

e 9 1 deſcriptum eſt circulo a Bc DEF. 

„ igitur ci xagonum æquilate & #quiat- 
gulum deicriptum eſt. Quod — eng pf 


Ex hoc manifeſtum eſt bexagoni latus, ei quæ eſt es 
centro circuli zquale eſſe. & ſi per puncta ABC DEF com 
tingentes circulum ducamus, circa circulum * 

| | | exi- 


44 4 


primi. 


R482 8 ATS SF ß 5 


LIE EM IV. 
| 1 0 Gl hs 
quz in pentagono dicta funt: & preeterea 4aniliter in dato 
hexagono circulum inſcribemus, & circumſcribemus. Quod 


- PROP. XVI. ROI. 


In dato circulo quimadecagonum equilaterum G £qui- 
anzulum deſcribere. | | 
Sit datus circulus a Bc D. oportet in 4 BCD circulo quin- 

decagonum æquilaterum & æquiangulum deſcribere. Sit 

ac latus trianguli quidem equilateri in ipſo circulo a2cD 
deſcripti, pentagon vero —— latus A B. quarum igi- 
tur partium eſt A B CD F circu- 

* earum circum 

ferentia quidem A BC, ter- 

tia exiſtens circuli, erit quin- B; 

que; circumferentia vero A B, E 

IEF 

. ergo reliqua BC « * : 
duarum. Bc bifariam _ — 
in puncto E. quare utraque ipſarum B E E c circumferentia- 
rum, quintadecima pars eſt a c D circuli. fi igitur jungen- 
des BE EC, zquales ipſis in continuum rectas lineas in Cir- 
culo AzcD aptemus, in ipſo quindecagonum zquilate- 
ot & æquiangulum deſcriptum erit. Quod facere opor- 

Similiter autem iis quz dicta kunt in pentagond 0 fi 
circuli diviſiones, contingentes circulum ducamus,citcai — 

2 uindecagonum — & . — — 
inſuper dato quindecagono atero uia 

drculath inferidetmus, & circunnſeribemus * | T. | 


* 
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'DIFFINITIONES: 


lt 


NN 


Multiplex eſt ee ane me minor Wil :.. 
metitur. aha ed; 4 7 © „ 8 , f 


ar 
4 — te ES & 
neris, ſecundum EST rg mutua N habitudo. 


5 | eg . > Tr 
P 3 irudines ab th A 
multipli — — 
n on * V "IN Na 7 82 Sov 

In 3 "Het prin 40 
ad ſecundam & tertia ad quartam, quando primæ & tertiz WW 
Aue multiplices, ſecundæ & quartz æque multiplices, 2 
juxta quamvis multiplicationem, utraque utramque, vel un! Wi -:. 
ſuperant, * un r e Nc 


Mlagnitudines . ee tone labent, pr - 
poppe vod 2547 be ne3nou 0.00 75:51 WY Be 
vi ill: 


'L1iBER V. 
— -. . 
= autem zque multiplicium, multiplex quidem pn. 


yerit multiplicem ſecundz, multiplex vero tertia 
ä a ne une prima ad ſecun- 


habere dicitur wy tertia 


des 0 ALES, M110 

Analogia vero i in \ tribus terminis ad minimum n conſiſtit, 
2 © 

Quads © tres —— es ſunt, prima ad 

deu q rp 

XI 5 


wt). | tem or magnitudines ſunt proportio 
25 oe We een habere ue pep Ix; 
ejus quam habet ad ſecundam, & ſemper deinceps, una am- 
-- WH lis, 2 ee 


1 > = . 
a a 
4 F ; +} "ft 2 ? 4 : | 5 . 
mor ul 1 Ob nete XII. I en d 9 


Hana vel ſimil is rationis e A 
nas antecedentes quidem een > conſequences vero 
— conſequentibus 


2 


O. a ubs e xXx III 9 
A * ——— eee eee 
„en utecedentem comoquettd conſequent 
oP. 


_— ratio eſt e we ut eau, 


tertiæ 2 * es £757 xv. 

plices, 

el un Congo ras ef umptio antecederitis und cum 

der i ren 
I 85 


8929 per ae a al hen con conſequenter. | XVII 


9 
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„XVII 


Converſio ratiomis eſt Ayu e ad aan 
quo antecedens im can feen luperat. 


XVIII. 


Ex æquo ſive * ualitate ratio eſt, cum places WOW 

rudines extiterint, & ipſis numero æquales, quæ binæ 

3 ſumantur & in A 5 r — tone, fueritque ut in primis 

= magnitudinibus prima ad ita in ſecundis magnitu- 

"4 dinibus prima ad ultimam: vel * eſt ne extrema- 
rum per ſubtractionem mediarum. TRE 


XIX. 


Ordinata proportio eſt quando fuerit ut antecedens ad 


uentem, ita antecedem ad contequentemn ; ut autem 
conſequens ad aliam quampiam, ita confequens ad: aliam 
quampiam. ** 


Perturbata vero proportio eſt quando tribus heel 
magnitudinibus, & aliis ipſis numero æqualibus, fuerit ut in 
primis magnitudinibus antecedens ad oonſequentem, ita in 

. ſecundis magnitudinibus antecedens ad conſequentem, ut 
autem in primis itudinibus conſequens ad aliam quam- 
piam, ita in ſ is alia quæpiam ad antecedentem. 


AXIOMATA, 


* 
| Due 6 five equaliun 2 5 mutiplics _ _ 


1k 


Quarum cadem æque multiplex vel uarum pats 
funt que multiplices, e Fr =q 


PROPOSITIO I. THEOREMA. 


Si Fuerint quotcungue magnitudiner quotcungue mu: 
gnitudinum, æ qualium numero, . == 
.©que multiplices, quotuplex ef una maguituda uni. 
1, totuplices erunt & omnes omnium. 


Si quotcunque AB 9 19 2 5 
pine lien E RL bee — 


ak 


eee. S RD2ÞP 3 3Rp2 


Lern v. 


mukiplices. dico quotuplex eſt A B i E, totuplices eſſe & 
4B D ſimul i 2 Pr 5 


nam, enim Aa 8 æque 
multiplex eſt ipſius x, ac nn M 
magnitudines 

ualis Ex, & cH æqualis y; erunt & a6 _ 
1 — , n ratione quo- Et: 
i Kern 7 — | 

H 

. ex eſt una magnitudo unius . erunt © 
omnes omnium. Quod demonſtrare permet a 
"PROP. 1 THEOR. 


nt in AB, ipſi K-, 4 
. dividatur A 
an quidem in partes ipſ! 1 105 
ſint AG GB; & CD 8 in partes æ- 6G ; 
quales 18 F, videlicet c H HD. erit igitur 
multitudo partium ch HDH zqualis' multi- 
tudini ipſarum 4 6 GB. & quoniam 4 & eſt 5 8 
GB D = bs, F. quot ſunt 
Dr 
rpg ip 8 —_ — 2 A 
erunt & AR CD ſimul rand th 
— 1 5 F mul Si igitur fuerint Pom D . 
- — — quotcunque magnitudi- e 
ualium numero, ſingulæ ſingularum ah ace 
Si prima ſecunde aque multiplex fart ac - tertis 
quarte, fuerit autem & quinta ferundæ æ que mul- 
tplex ac ſexta quartæ; erit etiam compoſita prima 
eum quinta ſecundæ & que W ac tertia cum 
ſerta quarte. 
Sit prima as ſecundz c que ane, ac tertia DE 
Fa r. ſit autem & quinta BG 
dz Cc æque m 


enge 24 D 
ſexta E H quartz F.dico _ * ah 
priceart ho than Af, A'S 1 2 
ſecunde c que multiplicem eſſc . 
xc tertiam cum ſexta ſc. D H quar- | Þ 
e G0{ GN Wye 4 | 4 
W ac NE ipſius F; We Re ng. 
rudines ſunt in AB #q Kory | 
terunt & in DE 2 F. n & vcr 
rin x6 xquales c, N OT ales r. quot 
igitur ſunt. in tota Ad æquales c, tot erunt & in tota D 
=quales F. ergo. quotuplex fy 40 ipſius c, totuplex eſt & 
n 3 DH 
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4 | pn jpfius r. & compolitaigitur! prima eum quinta 40 f-. 
We: *cundz c æque multiplex erit, ac tertia cum ſexta py if 


' quartz F: quare ſ: prima ſecundæ que multiplex fuerit, 

= tertia d ſuerit autem & quinta ſecundæ que mul i 
tiplex, ac * — ; erit compoſita quoque prima, cum 
= que multiplex ſecundæ, ac tertia, cum ſexta quatt. 


emo 8 
r 


7 


1 : 
an Ass 


"PROP:IE THEOIR. 5 


& prima ſecundæ æque multiplex fuerit ac tertia 
rauarte ; ſumantur autem &que multiplices primæ 
8 tertiæ; erit &, ex quali, ſumptarum utrague 
urriuſque que multiplex, altera quam ſecunde, 
— AA ˙ A . 


ut prima a ſecundæ B æque multiplex ac tertia q quartz 
D: & — > als c que multiplices EF G H. dico 
EF; æque multiplicem uit J op | 
ls cha pe oP: 
us b. Quoniam enim £05 32155 th ws 
E F æque multiplex eſt 7 a hate: 
ipfius A, ac Gn ipſius 4 2 
quot magnitudines ſuntt Pigs 1 
in E æquales A, '- IO þ 4 * L 1 0 


1 > 


* 
4 S | rY * * 34% + ; — 


erunt & in G H æquales 
OL. 77 5 22 I ; 
110 in wo nov oy . 
A Kquales EK KF; „ eee e 
GH vero 3 3 1% nel Saw © 1 
magnitudines 2 c, videlicet o LE. erit igitur iph- 
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d D perpendicularis. ſed & perpendicularis eſt ad B; b. 

ergo E D etiam ad planum per BD DA perpendicularis *erit, 4 hujus. 

& ad omnes rectas lincas quæ in eodem exiſtentes plano 

iplam cont ingunt, rectos 12 

8A AD eſt DC, quoniam in plano per BD DA ſunt 3 AB g 2. hujus. 

BD; in quo autem ſunt AB BD in eodem ; eſt ipla 5 17. hujus. 

1D iyſi DC eſt ad rectos angulos: ideoque CD ad rectos 
os eſt ipſi DE; ſed & etiam ipſi v B. ergo cy duabus 

rectis lineis DE DB ſe mutuo ſecantibus in communi ſecti- 

one p ad rectos angulos inſiſtit; ac propterea plano per ÞD E 

DB eſt . ad rectos. angulos. planum autem per DE DB eſt 

ubjectum planum. ergo c Þ. ſubjects plano ad rectos angu- 

bos erit. Quod demonttrare oportebat. © 

KS PROP, 


| 


— 
— iq 


— 8 
3 N 


ny 
N 

* hs ae * 1 0 
— p oa 


bee : 
E SIT TE... 


* — 
— — , 


— n 
2 14 » * * 


221 —— * 
2 


n 


: 1 > 
<<” — 


angulos. at in plano per f 3-Piffin. 


4 . 
” n__ 


_ 
— — 


—— — 


1 


Pre RS 


- © 


* 


. * 


315 8 * 
— 5 


1 


: 


- 
* wes 


1 


n 


5 x 
_—_ = 


- 
Ld 


wt 


5 *... . 
1 
- ** 22 


164 


ducatur GHz; in 2 " 
tem tranſeunte per E 


Ker enen nt n s pho. dy 
lem eſſe. aſſumantur im BA BC ED 


F BEAN DF, quoniam igitur BA fo”: 
433- _— N of Lp gs 445 


EUCLIDIS ELEMENTORUM. 

IND "PROP. TX: THEOR: 

Woe 3 lnes fant parallele, non exiftentes 
r e aver ſe po 
ratelz erunt. 

Sit utraque ipfarum 4 CD parallela nd EF, non exiſten- 
tes in eodem, in quo ipſa cope AB ipſi CD parallelam 
eſſe. ſumatur in EF quodvis punctum o, Were 


plano quidem per EF AB | 
tranſeunte, ad r angulos be! 


rurſus ducatur ipſi EF 
rectos angulos G K. & qua- 
niam E ad emden i, 
1 2 ad =. los plano 

erit EF etiam ad r F deg per GH GK 
tranſeunte. atque eſt EF ipſi AB 8 ergo & AB pla- 
no per o k ad rectos angulos eſt. eadem ratione & co 
plano per Ho k eſt ad rectos angulos. utraque igitur ipſa- 
e lano per H GK ad rectos angulos erit. Si au- 

2 ad rectos angulos fue- 
— — c erunt inter AB, Lk CD eſt pa- 
re Quod demonſtrare 
* PRO P. X. THEOR. 


Si due ref lines ſeſe contingentes, hed Ns 
neit ſeſe contingentibus ſint parallels, non. autem in 
ebam plano; & quales n contiuobuut. 


Duæ rectæ lineæ ſeſe * duabus rectis 
ligeis.DE EF ſeſe ſint 


gun ABC angulo DEF qua- 


2 AE 


BF inter ſe æquales: & jungantur 4 


& parallela ipſi B E. eadem ra- 
_—_— ipſi E ·E 6 3%. en | vie 
grit, utraque igitur aplarum Ap CF | 
ipſi BE æqualis eſt & parallela. Ale v | 
tem eidem rectæ lineæ ſunt parallele, < 
err eodem plano; & in- 


RB 0 ler ity tu cn ow 


— 


/ 


L IIIA XI. 4 165 
ter ſe parallelæ 5 erunt. ergo a h parallela eſt ipſi OY & 65 5- hujus 
æqualis. atque iplas conjungunt AC DF; & A C * 

DF æqualis eſt & c parallela. & quoniam duæ rectæ 

3c duabus DE EF æquales ſunt, & baſis a c eſt æqualis 


duæ rectæ lineæ ſeſe contingentes, duabus rectis lineis ſeſe 

contingentibus ſint parallelæ, non autem in eodem plano; 

æquales angulos continebunt. Quod oportebat demonſtrare. 
"PROP. XI PRO. 

A dato punco in ſublimi, ad ſubjectum planum, perpen- 
dicularem rectam lineam ducere. r ON 
dit datum quidem punctum in fablimi a, datum autem 

ſubjectum planum ; H. oportet puncto 4 ad ſubjectum 

planum perpendicularem rectam lineam ducere. In ſubjecto 

mo ducatur quædam recta linea utcunque B c, & à pun- 
A ad B per jcuU- - 2 A u S 

faris agatur * 4 D. fiqui dem fÞ 1 is 


witur a icularis si re 
t etiam 4d ſubſectum pla- dne 
eee Cr gued nne 
proponebatur: ſin minus; | 


ducatur & puncto p ipſi ac 2 


in ſubjecto plano, ad rectos c 


angulos DE : & à puncto A ad DE perpendicularis *du- G . prĩmi. 
— AF. denique per 7 ducatur & H ipſi Bc parallela. 12 primi. 


Quoniam ꝝ c utrique ipſarum p 4 D eſt ad rectos 

ert q & Bc ad Angulos plano per E D DA i 
quin ipſi Bc parallela eſt c H; ſi autem ſme duæ rectæ lines 
parallel;e, quarum una plano alicui fit ad rectos angulos; 


& reliqua + eidem plano ad rectos angulos erit. quatre & . 8. hujus. 


GH plano per E D DA tranſeunti ad rectos angulos eſt: ac 
propterea ad omnes rectas lineas, quæ in eodem plano ex- 
iſtentes ipſam contingunt, eſt F perpendicularis. contingit f x. Diffia. 
autem iplam a F exiſtens in plano per E D DA. _ 
perpendicularis eſt ad a F. & ob id Ar eſt 
ad GH: eſt autem A ad DE i 


eo AF 
erpendicularis eſt ad 3 ipſarum = 6 DBE. fi autem 
recta linea duabus rectis lineis ſeſe contingentibus, in com- 
muni ſectione, ad rectos angulos inſiſtat, etiam plano per 


ipſas ducto ad rectos 4 Efit: quare ar plano per 
0 6 ͤducto eſt ad 1 angulos. planum autem 


1D elt ſubjectum planum. ergo a'F ad ſub) 5 
num eſt perpendicularis. A D pungt fb a, af 
A 4” , . | 


A Be 33.primi. 


baſi Oy ; erit 4 angulus A 3c angulo DEA qualis. Si igitur 48. primi. 
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 conftituerc. Intelli 


4 11 hufus 
b 31.prim1. 


Aden 


line aB ac DAE in uno 


9 3. Diffin. 


EUCLipis ELBMWMENTORUM 


ſubjectum cee recta linea ducta eſt ar. 
Quod facere oporte | 
AB) ud N 


— 42 2 gh 
PROP. XII. PROBL,.\ IDO 


Dato Slave 4 pu do quoi in ipſo datum eft, as. cin 


angufos rect̃am lincam conflituct e. 


Id. 


Sit datum quidem planum gu, lin auen 


quod in ipſo ſit A. oportet 2 
puncto 4 ſubjecto plano ad 2 * 
rectos os rectam lineam 1 

tur ali-⸗ 
quod punctum ſublime 8B, 4 
quo ad ſpbjectum * ar "4417 ATE 
Satur - perpendichlatis 3e 9 | 
& per A ipſi Bc parallela 4 
ducatur a D. quoniam igitur duæ rectæ linez ae ſoa 
AD CB, una autem ipſarum Bc wal lano eſt ad rectos 


. . 7 7 on A ey 7; 1 # » 


angulos ; & reli RT my grants los 
erit. Dato i cur plno a 2 uhh eſt yn 20 
— — recta linea e 

oportebat-. red 


pROP. XIII. e 


Dato FI & puncto quod in Ipſo eft, due rectæ lines 
4 Saaler, ae m ee, t eadem parte. 


8 enim Fey poteſt, dato been puncto jugg in 


quod in ipſo lt 
az duæ rectæ lineæ AB AC e . — conſtituantur 
ex eadem parte: E dm - * 1 


pee: per BA AC, quaoqegt 7 


ſectionem 4 in 
. 
am. faciat D AE. — 


ſunt plano. & quoniam C 4 Gal 
ſubjecto plano ad rectos an- V ? E 
gulos eſt, e l lano 
exiſtentes iplam contingunt, rectos faciet angulos. contingit 


DAE, quæ eſt in ſub lus igi- 
—— eadem rr ergo 
angulus e A E ipſi 3 AE eſt æqualis, & in uno ſunt plano, 
quod fiert non poteſt. Non igitur dato plano, à puncto, 


quod in ipſo eſt, duæ rect line ad rectos angulos conſti- 


tuentur ex eadem parte. Quod ede, or 
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Ad que wel eadem recta linea o e 0 5 ea 
parallela ſunt. - Mt 0" * 


Recta quædam linea a n ad 1 ae planorum 


2 EF e cularis. dico ea pla- 
Si enim non ita ſit, pro- 


egen inter ſe: convefiant, 
8 communem̃ ſectionem faciant rectam c 
lineam o H; & in ipſa GH = 
vis puncto k, jungatur AK BK. O. 
W 3 . | 
EF planum; erit & pe 1 by; 
1s pam u rectam lincam in plano EF | 
— exiſtentem. quare angulus N 
x rectus eſt. eadem ratione & BAK - 


Src * if ue trianguli a K duo 
e duobus rectis ſunt 


ae quod fieri non « poteſt. non int pus cD 52 7 primi. 
producta, inter ſe convenient. quare CD 'EF lela ſint 


neceſle eſt. Ad quæ igitur plana, eadem recta linea eſt | 
88 ea a parallela f ſunt. Quod od demonſrare porter 


PR OP. XV. 'THEOR. 


9 An lines ſiſe tangentes duabus reffis met 
ſeſe tangentibus ſint parallelæ, non autem in codem 


5 rw 0 que per 2 tranſeunt Plana parallels 


83 linex ſeſe tangentes AB Bc, duabus rectis li- 
eis ſeſe tangentibus DE EF parallelæ fint, & non in eo- 
— — dico plana quæ per AB | BC, DE EF ni 

inter ſe non 
— 24 * . 
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Qo B ad planum, qu = 
DE EF — pendicu AY Ok 4 " | j 
huis B 6, quæ plano in pun. 17 
2 Ccurrat, & per 6. 

ducatur ipſi qui E D pa- 27431 


— ipſi vero E . | Wy 

ela Gk. itaque quoniam BG . 
planum per DoE EF; & ad omnes rectas lineas quæ ipſam 
contingunt, & in eodem ſunt plano, rectos faciet © angulos, « ;. Dit 
ee, ok, quæ lang 30 
4 em 


y : 92 * — — by * 
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eodem plano. rectus NIA gms BGH d 
BGK. & quoniam 0 parallela eſt ph en anguli G9 | 
b x9 primi. gg g duobus rectis ſunt — neing eſt dn. . 


ergo & GBA rectus erit, ideoque Gn ad BA — — 1 
aris. eadem ratione & GB eſt perp dicularis ad 8c. f 
cum igitur recta linea BG duabus 5 Uneis B A Bee 
invicem ſecantibus ad rectos angulos fiat” erit 80 etiam il {ec 
4 4 .hvjus. ad planum per BA Bc ductum 4 perpendicularis. atque eſt N Pla 
ad planum per og EF perpendicularis. ergo gd perpendi- ff Ct 
cularis eſt ad utrumque *. "ich uz per AB BC, DEEF FW. 


; tranſeunt. Ad quæ vero em echt linea eſt per- M. 
14 hujns. Pendicularis, ea parallela . llelum igitur eſt planum K 
pet AB BC Mano per BEE 7 Aare fi duæ rectæ linex ſel mur 
tangentes duabus . lineis ſele tangentibus ſimt paralleæ, WM 
4} e in eodem plano pont or per ipfas mens Pan 
erunt. Quod dev oportebat. ecru 
E AC 
©. PROP; xvI. THEOR: 210% 
S duo plana parallela ab aliquo plans eue commu: al 
© nes ipſorum ſet7rones Parallele erunt. ter 


- Duo plana parallela 4 B 105 a plano aliquo EFHG 56 a 
centur ; communes autem ipſorum ſectiones fint E GH MN g 
dico E # ipſi GH: IE eſſe. Si enim 2 5 eſt parallek, I 
productz EF GH inter ſe convenient, vel b rl FH, G 


ele r AB. e- 2 
ratione & x eſt in c h plano. ergy}: 
plana'a B CD producta inter ſe conve- 
nient. non conyeniunt autem, cum pa- 
rallela ponantur. non igitur EF GHH 
, rectzz line productæ convenient ad 
partes F B. fimiliter demonſtrabimus n- 
que ad partes E & conyenite, fi ucantur. que” autem Womn 
neutra ex parte conveniunt ele funt: ergo Er ip nat 
n eſt parallela. Si igitur duo plana — ab aliquo dum 
plano ſecentur Se ipſoruem . tefto! 
a 1 1 e rien (4 0 F dhe #4 RO gu: 


* 
1415 0 * 


j * 1 
: i 


x 
16 rf LIE E NIE 5 169 ual 
„ 
. 7 
. I * 
1 PROP. X VIE THEOR." 7 
$ duc recnæ lines & parallelis entur Planisy in 2 n | ; 
am propor trones ſecabuntur. on 1 
uz rectæ lineæ a B cD 2 parallelis planis an KL MN * 
ſecentus, in punctis 4 E B C F D. dico ut AE recta leg e . 
pam E B, ita eſſe CF ad FD. Jungantur 1. 1 
_ AC BD AD; & occurrat AD pla- [FE r 0 . 
in puncto x : & Ex Maſe 5 LETS * 
85 MN 2 plano E3D% tur, cent. 1 of 
munes Em iones EX BD paral-— 3 By 
lex +. ſunt. eadem ratione quoniam duo * X\ OD ES i 
plans. parallela GH KL à plano AR f RK WN (ah. ' 
lecantur, communes ipſorùm ſectiones mu OE | 
4 Fx ſunt parallelæ. & quoniam uni — 


Bos -_ LEP. 
8 


- * 


aterum 2 AB D, Videlicet ipſi 7 
50 parallela ducta cit E x, ei * 3 ak 
ia bert A x ad x p. rurſus quoniam uni 11 
aterum trianguli ADC, Py ipſi ac parallela ducta eſt 5 » ſexti. 
i, erit * Ax 7 ita CF ad ꝶ p. oſtenſum autem 
et ut AX Gr AE ad EB. ut igitur AE ad 
:3, ita eſt C ad F D. Quare fi duæ rectæ linex à Paral- c r1 quinti. 
lelis ſecentur planis, in eaſdem e ſecabuntur. 
Cod demonſtrare oportebat. 


PROP. XVIII TUEOR, 


$: recza Ines plano alicui 2 4 rebror angulos; 6 


omnia quæ per ipfam tranfennt plana cidem plano 
ad retFos angulos erunt. | 


Reta links one en debate clenndeodigndits mc 
fulos. dico & conn plana — — er AB 1 


"JOE IEA 


: Par N ee ER AA 4 8R_.<- Koen blows 
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SEM 
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11 


8 
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lubyecto plano ad rectos an- 1 by” 
glos eſſe. Producatur enim» fo Þ noon nn þ 3 
fer A ; planum DE, fr quuue en pot nn tÞ » % 
Pani Ds, & ſubjecti plani U.. 1 
ommunis ſectio R: & 3 
ſmatur in c R quodvis pun. * 
dum y; à quo ipſi ck ad 7 


cos oe,in Dx Pang, 
dueatur FG. quoniam wicr 40 a} ben — 2 
perpendicularis; & ad omnes rectas lineas, que ipſarn. com> 


unt & in eodem ſunt * a exit. ö 
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etiam ad c x W lus igitur 4 K rect Ia 
eſt: (ed &GFB rectus. ergo AY "yaralleta eſt ipſi pe. {Mis 
eſt autem as ſubj „„ 


* 
: 


aut 1bjet 45 % 2 £01501 fat 
no ad rectos angulos. & N olan 
igitur eidem plano ad r E / 
+ 8. bjus. angulos 6 erit. at planum n / 
ad planum rectum eſt, quan- N 9 } 
do communi e ITY Pf of 
ctioni ad s angulos 2 ooh Abt: - 0 8 
4 Difin ductæ rectæ lineæ in uno FJ” 7 


* 5 "3 
hujus. planorum, ung wha: ad rectos angulos . ſint: at com- 80 
muni planorum ſectioni c E in uno plano DE ad rectos an- Monti 
gulos ducta vd, oſtenſa eſt ſubjecto plano ad rectos eſſe ¶ lbet 
angulos. ergo planum DE rectum eſt ad ſubjectum planum. enim 
fimiliter demonſtrabuntur & omnia quæ per An tranſeum Woh 
plana ſubjecto plano recta eſſe. Si igitur recta linea plano Wr:r{p 
alicui ſit ad rectos uke & omnia quæ per ipſam tranſeunt ¶ bet 
plana eidem plano ad rectos angulos erunt. Quod oportebut Won 


+ PROP. XIX THEOR. | . trad 

S duo plana ſe invicem ſecantia plano alicai ſint ad Mix. 
rectas angulos, & communis | aol ſecrio erdem Wnt 
plan 0 ad rectos angulbs erit. 253909 © ee 
Duo plana ſe invicem ſecantia 4 B | BC ſubjecto 5 muni 
ſint ad rectos angulos: communis autem ipſorum ſectio lit & an 
BD: dico BD ſubjecto plano ad rectos angulos eſſe. Non or ef 


enim, ſed ſi ſieri poteſt; non ſit D ad Gn ſunt, | 


: i 
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rectos mY ulos ſubjecto plano : & A | de o 
puncto o ucatur in plano uidem an | D ii wo. 
pl A D rectz lineæ ad angulos att Mus 


DR: in plano autem Bc ducatur ip 
op adreftos angulos Dr. Et quoniam | w | 
planum A ad ſubjectum planum rectum / 


eſt, & communi ipſorum ſectioni a965j 


24. Dim̃n 


5 13-bojus, fant ex eadem quod fieri non . poteſt. non igitur 
ſubjecto plano à puncto D ad rectos angulos conſtituentur 
Aliæ rectæ line, præter ipſam p, communem planorum 


AB BC 1 


r LL ka 818% 3dr con . 
1.8 ſecłionem. quare p ſubjecto plano eſt perpen 
aris; Ergo {i dug 2 8 invicem OO DIDY 
far ad rectos ;angulos, & ele m feat eidem 


» oo + Daher 


duo fd rectos angulos erit. 


0 6 
$1 
a 


/} _| PROP XX THE 


& ſoliaus n tribus angulir planis Ame 
dub quiliber 705 0 majores Junt , : eee 
ſumpti. * 


Solidus angulus ad 4 ttibus angulis planis BAC CAD/DAB 
contineatur. dico angulorum BACH HAD DAR duos quol- 
bet reliquo majores eſſe, eee e 55 
Ae as DAB an 2 

inter ſe æquales ſint, 
perſpicuum eſt duos — 
bet reliquo majores eſſe, 
quomodocunque- ſumptos. 
in minus, ſit major BA. 
& ad rectam lineam 4 , K&K MH 


ar in ipſa A, con- 


aur a angulo DAP, in -plano per BA AC tranſeunte, 223. primi. 


zQualis anguſus BN E j ponaturque ipſi a D is AE & 
fer E ducta BE c ſecet recta . o & 
d DC Jungantur. gs. mam DA eſt zqualis A E, com- 
munis autem A B, duæ DA A 2 fam duabus AE A B; 
Kangulus DAR #qualis eft BA E. baſis igitur DB bali 


Ir eſt + xqualis.” & quoniam duæ D's DC ipſa BC 1 


. quarum DB 1 oſtenſa eſt ipſi BE; erit re 
dc quam reliqua E c major. qudd cum vA fit qualis AE, 


communis autem xc & baſis ᷣ major baſi E C erit e an- 25 primi. 


galus DAC AR 4 ex conſtructione eſt DAR 
Wulus æqualis ipſi B AE. quare DAB DA C anguli, an- 
go B A e majores ſunt. ſimiliter demonſtrabimus, & ſi duo 
vy alii ſumantur, eos reliquo eſſe majores. Si igitur 
dus angulus tribus angulis planis contineatur ; duo qui- 
be 2 majores Lee rener ere Quod 


—< SE 498. #® *& 


"PROP. XXI. THE OR. 


unis ſolidus angulus, minoribus . ed 2 | 
exgulis plauis continetur., | 8 


Sir olidus angulus ad 4, dans angulis BAC: cab DAB 5 


44 COn- 


oportebat de monſtrare. 
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E UCLIDIS ELEMENTORUM 


contentus. dico angulos BAC CAD DAB quatuor rectis 


* 2 hajus. quilibet reliquo majores*ſunr. 


* 32 primi. g DNR ſunt 5 æquales duobus rectis. ſex 5 tre 


- 


4 4.primi. 


-br4primivad E H. major igitur eſt & + recta linea A c utravis ipſa 


eſſe minores. Sumantur enim in unaquaque ipſarum AB ac 
AD quay's panels. C D, & BC CD DB jungantur. Quo- 
niam igitur ſolidus angulus ad A 

B, tribus angulis planis con- | 


tinetur CBA ABD CBD, duo 


i igitur CBA ABD, an- 
abe ſunt majores. ca- 
em ratione, & anguli qui- 
dem g c A A c b, majores unt 8 
angulo BCD ; anguli vero DA ADB majores angulo c 3 
quare ſex anguli CBA ABD BCA ACD ADC ADB tribus 
angulis CBD BCD CDB ſunt majores. ſed tres anguli c By 
anguli 
CBA ABD BCA ACD ADC ADB, duobus majores 
ſunt. quod cum ſingulorum triangulorum ABC ACD ADB 
tres anguli ſint æquales duobus rectis, erunt trium triangu- 
lorum noyem anguli CBA ACB BAC'ACD DAG CDA 4 
DB DBA BAD æquales ſex rectis. _ quorum ſex angul 
ABC BCA ACD CDA' ADB DBA. duobus rectis ſunt m 
res. reliqui igitur Bac AD pA tres anguli, qui ſolidum 
continent angulum, quatuor rectis minores erunt. Qua 
omnis ſolidus angulus, minoribus quam quatuor rectis an- 
gulis planis continetur. Quod oportebat demonſtrare. 
PRO P. XXII. THEOR. | 
St ſiut tres anguli plant, quorimm uno religuo ſin! mi 
jores, quomoabcunque ſumpti, contineant auten 
tpſos ref? linea aquales eri poteſt, ut ex tis que 
rect᷑as æquales conjungunt, triangulum conflituatur. 


Sint dati tres anguli plani a h c DEF GHR, quorum duo 
reliquo ſint majores, quomodocunque ſumpti: contineant 
autem ipſos æquales lineæ AB BC DE EF GH HK,C& 
AC DF GK jungantur. dico fieri poſſe ut ex æqualibus ipſs 
AC DF GK triangulum conſtituatur : hoc eſt duas 'xeliqua 
majores eſſe quomodocunque ſumptas. — anguli ad 
ad B E H fintequales, & ac DF GK æquales - erunt, & 
duæ reliquà majores. fin minus, ſint inæquales anguli 20 
BE H, & major fit us ad B utrovis ipforum qui ſur: 
rum 
AC un cum altera ipſa- 
em. dico & DF GX ipla Ac 
majores 


DF GK. & manifeſtum eſt i 
rum Dy ox, reliqua eſſe ma 


* 


— LI E R AF. ak 4. 7 | I73 
ectis I najores'efſe. conſtituatur ad rectam lineam a B, &:ad-pun- « 23-primi. 
ac cumin ea B, angulo G6 4x æqualis angulus a 3 L, & uni 

1, LOUIE: 144 f 8 E 2 baff 2 Ap dA 


"IS . 
HAS 


A C 5 „ — 


| ipfarum' fone er GH HX ponatur æqualis BL, & 
be r er jungantur. Quoniam igitur dur 42 BL duabus GH 
10U of 4x æquales ſunt, altera alteri, & angulos æquales conti- 


8 — - IG 
* 1 a * D 
1 Ko i * 2 2 

b * 


p nent; erit baſis AL baſi 6 x æqualis. & quoniam anguli i 
ul 1 E u, angulo A B C majores ſunt, quorum angulus c H E eſt N 
Jos oh zhualis ipſi a BL ; erit reliquus qui ad E, angulo LAG ma- 5 
pvr. quod cum duz Ls Bc duabus DE EF æquales ſunt, 


NS iN ihers alteri; & angulus DEF angulo LBC major; baſis DF 
WW baſk Lc major b erit. oſtenſa eſt autem & K æqualis AL. 424 primi. 
"ul ego or GK ipſis 4 L. L. c ſunt majores ; ſed AL LC ma- 


— — . 7 Ws , ry — 
2 
S 


” * 


zuy pres ſunt ipfi 4c. multo jgitur DF GK, ipſa Ac majores 4 
un crunt. quatre rectarum linearum ac DF GK duæ reliqua 795 
uae majores ſunt quomodocunque ſumptæ; ac propterea fieri 1 


* eft ut ex æqualibus ipſis 4 c DF GE triangulum conſti- 

— —ͤ—ũ— 25 5 | 
PROP. XXIII. PROBL. 

ms Ex tribus angulis planis, quorum duo reliquo [int ma- 


tem Ml Jes, quomodocungue ſumpti, ſolidum angulum con- 


zue Mituere. opertet autem tres angulos quatuor rectir 


. „ 


1, e minor,. 


plani aBC DEF GHR, quorum duo 


= 


Sint dati tres anguli 


duo reliquo ſint majores, quomodocunque ſumpti, ſintque tres 
IBS 7 I E | | 7 


ſunt A 0.9 4105; 5 N F — 
rum anguli quatuor rectis minores. oportet ex æqualibus i 
ipſa- NAC DET GAH ſolidum angulum conſtituere. abicindantur 


ales aB ne KF GHUK 5 &@AC DF ox jungantur. 
JoT n b fert 


n 


= .* 
* 4 * 
: 
* * 
9 
F. 
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174 Euciribts EIEKHNTORUA 
fieri igitur poteſt ut e #quatibus ipſis XC A 
« x+.bujus. tuatur's triangultim. Itaq;tie / conſtituatur L MN, 1 Ur Ac 
512. primi. quidem fir &qulis L , D vero ipſi aN: & pfterta d 
| pf l. N, & citca l. MN trianguluni circulus I. N N 7 defeti- 
, © 5 quarti. patur: ſumaturque ipſius centrum x, quod vel erit if. 
tra ttiangulum LM N, vel in uno ejus latere, vel extra, 
Sit primo intra: & L Xx Mx Nx jungantur. dico A3 

FE. 4 _: 2&5 wkrrivony woofer rad, 
i enim non et vel | Ws” ap 

AB erit æqualis L. x 
vel ea minor. ſit pri- 
mo qualis. quoni- 

am' igitur A B eſt æ- 
1 Lx, atque eſt 

AB ipſi 8c æqualis; 
erit Lx æqualis Bc, wenn 

X M. duæ igitur AB Bc duabus Lx XM æquales ſunt, al. 

tera alteri; & Ac baſis baſh LM #qualis ponitur, quare 

48. primal. 4 angulus ABC angulo L x M eſt æqualis: eadem ratione & 
angulus quidem DEF eſt æqualis angulo MX N, angulus 

vero GHK angulo xx L. tres igitur anguli A'BC DEF GHK 

tribus LX M MXN NXL zqualesfunt, fed tres L KM NMI 

e Cor. 15. Nx L quatuor rectis funt « & quales. ergo & tres ABC DE? 
primi. GE æquales erunt quatuor rectis. atqui ponuntùr quatuo 
rectis minores, quod eſt ahſurdum: non igitur 4B ipſi L 

eſt zqualis. dico præterea neque A B minorem eſſe ip a LY 

fi enim fieri poteit, ſit minor, & ponatur ipſi quidem 4 
zqualis x o, ipſi vero Bc zqualis & Þ, & 0 jungatur. quo- 

niam igitur AB eſt zqualjs Bc, & x O ipſi xy æqualis erit 
ergo & reliqua 01. feliquæ v eſt æqualis; ac. proptera 
Fa ſexti. LM parallela / eſt ipſi o“; & Lux tfiangulum triangulo 
ox æquiangulum. eſt , igitur ut xL ad LM, ita X© ad 
oP; & utando ut Lx ad xo, ita LM ad © f. major 
autem ei Li, xo. ergo & LM quam op eſt major. 
ſed I. M poſita eſt æqualis a c. & ac igitur quam oP ma- 
| jor erit. itaque quoniam duæ rectæ lmez A Bc duabus 
bg. primĩ. OX XP æquales ſunt, & baſis a C major baſi op; erit 6 at 
gulus ABC angulo o x major. ſimiliter  demonſtrabimus 
& DEF angulum majorem eſſe angulo Mx N, & angulum 
GHK O.NXL. tres igitur anguli ABC DEF GHK ti 
bus LXM MXN NXL ſunt majores. at anguli ABC DE? 
G HK quatuor rectis minores ponuntur. multo igitur angul 
; Cor. 15, LXM MXN NXL minores erunt quatuor rectis. ſed & 2- 


* 


1 - 


£ 4 ſexti. 


quales. quod eſt abſurdum. non'igitur 4's minor eft;'quath 
LX. 


pr:mi, 


N04. L 1 BE, R XI. 19909 

x. ↄſtenſum autem eſt neque eſſe æqualem. ergo major fit 
EE. 'conftituarur 4A pun x circuli L. MN N 
rectos angulos x R. & exceſſuiĩ quo quadratum ex as ſu- 
erat quadratum ex L x, ponatur æquale quadratum quod 
ex Rx, & RL RM RN jungantur. quoniam igitur R x 
perpendicularis eſt ad planum L MN circuli, & ad unam- 
quamque ip arum LX MX Nx erit! perpendicularis. & 
quoniam L x eſt æqualis x , communis autem & ad rectos 
angulos x R, crit baſis LR æqualis „ baſi RM. eadem ratione 
& RN utrique ipſarum RL RM eſt æqualis. tres igitur 
rectæ line RL RM RN inter ſe æquales ſunt. & quoniam 
quadratum x R ponitur æquale exceſſui, quo quadratum ex 
As ſuperat quadratum ex Lx; erit quadratum ex AB qua- 
quadratis ex LX XR æquale. quadratis autem ex Lx XR 


4 1 


æquale eſt , quadratum ex RL ; rectus enim angulus eſt 


LX R. ergo quadratum ex AB. quadrato ex RL æquale exit; 
5 4B ipfi x L eſt zqualis. ſed ipſi quidem AB æqua- 
lis eſt, unaquæque ipfarum Bc DE EF GH HK: iph vero 
L æqualis utraque ipfarum RM RN. unaquæque igitur 
ipſarum a B BC DE EF GH HK unicuique iplarumRL RM 
RN eſt æqualis. quod cum duæ LR RM duabus AB BC 
æquales ſint, & baſis LM ponatur æqualis bali ac; erit 
angulus LR N eee eadem ratione & an- 
gulus quidem RN lo DEE, angulus autem L RN an- 


gulo GK eſt æqualis. ex tribus igitur angulis planis L R 
MR 7 LRN, qui æquales ſunt tribus datis a B C DEF GHR 
olidus wa conticutus oft ad . b 


Sed fit centrum circuli in uno laterum trianguli, vide- 
licet in 1 quod fit x, & K L. jungatur. dico rurſus 43 


R 


- 


fi enim non ita fit, 
vel a B eſt æqualis 1.— 
x vel ipla minor. fit 
primo æqualis. duæ 
gitur a b BC, boc 
eſt DE EF duabus x 
XL, hoe eſt ipſi Nv 
æquales ſunt. ſed N 
ponifur æqualis Dp. 


majorem elle ipla T x. 


ergo DE EF ipſi DF ſunt æquales. quod fieri non / poteſt 

non igitur AB eſt æqualis L x. ſimiliter neque minor. multo 

enim magis id quod fieri non 

ipſa L. x major 

AB ſuperat quadratum ex Lx æquale ponatur quadr 
P.« 25 
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412 hujus. 
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{ 3. diſfin. 


m 4 primi. 


1 47.primi. 


o 8 primi. 


920. primi. 


teſt. {equeretur. ergo AB 
. & ſimiliter ſi exceſſui quo quadraturh ex 


ex 
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TOS LION ELEMENTORUM 

ex RX, & 7 circyli Phang ad xevipg, ng. t. 
ſtituatur, fi et lema. Su en gon æqua 
Sed ſit 8 cifcut extra FIVE L MN, paths ſangy 
Se LX Mx Nx jungantur. dico pla l. x mar matu: 
ele. Si enim non ita fit, Vel 9 Di often 
mo æqualis. ergo E BC mg rt M3 XL, quae WW niatu 
ſunt, altera alter; de fob eſt zqualis Fat h L., angu- quide 
his igitur A BE. æqualis eſt KOs MXL. eee & u 
G HK angulus i- B K If junga 
pſi L xN ct æ- X. OX X 
qualis ; ac pro- erit h 
pterea totus M- & LN 
xx æqualis du- os 0 
obus ABC GHK.. erit & 
ſed & anguli * ergo 
ABC GHK an- X end EF di 
gulo pg majores ſunt. & gil igitur, MXN ih $T'; « 

DEF eſt major. at quo- 7 | ect 


lis xr, & of jungatur. 


niam duæ DE EF du- 


MXN 
EF cone 
us autem eſt or, 
quod eſt abſurdum. 
non igitur A B eſt - 4 a | 
qualis Lx: deinceps vero oſtendemus Sm ed e. 
quare major necefiario erit . & ſi rubles circuli plano ad 
rectos angulos conſtituamus x, & ipſam qualem po- 
namus lateri quadrati e us, quo quadratum ex A f fuperat 
quadratum ex Lx, a conſtituetur. dico vero neque 
minorem eſſe A B ipſa Lx. fi enim fieri | fit minor; 
& ipſi quidem 4 B xqualis ponatur xo, 5 vero e #qui- 
oy jongat * IN 
eur Ap 1 BC ualis, erit 
o æqualis x P. ee OL, 
ae PM Kqualis. ela igi- 


tur 5 eſt LM ipſi p o, & triangulura mum e 
LM x tri PXO æqulangulum.. {trabirr 
quarer ut XL ad LM, ita x o ad o paralle! 
& permurando CNET. | 


B BH 
\pallelze 
Ontine 
Et quo: 


ad O P. major autem eſt * quam 
xo. ergo LM quam or ei major. * 15 
ſed -La4 cf Nee AC. Kae wen s or e 5 


214 4 — 


L420 FLAIR MI 5539 - hs 
* f by 


& I cir. itaque quoniam duæ "A's Bc duabus ox xXx ſunt 
« I zquales altera alteri ; & baſis ac major eſt baſi op; exit 
ſangulus à C angulo o major. ſimiliter & ſi x R ſu- g primi. 

A matur"qualis usivis ipfarum xo xe, & jungatur o n, 

Th s angulum NK angylo ox R majorem. conſti- 
ic I niatur ad rectam lineam x, & punctum in ipſa x angulo 
u, quidem 43 C æqualis angulus Lxs, angulo autem HRK 
& IF #qualis Lx r, & ponaturutraque xs x r ipſi ox is: 
uungaturque os oT sr. & quoniam duæ AB ne duabus 
ox xs zquales ſunt, & — ABC æqualis angulo ox Ss, 
eit haſis A c, hoc eſt LM, baſi 1 eadem ratione, 


& LN eſt. æqualis ipſi o r. quod cum duæ ML, LN duabus 

os or ſint æquales, & angulus L N major angulo sor; 

erit & baſis. iN baſi sT major. ſed M N eſt zqualis DF. 
ergo & Dy quam s r major exit. quoniam igitur duæ DE 
£F duabus s& xf æquales ſunt, & baſis DF. major baſi 

s; erit angulus DEF angulo s x r major. æqualis autem 

eſt angulus s XT angulis ABC GHR. ergo DEF angulus- 

angulis a Bc HR major elt : ſed & minor. Quod feri non 

poteſt. Quod demonſtrare oportebat. n 

„ K - 34 
2 1\- PROP. XXIV. THEOR: --- 

& ſoliaum parallelis planis contineatur, 992 pſius 
plana, & equalia, Q parallelogramma erunt. 
Solidum enim DGH parallelis planis 4 c GF BG CE 

FB AE contineatur. dico oppoſita ejus plana, & æqualia, 

& parallelogramma eſſe. Quoniam enim duo plana paral- 

lela BG CE, à plano A c ſecantur, communes ipiorum ſecti- 

ones « parallelze ſunt : ergo a B iph Cp eſt parallela. rurſus 

quonjam duo plana paralleles 8 2007? 

Be AE ſecantur à plano A c, 

1 

elæ « ſunt: parallela igi- 
ur eſt A p iph * oſtenſa 
zutem eſt & AB lela 


CD ergo Ac parallelogram- 2 
mum erit. ſimiliter demon- 
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rabimus, & unumquodque ipſorum c E- FG GB BF AE 

Parallel mum eſſe. jungantur a H DF. & quoniam pa- 
Pallela eſt a B quidem | dg 7 BY vero ipl CF, erunt 

B BH ſeſe tangentes, duabus Dc CF ſeſe tangentibus pa- | 

Frallelæ, & non in eodem plano: quare æquales “ angulos f bujus. 
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ontigebunt. angulus igitur a BH 2nguloDcF. eſt æqualis. 
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d4-primi. angulus 4 BH qualis angulo DC Er erit 4 baſis an baſi ve N +45 
gmqualis: & A H triangulum æquale triangulo Dcr. quod 10 

4 primi. cum ipſius ꝗquidem 4 ; H tr v duplum «fit BG paralle- et 
um: ipſius vero DC F trianguli, duplum parallelo-- 1 A 

123 E: erit BG: parallelogrammum quale paralle- tot 
ogrammo CE. ſimiliter demonſtrabimus & à C parallelo- | ag: 

grammum parallelogrammo dr, & p mum ar & 
llelogrammo F æquale eſſe. Si igitur ſolidum paralle- I abi 

is planis contineatur; oppoſita ipſius plana; & æqualia, & ite 


9 oportebat demonſtrare. PR 
Cor. Ex jam de tis conſtat, fi ſolidum parallelis © ay 
contineatur planis, oppofita ipſius plana, & zqualia elle, & Ar, 
fimilia, quippe ny & ſingulos angulos æquales, & circa © mo! 
æquales angulos latera proportionalia haber. 
e 4PROPAXXV-\ THEOR.- JI 
Si ſlidum parallelepipedum plano ſeretur oppe/itis 
plants parallels, erit ut baſis ad baſim, ita ſoliaum 5: 
Solidum enim parallelepipedura 45 plano E ſece. 2p 


tur, oppoſitis planis KA D parallelo. dico ut Er o a baſis ad 7 
heats ita eſſe AB FY folidurn ad ſolidum E GD. £ 


Producatur enim AH ex utraque parte, & ponantur iph 11: Cl 


- ö 2 117 Si 

+. >BL INE | E304 pund 

$ EIS . 15 ig FDC 

ö 1 * J + N * 71 , LAKE LA linea 

1 S of L N 1 aa DAS. 1 ſolid 

XN SUR Wylie nub dum 

: . 33 a 1 1 5 Sum- 

quidem EH æquales quotcunque n MN; ipſi vero Ar planu 


æquales quotcunque AK KL, & compleantur parallelo- ens 
gramma LO K® HX MS, & ſolida LY KR HQ MT. quo- laris 

niam igitur æquales inter ſe ſunt Lk kA 4A rectæ line; &o 

a1 ſexti, Erunt & parallelogramma Lo x A inter ſe « xqualia: item- WU que 
a; que æqualia inter ſe parallelogramma x E K A 6, & adbuc | pun 
6 24.hu,us. parallelogramma LY KP AR inter ſe æqualia; oppoſia W tary: 
enim ſunt. eadem ratione & parallelogramma ECG. Hx MS deind 
æqualia inter fe unt; itemque parallelogramma n HI 1N 

inter ie æqualia: & in uper parallelogramma DH MN NT. 

tria igitur plana ſolidorum LP K R Ax tribus planis æqualia 

unt: {ed tria tribus oppoſitis ſunt æqualia. ergo tria Bick 
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1? KR Ar inter ſe æqualia ⸗ erunt. eadem ratione & tria © 0 Pifin. 

ſolida E DH MH ſunt æqualia inter ſe quotuplex igitur hujus. 

eſt baſis . F ipſius a 1 baſis,” totuplex eſt & i. Tce il 7 

Av. eadem ratione quotuplex eſt vy baſis ipſius baſis E , 

totuplex eſt & folidum N ipſius ED ſolidi: & ſi baſis I. F 

eſt zqualis baſi v, &ͤ ſolidum 1. Y ſolido N Y quale erit; 

& {i baſis L x ſuperat Ny baſim, & v ſolidum x x ſuper- 

abit; & ſi minor, minus. uatuor igitur magnitudinibns: ex- 

iſtentibus, duabus ſcilicet — FH, & „ & duobus folidis 

AY ED; ſumpta ſunt n Ar, & 

A ſolidi, videlicet & ſolidum L y : baſis vero 

HF, & E; ſolidi, Been Ap Nr, & ſolidum Ny, & de- 

monſtratum eſt ſi baſis L F 22 baſim N, & Ly ſoli- 

dum ſolidum & * ſuperare; & rag æquale; & ſi minor 

222 igitur 4 — Fa 'FH, ita ay ſolidum 5 3 
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AM dutam rectam lincam, & ad datum in ipſa pun- 
Sum dato angulb ſold vpn ſolidum _—__ 
canſtituere. 20% 30 


Sit ata quidem 44 nes ee ee 
& datus ſalidus angulus ad o qui E DC ip 


FDC | planis continetur. 'oportet ad datam rectam 
lineam A B, & ad atum in wh AE 4, dato angulo 
ſolido ad D æqualem ſoli- A 7 W 
dum angulum conſtituere. 5 
Sumatur in linea DF quod- 


vis punctum r, à quo all 


m E D Dc tranſi- R. 
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S ö | 
a, angulo quidem ED æqualis angulus! conſti- ” 623. prim. 
warut'B A L; angulo autem ED conſtituatur æqualis B AK. 
deinde ipſi vo tur æqualis Ax, & à puncto K plano ; 
2 Lad rectos ungulos © crigatur KHz ponaturque /iph * tz hujus. 
æqualis x H &ͤ H jungatur. dico angulum ſolidum ad 
air ui angulis /BA L BAH HAI. continetury æqualem eſſe 
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KER GE. quoniam igitur v perpendicularis — ach ſub· 

m planum „& ad omnes rectas lineas ___ am con- 

aciet A ungulos, 

utetque igitur angulorum DOE rectus eſt. eadem ra- 

rione, & uterque ipſorum KA uu aft 3 825 
niam duz KA 4B duabus | | 7 Abe 1 7: 

G DD-E-zquales ſunt altera 


alteri, & angulos — 


N eſt 
ate 2 N 


ulos rectos continent. 
e igitur & HB ipſi 1 3 L | C1 
E. furſus quoniam duæ Ax KH 3 DG: ont mes 
ſunt, & rectos — — exit baſis à H bat DF 


qualis : eſt — . DE. duæ igitur HA A dans 
bus DDE & baſis us eſt æqualis baſi PE. 
buran age — EDF æqualis erit. eadem ra- 


Angulus MAL angulo r Dc eſt æqualis, quando- 
. AL De, & jungamus Kk L HI 
G.C FC, quoniam totus ; AH eſt æqualis toti E Hc, quorum 
BAK ipſi E DG ponatur æqualis; erit reliquus K A L æqua- 
3 * 8 & quoniam g. nr; tale GD oy 

es tunt, prop *. ar $42] K L. DW 
GC xqualis erit. LOWS: 5 Gr. du — 
LK KH, WE o Vr. ſunt 2 1 ee ie 
continent: ergo baſis HL æqualis eſt baſi c. rurſus quo- 
niam duæ H 4 AlL, duabus FD uc æquales ſunt, & baſis HL 
æqualis baſi f c; erit angulus H A L. æqualis angulo F b C. at- 
que eſt angulus BAL. EDC zqualis. Ad datam igi- 
tur rectam lineam, & ad datum CP to an- 
Lee Saul. angulus ſolidus £0 its . Quod 
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8 ad datlin if pft punctut 4 angus! folidoid'e u- 
lis a angiilus, qui angulis BAW HAK —— Fon. 26. bujus. 
ut ungulis quidem BA quali fir angulo E cr, angulus 
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CF, ta erit 2A aq Al. e 
parallelograms R a 
Dh, AL e ne $3 igitur n Ec: 5 
cv,ith / N ad 4K; nempe, circa æquales angulos xc B AK 
latera ſunt ,onalia ; crit parallelogrammum x & pa- 
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a ſunt: ſed tria tribus oppoſi kene A ſimilia. c Cor. * 
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Solids piped gue in cadem ſunt baſe, 61 
* dem altitudine, quorum flantes funt i in N em reftis 
lineis, inter ſe ſunt æqualia. 25 


Sint enjnh in eadem baſi as ſolida rege FR 
CN; eadem altitudine, quorum ſtantes AF AG LM LN cb 
CE BH BK ſint in eiſdem rectis lineis F N PK, 305 
br 2; cM ſolido cN æquale 2 LE 115 

eſſe. Quoniam enim paralle- | 

8 eſt utrumque 
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gu ck; erit Cx, view le 


nee . utrique' ip um DH E K 4 = 
qualis, ergo & DH elt æqua- C 
lis EK. communis , auferatur... 
EH. reliqua igitur OE - 


48. primi. qualis eſt ur HK. e e 
lo HKB. parallelogrammum autem p G, eſt æquale 
parallclogrammo 21x. .cadem, ratione $5, 4x kae 

æquale eſt triangulo L. MN, autem p un! 

24. hujus. C f elogrammo < BN, & parallelogrammum cd pa- 
rall mmo N æquale: oppoſita enim ſunt. ergo & 


priſma contentum duobus triangulis A F 6G DE, ©, 1 1 tribus 
- parallelogrammis ap D dc elt. æquale priſmati, quod 
duobus triangulis LUN HB k, & tribus logrammis 
BM NH BN continetur. commune apponatur ſolidum, cu- 


jus baſis quidem parallelogrammum à E, oppoſitum autem 
ipſi GE HM. ergo totum CM ſolidum para toti 


ſolido elepipedo c x eſt æquale. Solida igitur paralle- 

lepi quæ in eadem un bas eadem altitudine, 

uorum ſtantes ſunt in eiſdem rectis lineis, inter ſe ſunt æ· 
dan. Quood demonſtrare oportebat. 1 
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i HH non ſint in eiſdem rectis lineis. dico ſolidum CM 
ſolido cw æquale eſſe. producantur enim K DH, & GE 


que inter ſe panc).: Ki - JOB GS.” 


puncta : & AX N IVA 
LO CP BR jun- 

with  folidum 
alt em 4c BL. er 
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5 ſtantes AF AX LM LO CD CP BH BR ory: . 


or Tor um ACBL, op tum autem ipſi 
UG e 101 ſolido c N, cujus 4 ACBL' * 
mmum, & & ipf oppolitum GE KN. etenim in eadem 
t baſi 40 L, & corum ſtantes 'aG Ax CE CPLNELO 
& Br ſunt in eiſdem rectis Iineis Gp NR. quare & CM 
592 5 ſolido CN æquale erit. Solida i 2 parrallelepi- 
2 quæ in eadem ſunt baſi, & eadem altitudine quorum 
ſtantes non ſunt in eiſdem rectis lineis, inter ſe ſunt gui. 
Nes demonſtrare opottebat. 
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Salida- parallolepipeda in ægualibus unt 70% Ma 
& part e fe ſunt æqualia. 


Sint in æqualibus baſibus A C ſolida parallelepiped: 
AE CF, — altitudine. dico ſolidum AE doeh er 
æquale eſſe. fint primo ſtan- 
tes HK BE AG LM OH DF 
E Rs ad rectos angulos 
baſibus AB. CD: angulus 
autem 4 LB angulo CRD L 


ſi inæqualis, & oer 

ipſi CR in dir Rr: Ei n 
conſtituaturque ad rectam AY AX 
lineam RT, & ad panctum in ipla x, 4 dA LB æqua- 


10. angulus R Y. "ck * H quidem 4 L. æqualis 423. pri 
M 4 RT, 
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AL LB Zquales: ſunt, 8 
parallelogrammum RX quale & ſimile 
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24 hujus. 92 ia ſunt & fimilia. totum igithr à E ſolidum Parallele- 
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quoniam ſolidum mk elepiped I ſecatur plano R 
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non n fine fates, AG. BK. BE LM — ob Dr As ad fectos 
ingülos 1 1 15 AB CD baſibus. dico rurſus ſolidum a E æqua- 
e eſſe ſolido e 
1 bekam 5 lamm ares K Z ET GY MOD x 
4.4 125 86 Ke N nctis E T Y XY a — - op 
ntur Z T Y Z 1 x+ xN NI 1 * X 
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ns KM £1 & eadem altitudine, qudrum ſtantes ad 
rectos angulos nt haſihus. ſed x © ſolidum ſolido AE et 
; folidum vero p1 æquale g ſolido d r. fi quidem in z 30 hulu- 
em ſunt baſi, & eadem altitudine, quorum ftantes non 


ut in eiſdemectis likes. ergo & ſob — ce 
wr erit, Solida igitur pargliclepipeda b quien us 
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ook — > a oportebat. 
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enim ſunt baſibus à E R & eadem altitudine: itaque quoni- 

arm ſolidum parellelepipedum c x plano G ſecatur oppoſitis 

25. hujus. planis parellelo; erit ut N F baſis ad baſim P, ita folidum 

| ND ad pc ſolidum; atque eſt baſis quidem' FH baſi AE æ- 

qualis, ſolidum vero & x quale folido a B. eſt igitur & 

| ut AE baſis ad baſim c v, ita folidum 4 8 ad folidum o b. 

5 Quare ſolida parallelepipeda quæ eandem habent altitudi- 
nem inter fe ſunt ut bales. Quod demonſtrare oportebar. 
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 Similia/ſolida parallelepipedt inter ſe ſunt in rriphcats 
 Proportione homologorum lareru m. 


homologum fit laten c p. Dion A Bad c ſolidum 
triplicatam habere ejus, quam haber 4 


ad CF. producantur enim E K EL EM in ditectum ipſis à E 
GE HE: & ipſi quidem c æqualis ponatur E H, ipſi vero 
FN æqualis EL3 eee 1 X ¹ 
& adhuc ipſi R RD — 10 
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& ſimile parallelogrammo c , & adhuc parallelogrammum 
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eee uch fie” > prints ad dum — a 
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ee p ſit e eſt, 1 & AB EY e m x= 
u enz exit & M æqualis ipſi 4 G. aſi 4 cim ba- 
; ax HN zequalibus. exiſtentihus non OM RAG, CH altitu- 
dines quales, heque a8 1 — — Glido 212 1 — erit. 
pouitur autem quale. non CATE ualis eſt altitudo, c 
an ba ban anus nec 10 10 2 
E H b mr, 
ita erit CM ad 46. 
At vero gon. fit baſis 
14 qual is. bat NR. 
E H fit, major. * | 
autem & 45 Fo 
dum ſolido Þ- 3 


quale. ergo major eſt H — 
CM ipſa 48; 1 * ET bite ceo 
rurſus ſequeretur N E l 8 | t ogy 1 
lida a 53 c Þ æqualia non R ux le 
Grace amor CT a ualis ipf 40: & à baſi vc no 
or em, parallelepi dum ve comples- 


27. quiats autem ae Lv 5 


4 3o.bojus. oe —— 


g 


lidum 4 ado 6 D eſt æquale, Aliud 
idem eandem haben; 


1 e C EY ut an { e e _w 


4 ur. {quoi 


{oli 

b 32. bojus. ita o baſis Eu ad NP; ue alta enim 2 0 clic a, 
"Ts; &x 04d; GT. & igitur u 48 h nk „ la 
uc ad cr. et e is 9G Kut r K. babe 
ad baſim N P, ita H ad rum para ſſelepi- 

3 rum AB op baſes & 5 — IProcantur, Aube 

dolidorum parallelepipedoram 5 10 ** ies & altitudine 
reciprocentur: fitque, ut x baſis a4 oh NP, ita fplid 
CD. altituds ad altitudinem ſolidi A B. Dico ſolidum A B ſo- 
lido cp quale eſſe. fing enim vs ſantes ad xectos an- 
gulos baſibus. & ſi quidem-baks; R fit | 
eltque ut Ex H baſis ad C wh 


NP, ita altitudo ſolidi 

ſolidi a I L exit ſalidi op 3 alditudini ſo- 
lidi a n qualis. ſolida autem lepipeda, quæ ſunt in 

us baſibus & eadem altitudine —— ſe d ſunt 
al he ſolido c p eſt zquale. ſed n 7 
rk is baſi l & ſit x H e igitur e 
lidi c p altitudo altitudine oli 
ponatur ipſi aG zqualis 1 
e = ſe * EE! 25 
ita M ad alis autem eſt AG i 
Waben 4 5 es &d ut 


ini 


i ABy hoc N. Wi a A 
, & ſimiliter ſalidum 
baſis ad baff 
c ; Hexip ut 

1 10 
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3 ita & x ſolidum ud ſolidum v c æque aka chim 
5 Av. dt autem Md ad Cr, ita & N balls ad 
+, & ſolidum c Dad &v lid. Ee igitur ut ſoli- 
83d Sonden 0 
qa 0d Gin Ut mque ſolidorum AB” c D ad ipſum CV ean- 
babeat; erit as ſolidum ſolido op 
quale. demonſtrare oportebar. - mad DS aud HA 
on ſum autem ſtantes FE BL GA _ ** DO ne nf 
ad fedtos los baſibus ipſorum: & A punctis F G B R 
x M.D R ad plana baſium E H N ducantur perpendiculares, 
9 planis in punctis 3 1 v 2 © occurrant & com- 
p ntur ſolida Fv x N. dico & fic zqualibus exiſtentibus 
6 et & e, W — ure 
baſim N p, Ia 5 
em ſolidi C 
cr/ad ſolidi a B alti- | 
tüdinem. quoniam e- 
mm Joliduni®s P foli-+ -- 
90 SB eſt zquale; ſo- 
dab autem 4 » quale 11 
d Glidum pr; in ue 
eadem namque unt 884 
baſt Fk, Nes 0 of kane. _ 
dtudine; quorum ſtantes non — eilen nech „eis: 4 
& folidum 'Dc eſt * #quale {olids' P, quid Ii a Grit | 
ba & R & eadem altitudi uorum ſtantes _ ſunt in 


- 
4 5 
5 R — . 


eiſdem rectis rrp ir erit & 0 — 5 ſolido DEL æ 5 
æqjualium autem folidorum paralle orum, quor um al- 
titudines baſibus ipſorum ſunt ad * „ bales F&c Bx ance 


altitudines reci tur. eſt igitur ut F baſis ad baſim x R, demuattra- 
— . 52 altitudo ad altitudinem ſolidi 8 T. atque eff tis 
e r d F Kk baſi EH 1 baſis veto x R qualis 
uare ut E H baſis ad N p, ita eſt altitudo ſo- 
10 DZ ad folidi Br altitudinem. exdem autem ſunt altitu- 
cines ſlidorum bz Dc, itemque folidorum BT BA. eſt 
itur ut 1 ad baſin * ſolidi . ——— al- 
em ſolidi AB. e orum rum 
4 cb bales &: ce eee Rep Glid o- 
rum parallelepipedorum ab Od baſes & altitudines re- 
dprocentur -Airque ut En bafis ad bahim NP, ita alti- 
tudo folidi 25 ad ſolidi 4 B altitudinem. dico ſolidum 4 B 
ſolido eb æquale eſſe: | iiſdemn namque conſtructis, 5 
niam ur E H baſis ad baſim N p, ita ſolidi co altitudo 
tittidinetn ſolidi a8 & baſis quidem ꝝ H eſt æqualis baſi 
FK3 NP! vero iph Ax: ert ut F baſis » 
ti 


VA ita c D ſolidum ad foldum Cv. | ® 
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Altitude folidt cp ad dr A b. altitudinem. edlem autem 


. * 


funt altitudines folidorum 4's , & ipſorum c 2. eſt 
igitur ut F «baſis ad baſim x R, ita ſolidi 2 altitudo ad 
Ititudinem ſolidi 8 r. quare ſolidorum r D parallelepi- 
pedorum baſes & altitudines feciprocantur, quorum autem 
ſolidorum parallelepipedorum altitudines ſunt ad rectos an- 
gulos baſibus ipſorum, & baſes &-altitudines-1 tur, 
ea inter fe ſunt æqualia. ergo BT ſolidum ſolido B eſt æ- 


gauale. ſed ſahidum quidem 5; r quale eſt ſolido ; a, etenim 


m eadem ſunt baſi F x, & eadem altitudine, quorum ſtantes 
non funt in eiſdem rectis lineis: ſolidum vero 2 eſt quale 
ſolido Dc, fi quidem in eadem ſunt baſi x R, & eadem al- 
titudine, & non in eiſdem rectis lineis. ergo & ſolidum 4 3 
ſolido c p eſt æquale. Quod demonſtrare oportebatt. 


475+? di 140 


ee ene eee co 


; | b E 313 3 A JIEUD 
& font duo unguli plant equales,guorum verticibus ſubli- 
mes rectæ lineæ inſiſtant, qua cum rette lineis a 
principio paſitis angulos contineant &quales, alferum 
alleri, in ſublimibus autem ſumamtur ꝓuæ vig puuncta, 
arꝑue ab ipſis ad plana ‚ quibus ant anguli per: 
pendicularer ducuntun; & A punctis, gue à per- 
 pendicularibus fiunt in plants'ad primos ang ulos jun- 
gantur ret lines: cum fublimibus «quales an. 
| gulos continebunt. d | © 01 4 A 8 e ee To 
Sint duo anguli rectilinei zquiles Ba &2D#: & x pun- 
ctis 4 b ſublimes rectæ linez a DM conſtituantur, que 


cum rectis lineis > principio poſitis æquales angulos conti- 


vis puncta G M, à qui- „ 
bus ad plana per Bac 


neant, alterum alteri: 
gulo GAB, angulum 
vero MDF. angulo G q - 
æqualem: & ſumantu . 
in ipſis AG' DM qu - 


angulum quidem E Kqualem an- 
Eh & HCO ONIUNG 33 (obs rabty 


»# 


12 D MTs 7 + a 
* 4 * viy 4 " 24 > * "x TY . 4 0 1 # 
1114 7 1 = 2 
| 2 ei. 1 > 


EDF ducantur per- 
pendiculares 6 L MN. 
occurrentes planis in — 
„ TID | 
ND jungantur, dico angulum & A L. angulo f b x qualem 
eſſe. ponatur ipſi P X qualis an, & per H ipſi & L paral- 
p reer dee Ti r 5 nds * 
lela ducatur E k. eſt autem G perpendicularis ad planum 
per 


EEE 


EESRESERF RE 


2 


TTY 
* = ry - 2 
e 25 iO 


1. 


0 20 fen Nigg 
crit. ducantur a punctis K. N ad rectas lineas A Ad D DE 


> 


perpendiculares x c NF KB, NE, & HC CNE IE Jangan 
du, quoniam igitur quadratum ex H A, #quale, * eſt qua 


erum alteri. 426. primi. 
quare A c eſt æqualis D F. ſimiliter demonſtrabimus & a B 
ipſi p R æquale eſſe. jungantur 4B ME. & quoniam quadra- 
tum ex AH eſt æquale quadratis ex AK KH ; quadrato au- 
tem ex A K æqualia ſunt quadrata ex AB BK : erunt qua- 


ata ex AB BK KH quadrato ex AH æqualia. ſed quadra- 
tis ex BK KH æquale eſt ex BH quadratum; rectus enim 
angulus eſt i K B, propterea qudd & xx. perpendicularis eſt 
ad ſubjectum planùm. quadratum cigitur- ex A H æquale eſt 
quadratis ex Aa u quare angulus a BH rectus eſt. eadem 
ratione & angulus DEM. eſt rectus. eſt autem & 5A H an- 
gulus æqualis angulo E DM, ita enim ponitur: atque eſt a n 
æqualis DM. ergo & AB ipſi DE 4 eſt æqualis. quoniam 
. Ac quidem eſt æqualis DF, AB vero ipſi DE ; erunt 
luz c 4, AB duabus FD. DE. zquales. ſed & angulus Bac 
ngulo F DE eſt æqualis. baſis : 1gitur Bc baſi E F, & trian- ,, primi. 
um triangulo, & reliqui anguli reliquis æquales ſunt. ergo 
angulus 4 C B angulo DFE eit æqualis. eſt autem & rectus 
ACK æqualis recto Dy N. quare & reliquus 8; c reliquo 
EF N æqualis. eadem ratione, & CB K angulus eſt zqualis 
FEN. itaque duo triangula ſunt ; C K EF N, duos an- 
os duobus angulis æquales habentia, alterum alteri, & 
mum latus uni lateri æquale, quod eſt ad æquales angulos, 
rice BC 15 E F. ergo & 4 reliqua latera Sar hee late- 
us xqualia habebunt. æqualis igitur eſt c K ipſi ꝝ N. eſt 
autem & 4c ipſi DF æqualis. quare duæ AC CK d 


DF FN æquales ſunt, & fectos continent angulos. baſis igi- 
tur aK adj qpcy baſi DN. & cum A ſit æqualis DM, 
uod 
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Far 
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t ex AH quadratum quadrato ex 'D M zquale. 
Ooex AH æqualia ſunt ex A Kk K H quadrata; ete- 
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nim rectus eſt angulus a x H. quadrato autem ex DM 

lia ſunt quadrata ex DN . 
2 KH quadratis ex DN NM funt” 

lla; quorum quadratum ex a K æquale eſt quadrato ex BY. 

uum ex KH quadratum reliquo quadrato ex NM 

eſt æquale. & ideo recta linea H& ipſi MN æqualis. quod 

cum due HA AK duabus MD DN zxquales ſint, altera al- 

teti, & baſis ; K baſi 3c oftenta fir æqualis; angulits HA 


It. primi 1 ulis crit. Quod oportebar demonlitare. 


nes 4 5b Cor. Ex hoe maniſeſtum eſt; {i ſint duo anguli Plant recti 

— linvi — ab ipſis autem conſtituantur iublimes rectæ 

line æquales, quæ — 4 rectis lineis à principio poſitis 

æquales contineant 2 » alterum alteri, pe cula- 

res, quæ ab ipſis ad = ett oem nh 
 cantur, inter ſe æquales eſſe 


PROP. XXXVI. THEOR. 


Ss 


ae peaad B 0. fit ſcil. ut A ad 
B ita B ad c. dico ſolidum quod fit ex ipſis a B c, æquale 
eſſe ſolido quod fit ex , quilatero quidem, 13 
autem antedicto. Exponatur ſolidus angulus ad E 
tribus angulis planis DEE GEP FED ;-&'ipli quidem ak, 
PE EN r DE GE EF, & 8 


"4a 25 i 


parallelepipedum RN compleatur: ipſi vero 4 ponatur #- ** 
Y 22 & ad zectam ineam Lu, & ad punctum in quam 
+25. bujus. ipſa L. conſtituatur « angulo ſolido ad E æqualis angulus con- plum 
tents N Lx XL 1 Ml N, & ponatur ipſi quidem n zqualis 
| 33 eo to wa niam igitur eft ut A ad B 
B.ad c, æqualis autem A ipli L. & B unicuique 2H 
AL» EF EG ED, &ciphLx; erit ut LM ad EP 
ita 


HADES IL IS, 15>) aw 
F angulos Ex tas: 


a 4 oa rh Se pea 14 fenei. 


ee 


1 GN 
mel 2quales By GEF,XL 4, & in iplis.tublimes.r 
SETS Squales inter ſe, & cum 1 
£15 2 principio POLLS æquales ngulos, 
| ee _ vad - Cor, 35» | 


5 inter ſe duales. ergo ſo. bujus. 
quæ vero in æqualibus e * 
EEE 

HI. ,2q e EE 4 

L quod bern rribus 2 7 
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| za rectee linea proportionales 45 CD Er H 
ſcll. ut a B ad c Dy ade ke Emile pals ade, eee. 
CD BF AN rm 3 

Face ME NG. N ad uc, ita E ad N. 

enim parallelepipedum x 4 fimile eſt iph 

ad LC e N eus 
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ee Spe ad "FOI. CT ta eſſe rectam EF ad i 
H, d enim rurſus ** Are an pr 9 
babet ejus quam a B habet ad CD; habet autem, 
& ME ad Nx re proportionem eius quam E F. ad 
nz atque ut AK ita ME ad 'NG: 8 7 A ad 
[32 ita Er ad GH. Si ur quatuor r 1 
ale . d oportebat wel" 97 


-- PROP. XXXVLIL THEOR.. 8 ri 
e planum ret rum it; G 45 — 8 


o ecrum gue ſunt in uno plano, au alt 
uum per, 3 ducatut, ea in ew oat Pla. 
uvorum ſectionem cadet. | 2 


FPunum nempe cp ad planum a B rectum fi, communis 
autem eorum ſectio 15 & in ipſo c plano, quodvis 
1 4; » Punctum E ſurnatur.. dico 3 quæ à puncto 
E ad planum 4 ducitur, 2 
8 .AD. Non. n 
e 
extra, ut EF;.& ꝓ 
> in punto r ocgurrat: 
puncto autem r ad % A!” 
mn plano a5 pp | 
. ris ducatur v d, qua 5 U ff | 
pics 1 erit; 0 jungatur: 95 
h jus. mum igitur ꝝ d plano op eſt ad rectos a 
autem ĩpſam recta linea E G- Neu . in e 
„- Diffin. erit angulus FOE N 5 
baus. angulos eſt; rectus igitur eft a Jus BEG. 


2 1770 duobus rectis funt 
ee non igitur à puncto x ad Toh 
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« 33 hujus. 


- pat - ; 


Nb 


— Fae ducta extra rectam lineam DA cadet ergo in iplam 
cadat neceſſeè eſt. Si igiiur Planum ad Planum fectum 'ar,&0. 
. ; hr oor. rl Þ 7.15199 

© PROP-\XXXIX. THEOR 
Ai ſolide parallelepipeda qppeſitorum planorum laters 
»; Secentrr hifariam, per e wn 7 Bw N 
1 „ COMMUunts 5 7 70. | 22 


* diameter, 5 ſe bifa arid ſc 4 
58 lac bin ret g ppoſitorum planorum 


— — * An 2 


Lr KH 2 195 
planorum ſectio ft xs, & ſolidi parallelepipedi diameter ſit 
ps. dico Ys D {eſe bifuriam ſecarè, hoc eſt 11 quidem 

ipſi T's, DT vero ipſi TG zqualem, eſſe. Jungantur enim 

DY YE AS SG, quoniam igitur px parallela eſt ipſi OE, al- 

terni anguli Dx F Y-OE inter ſe æquales : ſunt. & quomam . rim 


. K per ſectiones Plana ducantur K N XR. communis autem 


Dx quidem eſt æqua- 


SRB 


a = 7 | 
lis OE, XY, verp ipſi = —_— 1 
Ot Yo, & angulos æqua- r 
un les continent; erit 6 I T4" WE. 1 Art! 74 e.. 
pla- baſis Y æqualis baſi N XG! 
dia- YE. & um D- q 8 0 20 77 75 
* xx triangulo vo E, & * 1 i 
0 reliqui anguli reliquis nn 
dvis lus igitur xYD eſt --- „ Fee 
to qualis angulo org, & B — * 2917 7 PG 
ob id e recta linea eſt | hae 
0 DYE. eadem ratione, .. 8 12 
& ss recta eſt, atque rr 
eſt Bs æqualis s G. & A N g 


ab- gulis æquales habentia, & unum latus uni lateri æquale, 
dicu- Ne uni æqualium wy ater) ſubtenditur, videlicet.Dy _ 
ipſam ps: dimidia enim ſunt ipſorum DE BG, ergo, & rell - 
t, &o. qua latera reliquis lateribus æqualia habebunt. quare DT 
A quidem eſt æqualis T6, y T vero ipſi 1 s. Si igitur in ſo- 
I I} lido parallelepipedo, &c. Quod oportebat demonſtrare. 
PROP. XL. THEOR. EYE Ml 
tera S fint duo priſmata guc altayguorum unum quidem 408 
can. bufirm habeat parallelogrammum, alterum vero uri. . 
ele. angalum, & perallehgranimum daplum fit triangali; 1 
0 ea inter ſe &ualia crun t. 47 
neren inte prifitiars que alta A BET ORKLMN Se ünum [ 
R. quidem'baſim habeat parallelogrammum à F, alterum vero it 
«0 4 . . I 
0 2 GK iy 
; 1 
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quoniam CA ipſi DB. 
æqualis, 
parallela; & i 


LS CON nt 
lela ĩgitur 4 eſt pr ipſi 10 & ſumpta 
rum quævis puncta o vs, & junctæ ſunt DG YS. ergo 
bos in uno : ſunt plano. quod cum p E fit parallela 3 0, 7· buius- 
erit & E Dr angulus angulo 30 æqualis , alterni enim b 
ſunt. eſt autem & Dry angulus æqualis F ipſ 6 T's. duo fxy.primi. 


gitur ſunt triangula prY Orrs duos 


«iph pn cqualc oft & ers . el 
& parallela ipſi xo] erit & DB ĩpſi E æqualis & 
ipſi Eo; N N * 

ſunt in utraque ipſa- 443. primi. 


duobus a- 
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SRH triangulum 3 duplum fit aF 
ES priſma ABCDE F priſmati GHKLMN 


P. x7 


HK parallelogrammum 
4 4r primi. duptum 4 trianguli o H- 
AF 
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n N. made igitur Ax ſolidum ſolido do. atque qui 
e 28. hujus, dem 4 x dimidium ABC DET folidi vero Go di- 
- ium * eft 1 
EN GHELMN 2 igitur | 
þ. ——— demonſtrare oportehar. vin # 
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PROPOSITIO. I. THEOREMA. = F 
G Ini pogo re, inſcripta inter k 2 
Sint circuli aBcDE FO HEL, & in iphs fimilia polygons. 


ut diametrorum quadrats. 


6 / ABCDE FGHKL ; diametri autem circulorum ſint 3 
"- GN. dico ut dus aum er 814 ul ain ur 66 n 


0 eſſe ABCDE polygonum ad —— FGHKL. jungan- 
110 tur enim BE AM GL FN, & quoniam Gals ABCDE 


angulo G6 FL 


limile eſt polygono FGHEKL; Td 
eſt æqualis: atque eſt ut 
3 8 BA ad AE, ita GF ad p L. 
1s duo gitur, triangula ſunt, 
a wick, GFL unum angulum * 
*. lo æqualem haben- 
| th videlcer angulum 3A 
* anguio GFL, circa * 
s autem O8 3 „ 71 
10 portionalia, quare 3 ABE triangulo EL æqui- 
LN. cc ac propterea angulus A ER æqualis eſt an- « 6 ſexti. 
| o FLG. ſed angulus quidem a EE angulo A M B — 0 terrii. 
TY qualis ; in eadem enim circumferentia conſiſtunt. angulus | 
1 autem x Lo zqualis 6 eſt angulo y xs. Joy he Re td of 
21h lus eſt æqualis angulo FNG. eſt autem & rectus . us « «x. tertii. 
0 BAM zqualis recto G FN. quare & reliquus teliquo- 2qua- 
il lis. æquiangulum r triangulo ; & N. 


FR ergo 4 ut BM ad GN itaBa ad GF. qui- :. 
8 dem BM ad GN duplicata » f propor Que ox 3 ad © 9 
| quadratum 
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420 lexti. quadratym, ex ex] Ptoportionis vero B A ad GF duplicata « 


eſt proportio 4 BCDE polygoni ba = gra FGH KL: 
& ut igitur quadratum ex B tum ex GN, ita po- 


lygonum ABCDE ad F yy 5 nmr uare ſimilia 
2 quæ in . deſcribuntur, inter ſe ſunt ut dia- 


werder — Q N oforabar - 

nnn 

Duabut magnitudinibur inæqualibus 71 mts, 1 4 
majori anferatur majus quam dimiaium, & ab eo 
uod relipuum e ft, rurſus auferatur majus gun 


_Aimidium ; & hoc ſemper fiat : 'relinquetur tandem 
Fnedam mugnitads 5 minori ee capo. 


5 minor ae 


2 atque hoc e flat, N N nan _—_ 


tudinem quandam, quæ magnis '' 

tudine c minor erit. etenim - - 822 Bo. g 

multiplicata, fiet aliquando mar 7 bur Fa. 
dine A B. multiplicetu r, 7 


4 5 #21 
pl: DE ipſius quidem c multi- 2 | "9 
| major autem quam AB,” | 3; | 
dividaturque DE in partes ipſi c | 
æquales DF FG GE. & ab ipſa 1 > e212. 
AB auferatur majus quam dimi 
dium BH: ab ipla vero Au rui 
ſus majus quam dimidium mife» Lis 
ratur N x, atque hoc ſemper fiat, 
noad diviſiones, quæ e funt in 4 ö 
multitudine #quales hant diviſio- | 5 
nibus quæ in PE: fint igitut g 
divifiones AK KH H dieilb alben pr FG GE ra. 
Aquales, & quoniam major eſt b qum 4 5; & ablatum 
. W ipſa den DE minus quam dimidium x O; ab ipla 
vero A B-majus quam dimidium BH, crit-reliquum 6D 
any 8.4 majus. 118 fes quoniam major elt 6D, quam 11 
latuin eſt ab ipa, gre 6 D dimidium dn]; ab 
Yard. UA midium H; reliquum p reliquo 
F exit, ef que ? N c. ergo c quam Ax 
Ak quam C. ergo Ex magnitu- 
e eee eg 3 
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Me: Liner XII. 
rudine.qminor. Quod demonſtrare oportebar. Similiter au. 
tem demonſtrabitur n ablara fugriti 5 
prime dia. Re l DL 4s 1% lb. \ Þ 1 e 
: 5 PROP. II THEOR.! A. 7; Fri 9955 
ren inter ſe ſunt ut diametrorum guua ua. 


Sint circuli a BCD E FOE, diametri autem ipſorum Car 
D FH. dico ut quadratum ex BD ad quadratum ex FH, 
ita eſſe circulum a Bc Þ ad EV acirculum. Si enim non ira 
ſit; erit ut quadratum ex BD ad quadratum ex N, ita cirr 


culus ac vel ad ſpatium aliquod minus e | 


vel ad majus. fit primum ad minus 
Ss, & in circulo xv deſcri- 
batur quadratum E d H. itaque deſcri- 
ptum in circulo quadratum majus eſt 
le quoniam ſi per 
puncta Ez r d H contingentes . 
ducamus, erit deſcripti citca circuum 
quadrati dimidium . deſcripto 
autem circa circulum quadrato. minor 
eſt circulus. ergo quadratum 1 
majus eſt dimidio circuli E F GH. ſecen- 
tur bifariam circumferentiz Ex FOH 
HE in punctis K L MN: &EK KFL. 


LG GM MH HN NE unum < 
quadque igitur triangulorum lorum B&F FLG 
GMH HNE. 8 dimidio 1 75 | 


circuli in quo co nſiſtit, quoniam {1 1 
puncta K L M N contingentes Cir 8 bahay 
ducamus, ale AIP? 
in rectas lineas x F FG G H.HE.comple- | _- 
amus; erit . unumquodque triangulo-,. (_ 
rum 25 FLG GMH HNg dimidium >__ 


ade men minus 25 eee ee N25 


S erunt exc eu, dus [= | 


EPGH pſum;:s; ſpatium fu etenim oſtenſum 19 9 

| nt Lemmate, duabus "magnitudinubus * inzquali 
expoſitis, ſi à maſori auferatur majus quam di 

um, & ab co quod-xclinquitur, rurſus majus. guy Ih 
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dium, & hoc ſemper fiat; relinqui tandem magnitudinem 
aliquam, quz minori magnitudine expaſua fir minor. ita» 
que relicta ſint ſegmenta circuli E Fo H in rectas lineas E x 
| KF FL LG GM MH HN NE, quzqpinora ſint exceſſu, quo 
circulus EFGH- ipſum $9 ſpatium 8 ergo reliquum 
EKFLGMHN, polygonum majus erit ſpatio s. 1batur 
etiam chend cp, pol o EXFLGM HN ſimile 


polygonum 4 £B0'c PDR. eſt igitur ut quadratum ex 5D 


b 1. bujus, 44 quadratum ex FH, 6 ita pol AXBOCPDR ad 
EXFLGMHN polygonum. fed & ut quadratum ex BD ad 
quadratum ex FH, ita ABCD circulus ad ſ s. ergo & 

© 11 quinti. e ut circulus ABCD ad ſpatium s, ita polygonum. à x Bo- 
CPDR ad EX FLGMHN polygonum ; major autem eſt cir- 

culus.-A BCD eo quod in ipſo eſt polygon, & {pa+ 

_ hypo. tium s majus eſt. · polygono x KFLGMHN. & 4 minus, 
14 quinti. quod fieri non poteſt. Non igitur eſt ut quadratum ex 35 
ad quadratum ex H. S 2093S 


* ita A BCD circulus * ek T : 77 
-* ©  ſpatium, aliquod. mi- : 


nus circulo EF GH... F 

Saimiliter oſtendemus 
neque eſſe ut quadra- 
tum ex FH ad quadra- 
tum ex BD, ita circu- 
lum E & H ad aliquod 

rng ſparin or minus circulo 8 5 
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. 1 a — 6 4528 — 4 Fx * 
--* ABCD. dico igitur neque eſſe ut quadratum ex 2 O ad qua- 


dratum FH, ita circulum 4 BC p ad aliquod ſpatium majus 
circulo ERH. ſi enim ſieri poteſt, fit ad majus ſpatium s. 
erit igitur invertendo ut quadratum ex H ad quadratum 
ex BD, ita ſpatium s ad, 48g eirculum: ſed quoniam $ 
majus eſt EFGH circulo; exit ut ſpatium s ad 480 D.Circtts, 
lum, ita circulus Ero H ad aliquod ſpatium minus circulo 
Ac p. ergo & ut quadratum ex ꝝ H ad quadratum ex h; p, 
8 2 Er unn pole ten S circulo a p- 
1 CD, quo non um eſt. non igitur ut qua- 
1 5 ex BD ad quadratum ex -FH, 2 ABCD 
eſt neque ad minus. quare ut quadratum ex n D ad qua- 
dratum ex H, ita erit a xc circulus ad circulum Es H. 
Circuli igitur inter ſe ſunt ut diametrorum 6 
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aliquod majus E H carculo. oſtenſum autem 
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Oi ppramis friangularem babens bafim druiditar 
5 pyramidłs, rv D Gln 7 inter fo 
t 


ug triangulares haſes hab e T0 424 . 
8 4, 

45 rs: hm Jun en. y ary ons by | 
- Sit cujus baſis quidem oro ; vertex _..... 


n 1 dic — ABCD dividi os 


duo denn * elle mird, ſecen- — 
tur enim AB BC CA 15 „ e bieten i 1 F : 


tur. quoniam igitur a E quidem eſt #qualis' E B, a N : 
HD; ern iph DB 1 ela. em ratione . 1 


le AB. e | 8 .. 11 % * = 5 
* r iEitur eſt x K. 6 34.primi. 
Ju æqualie E B. fed £8 iph* © | 


eſt gun, ergo & AE ipſi HK @-/ 9 * 
. — AE AH duabus KH HD 8 Ade 
quales altera alteri, & angulus 1 5 . 5 
EAH g e Mor "n gt = 
n ba IJ — t 
angulum a E — 5 "NT 
— HED. let Oe Gig.” at. 
gulum 4 46- triangulo HL. 5 geſt me 


2 ſimile. & quoniam duz e lineæ 
— IN 1 
— KD DE o 
— inc ei por rune H 5 unde. 
* con us EHG 2 
KSL, eee Se! ectz;linez E H HO duabus 1 
DL zquales ſunt, altera alteri, & angulus EHG eſt 
angulo KDL]; erit 4 baſis E & baſi x L. æqualis; zquale igitur 
et & ſimile triangulum EG triangulo x . eadem_ rati- 


one & AEG triangulum eft & ſimile t HEL. 
quare pyramis cujus bafis quidem eſt 4 E ot um, ver- 
tex autem punctum H, æqualis '& fimilis eſt p "cujus 


baſis eft HKI, & vertex p pu & 
niam uni laterum trianguli A p n, videlicer ipſi FJ 
duc ct n R; mu triangulo Dx H æqui- 
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angulurn; & latera habent -propontionalia: ſimile igitur eſt ir 
_ - — — Ks rangiln er 
gu m qui D ſimile eſt triangulo DRK tr 
vero ADC — DHL. & cum dum rec be Lnew fel ps 
tangentes B; A AC duabus rect lincis ſeſe t * N 
HL parallelz ſint, non exiſtentes in eodem plano, he qua- fo 
continebunt. angulus igitur B AC angulo l. & 
eſt zqualis: atque eſt ut BA ad 4 C, ita KH ad K L. ergo du 
ac triangulum ſimile eſt tria EL; ideoque py ra- & 
mis, cujus baſis quidem triangulum {A BN, yertex ISR 2 
D, ſimilis eſt n, cujus bag, or an 
HE L, & vertex punctum p. ſed pyramis cujus tx Hh 1 
NEIL. REL GRO vertex autem pune" £1420 5 0 t du 
| triangulum AEC, & vertex 
NS quare & +000 only 10 
is triangulum a pc & vertex. punctum ; 
| e baſis AE A RY, 
Vertex punctum „ 
3 igitur iplarum-AEGH HKLD- 
pyramidum ſimilis eſt toti pyrmidi. 
A BCD, & quoniam Bx mg 
crit, EBFG Fe n i | ; 
BYE. & quoniam duo priſ- 4 
. 
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f 10. diſfſin. 
yore 
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contentum NI Cn BKF EH, & tribus lle- ts 
logrammis EBFG EBKH KHGF, eſt xg 8 5 Mo 
duobus triangulis 6 Fc. HL, & tribiis parallelograrnmais du 
KFCL LCGH HKFG confinetur. & ma e js 
que ipſorum priſmatum, & cujus baſis.cſt, E par 
2 r um,” & opp HK r 9 5 Wes. & .cujt 
eſt GC triangu | 
— adÞ uiraq —— ag bin 1 9 10 Pat quien far 


AEG REI, triangula, veſtices autem puncta 2 

niam I EF EH Tedtas lineas, nent quien mA 

cuſs elt\EBFG / | parallelogrammum, & oppolita i 
"linea Rx, majus eſt /pyramide cuyus. baſi 


aut 25 K; ſed X Als, 1 ' ba 
— 152 & werter x punctus e l. 
midi 2 ES. lum, & vertex pünctum n, 
— gs ſimilibus pla e are & Ptll⸗ 

mg -$ujus, a oppo 5 
— 2 
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3 ulun, Sc verter Cons pri, raw. cyju bl 


92 5 m 8 

priſmati cujus baſis o y c 9 Wa 

feu HKL: & pyramis cujus baſis 
um AEG, vertex autem — pat; 

cujus baſis H KL. triangulum, & vertex punctum D. er 
duo priſmata de quibus dictum eſt, ſunt majora —— 
ctis pyramidibus quorum baſes triangula AEO HR merge 
autem H D puncta. Tota igitur pyramis _ 
angulum, vertex autem um p, diviſa eſt in duas p 
ramides æquales, & ſimiles inter le, & ſimiles tott : & in 
duo priſmata æqualia: ſuntque duo priſmata dimidio totius 
pyramid majors. Q oſtendere oportebat. F e OUTS 
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Si fint dux pramides alle, que W 

2 Babeant, eee e ipſarum, & 

E e 1 inter ho . eee tali, 

mata æqualia acrarum 

. 2 E ee . 0 nels for 5 

Nat; erit ut unius prramidis a £5 

l & in una pramiae priſimata omnia ad prif- 

mata omni in altera prramide multitudine æqualia. 

Sint dux pyramides que altæ nn triangulares: baſes 
habeant ABC DE Ei vertices autem 


vidatur utraque * d in duas 2 N inter "Y 
hmileſque toti, & in 
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ſis ad baſim DEF, ita 

eſſe priſmata omnia 
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lum DEF ſimile eſt triangulo x QF. & quoniam nc qui- 
n eſt dupla cx, E vero dupla rau ye, ut ** 


ita erit᷑ z Y ad F., & deſcripta ſunt ab iplis pc Cx fi- 
in & ſimiliter poſita rectilineã a Bc _— ab ipſis vero 


EF we" Gait ns pan, eggs DEF RQF. eſt 
b 22. ſexti. igitur 6 ut BAC triangulum — 3 L xc, ita trian- 
gulum DEF ad 1 — —— & permutando ut trian- 


gulum an c ad 1 ita L. x c triangulum ad 
triangulum R Nr. { vt e Sagi ad, Glengahun 


« 28. & 32. KQF, ita! priſma cujus baſis eſt triangulum l x c, oppoſuum 
undecimi. autem ipſi o MN, 2 RQF riangulum & 
11 quinti. ipſi sv. ut igitur - AZc triangulum ad trian- 
um DEF, ita priſma cujus baſis eſt triangulum L. x c, 
oppoſitum autem ipſi 0M N, ad priſma cujus baſis R QF tri- 
— & oppoſitum ipſi 8s Y. & N duo priſ- 
mata quæ in pyramide ABCG inter ſe 1 ſed & 
quæ in pyramide DEF a guns inter BE OTa'S: 

— ut 2 cujus KL 
; E — linen 0 ad prima cuus baſs” d 
Ran 0 m ipſi o MN, ita cujus ba- 
, fis Esra, n e , ad 


nd cujus RQF vero 3pſi 
dee gen op ns 
LXCMNO, ita a RQFSTY ad 

«prin Eran t priſmara 


RQFSTY. & BXLMO 


Lx cou ad priſmata PEQRS 1021 i ita\ priſma 
LXCMNo ad priſma x sT V. ut autem Ex c u- 
No ad RQFST Y, ita oſtenſa eſt baſis I x C ad QF 


baſim, & Ac balis ad baſim B Exk. ergo & ut um 
ABC ad triangulum DEF, ita quæ in pyramide a BG = 
priſmata ad duo priſmata quz in pyramide DE FH. 
— ery pyra Ades dividamus coder modo ver 
lut oMNGST TR, "Leg ut MN baſis ad baſim 8TY, ita 
quæ in pyramide o MNG duo priſmata ad duo priſmata quæ 
9 $TYH. ſed ut 0M N baſis ad bafrm- 8 Ty, ita 
45er ad DEF baſim & ut igitur aBc baſis ad baſum 
DEF, ita quæ in pyramide 4 HC . 
— — DEFPH; & que, in pyramide 0 M- 
NG duo priſmata ad duo priſmata quæ in pyramide 3 ＋ 1, 
& quatuor ad quatuor. eadem autem && in 
factis priſmatibus ex "ox lang — yramidum ELO Df. 
ns & omnium ſimpliciter = er eps . Quod 
A demonſtrare opomebat. t e e, e ern 
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DE FH pyramidem. Si enim OY erit ut A 20 baſis 
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35 "ai PROP, THEN 33 
Danes ue eadem ſunt altitndine, & priongulares 
. baſes Gabens, inter Je ſunt ut baſes. . , 


Sint eadem altitudine pyramides quarum "baſes. quidens | 
ABC DEF, vertices autem puncta '6 H. dico ut 
4c bafis ad bafim DEP, ſic eſſe pyramidem 43 C ad 


ad baſim DE , fic A5 O pyramis, vel ad ſolidum minus 
pyramide DE Y, vel ad majus; fir primum ad ſolidum mi- 
nus e 2: & dividatur pyramis DEFH in duas pyra. - 
mides 2 —— & — woth in duo 3 
l t duo igitur ptiſmata totius pyramidis 
— & rurſus n — acts finliter di- 
e emper quoad ſumantur quædam 
d re 522 H, quz fant 3 
Wee le r e rw e * 


4% 
« 4s 7 


* s H. erunt 
DE FH- ' primary oo 5 wa ne 


datur etiam à d pyramis 8 
ramidi DE YH. go tit nc 1 — K dee 


—— n waver ed pany — 4 


—— ad 2 © e date ey 
ide ABCO: 


—— DEPH: 2 
rod in ede = cob 2 mo 
e DE eſt ma & . 
R . bafim den. 
DEF, ita eſt pyramis a 3 c ad ſolidum aliquod minus py- Artis 
DE FH. ſimiliter oſtendemus abs D&F —_ 


wed in pyrami 


4 c 


* 


206 Evcrrpis EIEZUuENTORUun 
baſim à Bc, ita eſſe pyramidem DEH ad ſolidum aliquod 
ramide A B c minus. dico igitur neque eſſe ut A Bc ad 
DE F, ita a CG pyramidem ad aliquod ſolidum majus 
pyramide D EFH. ft enim fieri poteſt, fit ad majusę videli- 
cet ad ſolidum k. erit igitur invertendo ut DE F baſis ad 
baſim 4 B c, ita ſolidum i ad aBcs pyramidem. cum autem 
ſolidum 1 majus eſt pyramide E D FH, erit ut ſolidum 1 ad 
ABCG pyramidem, ita DEF pyramis ad ſolidum aliquod 
minus pyramide AB C, ut proxime oſtenſum fuit. & ut 
igitur BE baſis ad baſim a Bc, ita pyramis DEFH ad ſo- 
dum aliquod pyramide 4 Bc minus, quod eſt abſurdum. 
non igitur ut AB c bafis ad baſim DEF, ita eſt A BCG py- 
ratnis ad ſolidum aliquod majus pyramide DE FH. oſtenſum 
autem eſt, neque ad minus. quare ut ABC baſis ad baſim 
DEF, ita eſt pyramis a BCG ad DEFH pyramidem. Pyra- 
mides igitur quæ eadem ſunt altitudine, & tri 
babent, inter fe ſunt ut baſes. Quod demonſtrare opotrebat. 
PROP. VI. THEO R. 
Pyramides quæ eadem ſunt altitadine, & \polygonas 
baſes habent, inter ſe ſunt ut baſes. 8 R 
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cujus baſis A TRY cv DQ polygonum, vertex autem pun- 
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jus igitur eſt & ſolidum x pyramide cujus baſis polygonum 
EQFPGRES, vertex autem punctum x. ſed & minus, quod 
feri-non poteſt. non igitur conus cujus baſis 4 BC.D circu- 
lus, & vertex punctum L, ad aliquod ſolidum minus co 
cujus baſis circulus E F6 85: & vertex N punctum, triplica - 
tam proportionem habet ejus quam BD habet ad FH. ſumi- 
liter demonſtrabimus neque conum EYdᷓ ad aliquod 
ſolidum minus cono ACD triplicatam proportionem ha- 
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ſolidum 2 majus cono EV oN; ęrit ut ſolidum ⁊ ad num 
aD ita E £ GH N cons ad aliquod ſolidum minus cono 
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cono an triplicatam proportionem habebit ejus qu mmm 
r habet ad 8D, quod fieri non poſſe demonſtratum eſt. 
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um 1 75 E 1 & Ry Ip reciproce proportio- 
der $a 1 0 is ad baſim E F.GH, itz el 
ons M. RV. | 
Atücke 13 .. 7 Iy elt alt. 
tuͤdini MN, aten agua. pri. e hy or 
mo =qualis: atque eſt A x cylindrus © © 
zqualis cylindrg g. qui autem ean- 
dem habenr 3 3 coni & c 


lindri inner ſe ſuut 42 baſes. *\ 8 
N 43D baſi x FOH eſt 


s ABC baſim, 

gry ide 4 Mn r $08 

1 gens K L. altitudini MN K- 

wine major ſit VN & auferatnr e - > 

ſa x akitudini LK quaſi PMs, 7: 

2 ſegetur E O 8 15 
crciltorum ec N 


118. 
parallelo, e 1 5 
8 clus! baſis 
7 quoniam ibn FN lit 
E 0, 


em EFS Circulus, altitudo 
Squalis eſt. "x" 
1 3 — Tt 
ligdras ad / cylindrum” Es, 


irus E95 exit . Jr 
Sed ut AX 


418 


ic CY, 2 * LEY ad 
ndrus ad. cylindrum 8 ita 155 
dm lindri enim 4 x, Es eander 
Auter cylindrus's 0 4 ES +: 


arum 


r 


23 Eoclisis ELEMENTORUM 
« 13. bujus. drütg , fra! 24 N altituds” 44 Altirudinerm A7, ann yRYas 
4 — 0 ſecatur ) 15 ＋ TVs ole 5 et igithr 


« ve 5 0 5 | 
| 1025 alrirudiniem. 8 
| tem eſt MP altitugg altirudini xt. 
e ut baſis A 5 Had BFGH bafim, 
55 MN altitudo ad altitudinem x l. k- 
. Eylindrorum Ax to ba- {1 
& altitudines reciproce ſunt propor- 
tionales. 
Sed ſi cylindrorum ax E0 haſes & 
3 ſunt reciproce proportiona- 
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rx ſuperſiciem non tangens, ſecentur ſphæræ plano 
9 55 per centrum ducto; ſectiones erunt circuli, quoniam 

diametro manente & ſemicuculo circumducto ſphæra facta 

« 5. >, ergo in Waun pe 8 ſemicuculum intelliga- « Diffin.14. 
per ipſum producitur planum in ſuperficic ſphæræ vadecimi. 

culum etficiet, & conſtat circulum eſſe maximum, cum dia- 
wean ee quæ & ſemicirculi diameter eſt, major fit om- # 15: tertii. 
nibus rectis lineis quæ in circulo vel ſphæra ducuntur: ſit igi- 
tur in majori quidem ſphæra circulus 8c D x, in minori autem 
circulus FG H, & ducantur ipſorum duæ diametri ad rectos 
yu ſe angulos x DR occurrat 3 minori circulo in G; 
eee ipſi AG ad rectos os GL, & jun- 
e iraque circumferentiam E B bifariam ſecantes, & 
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* ſemicirculi 3X DER N. quoniam igitur x 4 recta 
eſt ad planum circuli hk, crunt omnia Plana quæ per 
| 8 idem circuli planum « recta: quare 
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1 ſunt in altera ſphæra, triplica- 
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